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AD LECTOREM. 

GVM SeBionum Conicarum 
Synopfis commentariis meis 
adauha , quae 7{omae pri- 
rtiiim , V vnetiis iter&m , ter- 
li&que impreffa efi , non in textu fo- 
Htm y fed m additamentis etiam , fi- 
gurifque menda plura contineat , quae 
Tyrones faepenumer6 immorantur j 
non abs re futurum putavi , fi alte- 
ram editionem pararem , in qua er- 
rores , qui Typograpborum ofcitantia 
irrepferant , delerem , <& ScbematA 
in quibus Chalcographus ab inftitu- 
to defiexerat, accuratifls formari co- 
narer : quod utrumque pro mei inge- 
nii viribus praeftitiffe me arbitror in 
prae- 



VI 

praefenti^ . Quoniam verb ufu cortt' 
pertum t exp/dratumque mibi e(h $ 
demonftrationes faciltis percipi a Ty- 
ronihus , fi in textu locati fuerint 
commtntafii , qitam fi effent abeodem 
feiunHi ; illos idcircbdiverfo charaHe- 
re impreffos , & parentbefi intercae- 
ptos textui ftc adiunxi , ut ea , quae 
AuHor iridemonftrata pafilm re/iquit y 
jlricio quidem , fed perfpicuo oftende* 
rim ratiocinio ; quae verb breviits , 
obfcuruSfque demcnftravit , fupp/etis 
quibusdam , £f evidentirfs expofitit 
nexibus HUitionum , faciliora reddi- 
derim , Tyronumque captui accom- 
mod.-.ta . Cum autim in per/uftran- 
da bac SeHionum Qonicarum Synopfi 
iUud incommodi perferatur , quod ni- 
mir&m propofitiones non rarb occur- 
rant , quae veritates a/iquot prae- 
fupponunt , nec in Euclideis E/e- 
mentis expreffas $ nec in Tbeorerna- 
tis praecedentibus demonftratas j ne- 
cefjum fuit 5 nonnul/is propofitioni- 



ius Lemmata mteferre , aliquibus 
verh Scbo/ia, & Confeliaria fubne- 
Bere , qaae ve/uti fternant viam ad 
fubfequentia demonftranda . AuBoris 
textus ut integer fervaretur , curavi; 
duobus tam(n, tribufvi locis exceptis , 
in quibus , AuHoris mente fervati, 
anum , alterumque verbum oportuit 
immutari, ut indi c/arior, p/anior- 
que fieret demonftratio . Nullasprae- 
tereo , ubi neceffariae omnini funt , 
citationes prapofitionum Euc/idis , a 
Tacqueta fumptarum,quasminus fae- 
ff innuere C/ariffimus AuBor fo/et , 
licit il/is magna ex parte innixa fit 
Tbeorematis demonftratio . Atque 
baec funt , Amice LeMor, eammenta. 
na , quibus maximi indigebat Se- 
Mionum Conicarum Synopfis , ut a 
Tyranibus poffet proprio marte , & 
inoffenfo pede percurri . Ni apus iftud 
erroribus vitiaretur , fummam curam 
imptndi s fiqua tamen ocularum a- 
ciemfugerint, attt inter excudendum 
de 
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delapfafuerint menda , ta ut Tu ipfe 
tollas , enixe oro , obteftorque. J7, 
uti fpero , bos conatus qualefcum- 
que benigne exceperis » Ge me* 
triam quoque novA metbodo demon- 
firatam propediem operA meH , Hfdemr 
que Typis in lucem prodituram , pof* 
liceor. Vale. * . - v ....i 
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PRAEFATIO 



SESiionum Conicarum DoElrina ,tum 
fcitu valde jucunda , tum maximat 
utilitatit cenfenda efi, citm earum 
cognitio , mn tantiim meris Geamt- 
tris, fed & Pbiiofopbis , AfJrono. 
mit , Opticit , Horograpbit , & Arcbitt- 
Ztisncctjfariafit&pbyftrisfpeculationibus, 
ac plurimii mecbanicis ufibut admoddmop. 
portuna. Sani terreftrium corporum tran- 
fverfim projeiloram motutper carvas Para- 
boJicas diftenditur , oh froximas gravi- 
tatis diretiiones , pro parailelit jenfibi- 
Uter bahttas , utpote ad centrum maximb 
difiant rcfpicitutes; _confid*r*tir autem 
*ifdem direfiionibus , in rigore nan aequi. 
Uftantihut ,fed revera invicem inciinatis , 
vtpote ad terrae centrum convtnientihus .- 
curvarum Ellipcicaruni atcus k projefJis 
defcribitur, cujut temothr Focut ad ip- 
fum gkhi ttrreftrit centrum pertinet , Fo- 
tus autempraximiot idem tfi t gui ad Pa-. 

A «- 



rabolam pertineret, fi dift* gravium dl- 
recliones pro parallelis effent acceptae . Jta 
ttiam Qrbitae Pianetarum circa Solem, 
(f cujufvis Sattllitis circa primarium 
tjus ptanttam, Ellipticae defcribuntut , 
juxta Kepleri , & Heutoni bypotbefim : Porro, 
i» Rtfiexionibus Refra&ionibus quoque 
apte difponendis , barum StlMonum Coni- 
carum cognitio rtquititur , quippe tx ea- 
rum Focti pendet refltxio radiorum , qul 
aut in unum punBum concurrant , ubi 
igntm accendant , fivt in illud dumtaxat 
coiiiment, ut obittli proximiortm imagintnt 
rtddant , vel paralitii rtmittantur , ut 
eandtm fermi intenfionem ad maximam 
diftantiam fervent: quin & eorundtm ra- 
diorum rtftaBio Itntts exigit , aut tneni- 
fior, Eilipiicis, aut Hyperbolicis , feu 
Parabolicis , & Circulanbus figuris fu- 
petficiem rotatam habenles , ut ex ea- 
rum Focis refraBorum radiorura coniun- 
Rio, vel in proximius punfium collimath 
qaaefttoi rtddat efeflus . In borologiit 
eiiam folaribus umfoa liyli gnomonici, 
in plano , ctti infiilit , Hyperbola* plcrum- 
que defcrihit , in aliquo etiam fitu Para- 
boUs, ih atio EIKpf«, ad quas lineae bo- 
ratiat fuos terminos babtnt . guin & ab 
Arebittftil attui EWiptici fatpt in atdifi* 
tin 
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ciit Junt defcrilendi , & Fontice/, termi* 
tsis non bori^ontaliter pofitis infiflentes , 
ia Parabolicac ,aut Hypcrbolicac fi^urae 
fpeciem difponendos tradidit Cl. F. B/on- 
dellus in fua Arcbiteiiura ; Veliformit 
autem Florentina Tejiudo , ex bemifpbe. 
rio per quatuor feneflraf abfcijfa quadra^ 
biiii , Icbmgrapbiam Parabolicam babet, 
ac perimetrum fuarum cavitatum Ellipci- 
czectirvae aequalem ,ut in geometrica de- 
monfiratione Problematum C/. Vincentii 
Viviani , qui bajufce formae Tefludinem 
propofuerat, ipfe demonliravi pag 37. & 
136. diBi Operij; imb & Militaribut 
Arcbitetlis , cavitatem Ctmiculorum , 
pyrio pulvere , in obfidionibus , complen- 
dam , Parabolka curvatura difponi debe- 
re tradit Cl. Bcrnardut Belidorus in fua 
novo curfu Matbematico num. 609. 

Cum verb adeb utilis ejufmodi SeRh- 
num Conicarum jcientia , nimis longa me- 
tbodo , in Magni Geometne Apollonii 
Pergiei libris expoftta videatur, ubi quan~ 
doque binat, aliquando ternat folioruat 
facies implet uniut Tbeorematit , aut Pro* 
ilematit demonjlratio ; ideb magis con- 
gruum reputavi , pra-cipuat barum cur- 
varum proprietatet , cum quibufdam aliit 
rectntiuf iaventit , bac faevhri Synopfi, 
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eompendiofiur tradere , ut tempore non 
admodum prolixo ftudiofi Adolefccntes il- 
lar difctrc faciliori mttbodo pojfiitt ; id 
quod etiam Eruditi Lypfienfer comproba- 
runt, dum Jimiiir illius mei compendii 
Seciionum Conicarum , italico idiomate 
dudiim expofiti, & anno 1711 Flmntiat 
imprej/i, Rclationtm exbibenter in fupplt- 
mcntir fuorum Aliuum , Tomo VIII. an- 
no 17*4. edito pag. 4J4. ita ftntentiam 
fuam cxprimunt. Io ranco numero fcri- 
ptorum, cjui cradunt proprieiaces Sedtio- 
mim Coni, etiamnum delidcrabacur li- 
beraliquis, moleparvns, materia plenus, 
in dcmonflrationibus brevis , & quod 
palmarium eft , ad Veterum meihodum 
confcriptus Remigitur fecit graciflimam, 
&utiliflimam GeomecriaeScudiofls cele- 
bcrrimus Grandus, qui ram clcganrer , 
tam copiose, & tanta nihilominus bie?i- 
tate perfccurus eft hsnc partcm Geome- 
triae , quamin Scholis pierique vix ha£te- 
nus attigerunt, fpiflitudinc voluminum, 
vcl analyticis charact,eribusdeterriti , & 
idcircb ultra ElementaEuclidisrarbpro- 
greffi . 

Et quoniam ibidem pag. 4J5. monent 
iidem Eruditi Lyfienfes , Cl. Chriftianum 
Aug. Haufen , in iffa Lypfienfi Accadt- 

mia . 
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mia, Mathefeos ProfefTorem , militate 
operis permorum , inter perlegendum, 
verfionem bujus Opufculi latinam ador- 
oafle, in graciam Auditorum , brevicum 
lectionibus ejus Gcomcc ricis prodit uram , 
&abonginalifuo nondiffcrcntem &c de 
quo ttiam teliautnr , quod aiicubi deroon- 
ftrationcs interdum breviores, & COOCiOr 
niorcs, fuppfetts quibufdam, & evidcn- 
tius efpoGtis iliationum nexibus, ficilio- 
xes cffecerit ,& FiguraS , in quibus Chat- 
cographus ab hypothefi aberraverat , ac- 
curatifis conflruxerit - Ciim tamtn c')uf- 
modi tditionis nulla adbuc tiotitia ptrvt- 
nerit , ideb congruum fore duxi , ut baec 
tnea Latina Synopfis Conicarum Seilio- 
num , additis quibufdam aliii Tbtortma- 
tibus aulia , & quibufdam fupetfiuit om- 
mijfis , & prioris Italicae imprtfftonis tr- 
roribus., tam in textu, quam in Figura- 
tum dejcriptione correBis , in pubficum 
prodiret , cu)as ufus , noa fn Ttalia dum- 
taxat , fed in quavis alia Europat provin- 
cfa, plurimum utilis tffe pottrit, jaxta: 
eontndem Lypfienfium Litttratorum at- 
tffiationtm ; non enim plurimi , ftd pau- 
cijfimi tantum , tx Tranfalpinis Europae 
Studivfis boc opufculttm , bttrufca lingua 
exprtjfum , inttUigere potuijjtnt ; unde 
A 3 <f H**- 
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& Egregiu/ Hlfpanieae Militlae Ateblte- 
Uur D. Joannes de Aguitlar , mtum illud 
Jtalieum SeEiionum Conicarum Compen- 
dium in bifpanienfe idioma tradueere ma- 
luit, ut faae nationir Difcipulii , Matbe* 
tnatum fludio ineambentibus , intelligU 
bile fieret; qua tamen verfione opportu- 
nior erit bac Latina Expofitio, quim 
idei bie imprimendam permittere nta/ui; 
utpote qu* plerifque Europae Geometrir 
magis percipi pojfit , quam Italica, vel 
Hifpanica , feu cuiufvir aheriut regionis 
idiomate pecuiiari rcjiripta. 
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DEFINITIONES PRIMAE. 

kEr fixum punflum A, extra p!a- Fie.u 
n numcirculiBEDacceptum,tran- 
flens refta linea BAF, utrinque 
indt-iin: te produfia , fi per ejufd e m 
circuli petipheriam circumduca- 
tur , illam perpetuc» radcns , ufque dum in 
eundem fitUm icdear, a quo moveri coepit; 
utraque fuperficies , ex hoc lineae moiu , 
■hinc in.de a fixo punfto A refaltans , Conica 
nuncupatur , 

IL Et folida cx hls fupcrficiebus , ad 
circulum BED , vei huic oppofirum bed 
terminatis , comprehenfa > Coni appellau- 
tur. 

III. Tam fuperficiei conicae, quam ipfi. 
u s Coni y t , dicitur fixum illud punflumA. 

IV. Kjusdei» autem Coni Bafit eft ipfe 
xiicitfui BED > ad quem tcnninatur . 

a 4 v.i;. 
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V. Linea , quae verticem Coiii A cum 
centro C fuae balis circularis coniungit , Axit 
ell Coni . 

F>£.i. VI. Qui axis , fi perpendicularis fuerit 
ad planum bafis , Conus ille Rettus vocabimr . 

Fig. z. VI L Si vcro fucrit axis ad planum bafis 
oblique inclinatus , Conus ille Scalemt di- 
cetur . 

CONSECTARIA. 

I. "pAtet hinc,utramque illam Conicam fu- 
X perficiem , EAD , d AF , ad commu- 
nem vcrticcm A conttapolitas , in tnfinitum 
cxtendi poiTe, producta utcumque linea illa 
■ genitrice harum fuperficierum. 

II. Sumpto quolibet punflo H in Cont- 
ca fuperficie , refta Hnei illud coniungens 
cum verticc A , in eadem Conica fuperficie 
jacebit: congruct enim cum refta EA f quae 
liiperficiem illam , fua circumvolutione de- 
fcribens , per quodvis eius punctum tranfit , 
adeoque in idem punftum H impingit. 

III. Vnde & quaelibet refla AH, iun- 
gens verticem Coni A cum aliquo punflo H 
cius fuperficiei Cohicae » produifra in peri. 
pheriam balis, ad aliquod eius punflum £ 
pertinget . 

IV. At fi duo punfla H , I in eadem Co- 
rica fuperficie accepta fuerint , refla HI, fi 
per vertkem A non tranfierit,» i/itra Conum 

p cadet:Nam iunflis ad verticem A , reftis AH, 
l AI , & (aj ad bafis peripheriam prodi &is , cui 
3- tn- 
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incident ad pun&a E , B > utique iunfta EB - 
intra circulum cadct fa). Ergo planum tri- a z. III. 
anguli ABE , intra Conunj imraerg)rur » quia Etem. 
iccar eius ballm ; iraque refta HI in hoc 
plano exiftepis, cum iungat duo punfta late- 
rumf AE y AB ] talis trianguli , intra Co- 
rram & ipfa manebit fua illa portione <hftis .. - - : 
punftis interiefta ; quamquam ii ultra hinc 
inde [ verfui H, & 1} producatur , utique 
extra Conicam fuperficiem fe exrender. 

V. Si Conus qu.Iibcr plano per verticera. 
A tranfeunte fecctur, Seetio triangulum erit; 
Nam utraque ipfanim Jinearum AB , AE , aut 
AB , AD , quae funt comraunes Se&iones fuper- 
ficiei Conicae , c% planorum ABE, vel ABD 
ipfam fecantium , femper congruit cum ipfa 
refta mobili AB, tranieunte per eadem pun- ' r -..' 3 
fla B,E,D, dum Conicam generat fuperfi- 
ciem ; & comunis Seftio plani fecantis cum 
piano bafis , eft parirer(b)recraEB,veI BD, b i, XI. 
crgo ABE , auc ABD funt trianguU refti- Elm- 
Jinea. . 

schouok; 

T. Cl de his quoquc triangularibus Coni Sc- _7,V. i± 
tj flionibus , non de curvis dumtaxat , a- ! 
gendum hic eiTet; confideranda forent rrian- ' 
gula , five plano per a«m tranfeunre gem> 
ta, ut ABD, AFE; quae fcmpcr invicem., 
aequalia cruntin Cono rcfto , obaemialcs eo- 
rum bafes, nempe diametros BD, FE circu- , ' ; 
laris bafis , & aeaualcra ajtitudinem Axis AC, -' 
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a def. -. perpendicularis planoi adeoque (a) &■ omnlr 
X/.£/fw.bus reclis [ velutiFE , BD,} per C trarre. 

untibus: five extrz zxem tra efto plano ad 
chordas BE, aut BL protenfa e* venice A 
{ cotijideraitda forent ] triangula ABE,ABL; 
quae in codem cono rcflo 'ilbfcelia lemper 



XI.Elem. Per aequalil, quippe [ oi «a^/or rftfoj- fb> 
Cpr. 47. ^ c ^* uiCB", ACB , } corum quacraia (cj 
l.Ehm. aeqoantnr quarirato axis AC , & quadra- 
to raaii cireulans CB , aut CE, vel CL ; 
Scd inaequalis magnitudinis , ob inaequa- 
les bafes BE , BL , quae cutn aequali- 
-bus lateribus [ BA , AE , itemque BA , AL } 
iunflae, angulos iibi ad verticem trianguli 
, j oppofitos BAE , BAL , inaequa'es efficiunt (d), 
* tfliorum (inus recii , [ feu ad AE perpendieu- 
fares} EN, LO , pariter inaequaies erunt; 
[ inrillit quippe OE, erunt latera LA , AO , 
£'_ix de~ -equalia lateribus EA , AO , & angutut LAE t 
monjlra- jr- u LAO ,■ ntaior (€)angulo EAB, feu EAQ; 
*' f • igitur LO ({) maior ertt 10 : Sed in trian- 
{ 2j. I. s „i 0 redangul- KOE efiEO (g) maior EK, 
Elem. t rgo LO muTtd maior erit EK ; ] & ad corau- 
g 10. I. ncm bafim AB icUta «iangula ABE, ABL , 
Ehm, erunt ut eoium altiriidincs inaequalcs (h) EN , 
h tor. I. LO . 

{r.jyi. 11. Itaque Ci angulus yerticaJIs BADtri- 
Elem. anguli peraxem tran/euntis reflus fuerit, aut 
acutus ; rdiquortfm triangulorum entra axem 
traieclorum anguli BAE , BAL fubinde mino- 
i pr. 25. res fient, pro ut mi.noricbordae BE , BL in- 
/, Elem. iiftent (i) : [ quia wero diamettr tinularit 




ob latera omnla AB, AE, AL, :cnv 



BD 



SYNOPSTS. tx 
BD efl omnSum tbordarum (a)maximt, ttngu. a pr. i<. 
lut BAD , tiufque jtnut , emnium angulorum , Ul.Elem. 
Jinuuvique maximu: Jtt ofortet ; J ideoque oro,- * 
nium, triangulorum maximum erit pcr axcni 
tranficns , & rcliqua fubindc minora , pro 
ut magis ab axc recedcnt, minorcm chordam 
pro ba/i habentia • Si vcro Angulus vcrtica- 
lis [BAD] per axem tradufti trianguli ob- 
tufus fuerit ; non crit hoc ttiangulum omni. 
um raaximum , fed aliud ipfo maius cxtra 
axem poterit determlnari. Quadratum enim 
diametri BD , oppofiti angulo obtufo BAD, 
maius erit quadracis laterum (b) AB, AD; b I2 « V* 
ergo aliqua chorda BL rainar diamctrb Inve-. 
niri poterit , cuius quadratum aequale St 
duobus quadraris laterum AB , & AL, ubi 
Angulus BAL rcflus evadet (c>; ideoquc tri- Cpr^&J. 
anguliimBALextraaxem maiuserit alteroper -EUm. 
axem tranfeunte : accepto enim Jatere AB 
pro bafi , erit trianguli BAL altitudo LA, 
quae aequatur AD, & [ ob angulum reilum 
M, maierem acuto DAM, ] maior eft pcr- 
pendiculari DMfd), quae efiet altitudo alte- d 10. T. 
iius trianguli BAD per axem, rtempe finus re- Elem. 
ftus anguli DAM , confequentis ad obtufum, 
BAD : & hac ratione triangulum BAL , cuius 
angnlus reetus fit ad verticem Coni , maius 
erit quolibet alio triangulo , five per axem > 
five extra ipfum tranfeunte , ob maximam 
omnium altitudinem. Quod fifiat extra axem 
triangulum BAE , cuius angulus in A fuerit 
acutus , aequalis DAM , confequenti ad il- 
ium obttiium ttianguli per axcm BAD , erie 
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ipfum triangtilum BAE aequale BAD ; quta 
[famfta AE^vel aequali Au,pra jinu io(n] 
aexTri- perpendicularis EN (a)aequabituralteri DM, 
gonome- uim lirlinus anguli aegualis , tamhaec , quam 
tria . illa ; [quod euam biot conjtat , quia irian- 
b ex f>y- gula AEH t ADM% in quibus aequant ur (b) 
potheji. anguti EAH , DAM , babent reftit , feu 
■aeqiudibut anguln EHA, DMA Oppojita ae- 
C 26. I. •qualtA lateraEA , DA, .ideoque aequaler (c) 
Elem. qnoque babcbnnt perpenditulures EH, DM, 
:quae funt altitudines triangulorum BAE , 
. £AD, babeniium cnmmunem bajim AB ; igitur 
- ttldngulum BAE aequabitur BAD . ] 

F/ji 4: » III. At (i conus fuerit Scalenus, demif- 
6- 5, "fa ex vertice A in planum balis perpendicu- 
"lari AQ_» tradu&oque plano per axem AC , 
- ■ &: pcr AQ_perpendiculum , quod cfficiet tri- 
d18.Xr. anguium.per axem ABD rectum (d) plano 
Elem. .bafis BED; paret, fore omnium Coni late- 
rum maximum AB , remotiflimuin a perpen- 
diculo AQ., et omnium minimum latus AD, 
x\ien\ perpendiculariproximum: aliorum au- 
~ v5 h tem latcruin intermcd orum AF , AE, maius 
■'■..';.! -«ile, qitod cft maximo propinquius , minus 
vcro.quod ab ipio remotius. Nam linearum 
ex punfto Q_ad peripheriam circularem de- 
ductarum maxima eft QB per centrum traie- 
-7 &*8 ^ a minima vero eius po"io QD: ipfae 
IILEIem. autein ' Q£ ma:ores, ac rainores funt, 
'pro ut maximae , aut rainimae propiores : 
quare & ipfarum quadrata raax-ma , & mini- 
ma, ac ma!ora,aut minora ie j>ec>ive erunt; 
qucraadoioauin etiaiu iluo quaelibet quadra- 
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ta linearum QO, QE, [ attingentium termi- 
mt rcclae EHO , ad diametrum BD ordinw 
tae , feu ferfendicutariter duElae , ideoque 
eb (a) aequulcs angulos OQH } EQH ] a raa- * ?• KT* 
xima QB, hinc inde aeque remorarum , a- 
deoque invicem (b) aequalium , aequalia e- 4- '• f ■ 
runt ; Unde fingulis addito quadraro per- " 7- Ui 
pendicularis AQj refultabit quadratum AB 
omnium maximum , & AD omnium mini- 
mum ; & AF , AE quadrata tnaiora , aut mi- 
nora» prout illi maxinio propiora fuerint» 
aut remotiora : itcmque AO , AE quadrata, 
attingentia terminos reflae EHO ad diamerrum 
BDordinatae, erunt acqualia. Patet igitur,ma- 
jusomnibus Coni lateribus eifeAB, & mini- 
mum AD , ac reiiqua maiora , aut minora 
xefultare, prout magisaccelTerinr , aut recef- 
ferinr a maximo; aut aequalia eiic li aeque 
dirtenr ab ipfo , ut AO , AE . Quibus, alii- 
fque iimiiiter ad terminos alterius ordinatae 
duftis, efficitur aequicrure triangulum AOE; 
caetera vero fcalena feniper rclultabunt , niii 
forte contingatalicuihabcrc bafim uni ex la- 
teribus aequalem. 

IV.Si quis angulus verticalis Trianguli per 
axem in Cono fcaleno reftus fuerit;omnes pari- 
teranguli verticales recti crunt , adeoque invi- 
cem aequales. Nam femicirculus fuper dia- 
meuo BD , in plano trlanguli per axem de- 
fcriptus , (c) per verticem A tranfiret , ob c e " f- 
angulum reflum ibi a lateribus comprehen- 1?* 
fum, adeoque axis AC femper enet aequalis 
jadio balis CBj unue ia quoiibct alio tri- 
an- 



angulo EAF per axem tranfeunte, femicir- 
eulus fuper diametro EF, in eius rrianguli 
plano defcriptus , per A tranfirer , propter 
AC aeq-alem radiis CF, CE, ideoquc re- 

a fr, 3 i. & un * ( 3 ) angulum latera quoque EA , FA 

Ul.Eiem. eontinerent . Verum fi angulus BAD acutus 
(it , vel obtufus , reltqua per axem triangu- 
la inaequales angulos ad verticem A habe- 
bunr, nili eorum bafes hmc inde aequaliter 
ad diametrum BD fuerint inclinatac. 

Fig, 6.6- I y* autcm utrumque demonftretur , iU 
_ ' lud premilti debe t , nempe Ji in duobui tri~ 
*' angulit ABD , FKH, ad B , & K non re- 
(languiit , nedum aequentur bafet AD, FH 
itfque oppojtti aculi, vel obtuji anguliB,K, 
fed etiam quadrata laterum AB , BD , ae~ 
qualia fuerint reliquorum laterum FK , KH, 
quadrattt ; triangula aequalia erunt . Ha- 

Fig. 6. beant primo triangula acutor angulos B, & 
K: dutlix ad latera AB, FK perpendicutis 
DC , HE, erit AD quadratum , cum b'ts re- 
Qangulo ABC aequale quadrattt (b) laternm 
AB, BD ; quemadmodum etiam quadratum. 
Eiem. fii %cum bi s rettangulo FKE aequabitur (c) 

Q P er ean " quadratir laterum FH, Ktt : fed quadrata 
dem . jjs^BD (d) aequantur quadratts FH , KH.- 
r *S' ,ur e '""« quadratum AD, cum bn reftan- 

fotbef, sula jf BCi aequatur quadrato FH, cum bit 
reSlangulo FKE ; fed aequantur quadrata 
AD, FH; tgitur btt reffangulum ABC,ae- 
quabitur bit redangulo FKE , & retlangu- 
lum ABC redanguh FKE aequale erit ; qua- 

el<5. VI. re efi jSB ad FK, ttt (e) HE ad BC, at 
Elem, ob 



SYKOPSTS. i S 
ob Jimilia tnangulaCBD , EKH,eJl KE ai a tr a Vt 
BC, ut (a) KH ad BD ; igitur ut AB ad EleZ 
FK, ita eji reciproce KH ad BD , idenque (b) b 15. VI. 
aequabuntur triangula ABD, FKH] Eltm. 

I Sunto deinde triangulorum ABD , FKH v - 
obtuji anguli B, & K; dutlts perpcndhulis s ' 7 * 
DC , HE , erit AD quadraium aequale qua- 
dratis AB, BD cumbtt reilangulo ABC (c) ; C 12. II. 
Jtcuti etiam quadratum FH aequabitur (6) FUm. 
quadrath FK , KH , cum bis retlanguta FKE; d per f- 
quare fum(e) aequemur quadrata AD , FH, andem. 
erunt quadrata AB, BD cum btt reliangw e per by- 
lo ABC aequalia quadraiis FH,HHcum bh potb. 
retlangula FKE : fed quadrata AB , BD (f) ' per by. 
aequalta funt quadratts FK , KH ; igitur potb. 
ttiam bit retlangutum ABC, aquabitur bir 
reflangulo FKE ; ideoque aequabunlur re- „ ,a trr 
(languta ABC , FKE, eritque (g)- AB ad EUm 
FK ut KE ad BC,vet ut KH (h),adBD, h 4 VI 
ldeoquc(\)aequanturtrtangulaAh&,FKH.\ Etem. ' 

l Hincji angulus verttcaiis triangult per ; is . yp 
axem BAD tn Cono f-ateno acututjit , vei obru- EUm 
fus,reltquaper axem triangttla , velutiHAK, . 
FAEinaequules angutos ad verticem A babe- 
bunt ; quippe in bifce triaugulit ad (lc) verticem 5* 
££ M I £ a ?'F l " s n ™S»l™*equanturbafes kexnum. 
KK, FE :fed ettam quadrata laterum AH , AK IV 
equalia funt (l) reliquorum lalerum AF , jfE 
quadratis; Igttur Ji aequales quoque forent ' *"/<?• 
anguli ad verticem A, utique tpfa trtansu* 
ia,Jicuti 6- reltqua omnia per axem AC tra- me *J rae ' 
tetla (tti)acquarentur>quodeJiabf«rdum, infe- m W T - 
rtu, tntm {ayiiuUiendemsr ab boe ...irj^l 1 
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quarto confiabit , omnia baec triangula aequa- 
IU ejfe non pofle . ] 

[ Si nero triangula NAK , FAE pera* 
xem traictta , habeant bafes NK, FE ad Hiame- 
trum ED aequaliter inclinatas , babebunl quo. 
que aequales angulos ad ■oerticem A conjtitu- 
a ex h 3~ tos ;namobaequales angulos NCB , ECB (a), 
Jot & KCD > FCD ' aeat " i ' 1 debeut tum arcus (b) 
b 28. III. ^jg t £E, tum arcus KD , DF ; ideoque AN, 
Elem. ma ximae AB , quemadmoium AK , AF 

minimae AD aeque proptnquae erunt ; aequa-. 
cnu.III. buntur igitur (c) AK , AE,atque etiam AK , 
AF , eruntqut mutuo aequilatera trianguta 
as t v NAK , FAE , ideoque (d) babcbunt aequales 
, ' angulos ad veruccm A conjiitutos. ] 

V. Summae nihilominiis quadratorum ex 
Jatenbus cuiuivis trianguli pet axem, erunt 
femper aequales . Nani in quovis triangulo 
quadrata duorum laterum aequantur duplo 
quadrari teftaea vertice ad dimidium bafis du- 
flae, una cum duplo quadrati ipfius femiba' 
fis , ut in nofiris geometricis inftitutionibus 
dcmonftravimus; [ Si cnim retta BC , du- 
fig. 8. tld a ■verticc B ad dimidium bajis C , c- 
ttam perpendiculariter bafim fecet , erit qua- 
e pr.tf. dratum AB aequale quadratu BC , CA (e). 
I. Elem. Eamdem ob caufam quadratum BD , aequaiur 
qtiadratis BC , CD ; unde quadrata ABy 
BD , aequaniur duplo quadrati BC , ttna cum 
V « dtt f l ° <i" aa ' rau c -°* ml CA:Si tiero recta 
ttg. 9. £c> . uertiaB ad dimidium bafis C dutla. 

bajim AD ad anguloi obliquos fecet , ad ba- 
fim, AD dsmittatur ex ■oertice B ferpendicu-. 

ittrit 



STKOPS-IS. j-j 
larit BM . Quia BD quadraium aequatur qua- 
dratit iaterum BC.y.CD minus dttfh reclan- ir 
guli DCH (a); & jjuudratum AB aequatur \p' "' 
quairatis laterum,BC,CAplus duplo reiian- 
guli ACH (b), erunt quadrata BD, BA, b.2. II. 
tequalia quadratis BC > CD, uua cum qua- Elem. 
dratis BC,CA minur duplo retlanguli DCH 
flus duplo recjangult ACH ■ ■ ejl dutemCA(c) c ex by- 
aequaltt CD , proindeque retlangulum ACH poth. 
aequtile eji refldngulo DCH , ergo quadrata 
Laterum BD , BA aequantur duplo quadrato- 
ram BC,CD,minut duplo retlanguli DCH, 
flur duplo reclanguii DCH s feu aequamr 
duplo quadrati BC, una cum duplo quadrati 
CD. ] Itaque [ cum in triangula BAD axit v - & 
AC bifetet bajim BD m puiiclo C , ) duo quadra- S * 4 ' * 
ta AB j AD aequatitur duplo quadraro axis '' 
AC , cum duplo quadrato radii CB, itcra [ edm- 
dem ob caujdm Jduo quadrata AH , AF aequa- 
buntur duplo quadrato eiusdem axis AC, & 
duplo quadrato radii CE , ipli CB aequalis; 
ergoduo quadrara AB , AD aequantur duobus 
quadratis AE , AF : [ eodem ratiocinio quttdra- 
la AB , AD ojienduutur aequalia duobus qua- 
drUttt AN. , AK ; tgttur quadrutu AH , AK 
aequantur quadratit AE , Af , atquc itx 
forrd.] 

VI. Horum autem trianguiorum per a- p;„ 
xem , minimum erit BAD (d) reftum plano of' * 
bafis , [utpote] tranfiens per AQ_ perpendi- j g vr 



culum ; & 'raaximum erir EAI- , cuius batis 
EE-Ir alteri diametro BD perpendicularis: a- 
-.iomm autem PAL magnitudo erir interme- 
«lia > ita ut maiora evadant. » quac maximo 
K pro- 



Elcn. 



it SE Cr, QOKIC. 

propiora fiunt .Si enim fupcr recla CQj Inter 
axem, & perpendiculum , velur iuper dia- 
metro, circulus CSQj in plano bafis Coni , 
defcxihatur , hic erit locus omnium perpen- 
dicularium» ex vertice A ad ba es quorum- 
libct triangulorum per axem tranfeuntium , 
demillarum. Nam ECE perpendicularls dia- 
apr. 16. metro BD, tanget circulum QSC in C fa); 
III. El. & triangulum EAF aequalia latera habebit 
bpernu. AE, At (b); jdeoque AC bifariam fccans 
III. balrm trianguli aequicruris, crit ipfi per- 
c pr. 8. pendicularis (c); ubi vero alia diameter PI, 
l.EIem. fecat illum circuium in S, duAa ex vertice; 

AS , crit ipli PL pariter perpendicuiaris r 
d ;i. III. quia iunfla QS, erit quadratum QC aequa- 
tLIem. & lc quadratis CS , QS (d) : qtiare quadratum 
47. 7. E- AC, quod acquaturquadratisAQ.,&QC(ej, 
lm. erit acquale quadratis AQ_, QS , SC : at 
cPcr47. quadratis AQ^, & QS eft aequale ({) qua- 
I.EIem. dratum AS , ergo quadratum AC acquatur 
iyerea.it- quadratis AS , & SC, ideoque angulus ASC 
dem . lectus erit (g). Quia ergo recrarum ex A ad 
g fr. 48. -pcri^hcriam circuli QSC duclarumf ur de la- 
/. Elem. teribus (h) Coni difitim elt ) maximaerit AC, 
htiu.UI. minima AQ_» & intermcdia AS mediocris 
magmtudinis ; pro maiori accefTu ad maxi- 
mam AC crefcentis ; ideo maximum eric trian- 
gulum AEF , cuius alritudo AC, minimuni 
BAD, cuius alritudo AQ_, intermediae voro 
magnitudims.PAL,cuius altitudo AS. 
Fig. II. VII. Triangula vcro extra axem , lic« 
■in Cono refio , cuius axis aequalis , aut 
roaior fit radio faafis , iiempe in quo angur 
Jus verricaiis triaoguli p«r axcm BAD le&ua 

- i - f«i 
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fit ') vel acutus , minora femper oftenfa fint ' 

tjuovis ttiangulo pcr axem tranfeunte (aj: a 

in Cono tamen fcaleno , (ive obtufus (rt , 

five reclus , aut acutus ille angulus vertica- 

lis trianguli per a»cm BAD , aut EAF , vel 

PAL , triangula tamen extra axem haberi 

poflunt , tumquolibet iHorutn minora , tum 

quaedam etiam maximo FAE maiora , aut 

aequaliai Ipfi enim EF parallela GO duci 

poteft , ordinataad diametrum BD in H,& .- - . 

iupra ipfacu duftd per vcrticem A plano ; 

ft efficiatur triangulum GAO, quod aequicru- 

re erit (b) , eiufque perpendicularis evadet b p er itu. 

refta AH , fieri poteft , ut [ minor , ] vcl mer.llf. 

aequalis , vel maior fit ratio ipfius AH ad 

avem AC , comparata rationi EF ad GO , 

feu CE ad GH ; ideoque poteft efte triangu- 

lum GAO [ minus, wl] aequale,vel maius 

ipfo AEF , quod erat maximum omnium per 

axemAC tranCeuntium. [ Tria nobii funt i» 

praefentia dtmonflranda , primum nempe , in 

ConoScaleno triangulum aequkrure GAO h.t- 

beri pojje extra axemy quod tninus fit trian- 

gulo BAF , maximo omnium per axem fttli- 

tet tranfeunlium : Stcmdum , triangulitm e- 

tiam aequicrure extra ax*m haberi pojje , 
•quod maius fit eoiem triangulo EAF : Ter~ 
tium ,poJ!e aequkrure triangulum extra' axem 
•haberi , quod aequet triangtilum EAF . ] 

{Vt a privto exordiar , ohfervandunt im- r;~ » ' 
■primis ejl , quod Ji in trtangulo reilanguh *' r 
-BAG *x unoangulo G ad AB dueatur retia 
GD, baee ttd DAmaiorem rationem babebit, 
tqttam GB «4 hA; dutatur emm retla DE 
B* ffl 



SECT*. COHTC. 
16. T. ipji BG farallela ; & quia.retlus efi angu. 



Elem. li<f DAE , angulus exttrtius DEG fa) obtw 
b pr. ig. fm erit ; mator ergo ejl DC , quam DE (b), 

I. Eltm. & idcirco GD ad DA maiorem rationem hu- 
C 8. V. bet , Quam ED ad DA (c) , bot eji quam GB 

EUm. a BA(A):\.. ■ 

d cor. I. I Deinde tn triangulo reftangtila BAG, 
prof. 4. fi frodufta bifotbenufa hG ad punclum quadf 
VI. Et. vi' -D » iungatur AD ; erit BG ad GA in 
■c- maiori ratione , quam BD ad DA ; dufta f 

4 ' nim GO parallela DA; m triangulo reflan. 
c i?- U gulo GAO trf GO (e) tnaior GA; quare 
EUm. $g ad GA maiorm ({) babtt rationem^ 
f 8. V.E- qu am BG ad CO : fed bG ad GO eji , ut 
lem. Jjjj (g) ad DA; (rgo CB ad GA babtbit 
g cor. I. piaiorem rationem , quam BD ad DA. ] 
prop. 4. [ Tandtm Ji reila A ad B maiorem ra- 
VI. El. tionem babeat , quam G ad DE ; ent rcttan. 

gulum fub txtrtmts A, & DE fattum , ma- 
Fig. 15- tus rtilangulo mediarum B,& G. Quomam 
A cji ad B in maiori ratione , quain G ad 
h pr. 10, - DE ' A ad B ' '"* G ati D£> quae mi~ 
V El. ' *"> r er,t DE (bJ rttJangultm igitur fi) fub A, 
i \6. VI, & CZ a *1 u * 1 '! eri ' rstlangulo fub G , &B : 
Eltm, * -rettanguluM wrd fub A, & DE maiui tji 
' rettangulo fub A, & DZ ; trgo rtttangu- 
lum fub A, 0* DE matut tjt rettangulo fub 
G,&B.] 

[ Hifce frgtmijfit ad infiitttim iam vc- 
—. 16 M '° • Cobm* ftaienus , cuiur axis AC dt- 
*ig. «W* clinllt a radio CB } j- ftt co „jlj lliat cum tffy „i tu . 

fum angulum ACB . ln plano trianguli BAD 
ftr axtm, & ftrpendien{um tranfeuntis , ipfi 
BD trigatuv- perfettdtcalttru CM. Quouiam; 
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SMmaior efl radtoBC (a),ejlo MZ aequalis a ig. I. 
£C , & ducantur ZH,HH paratlelae retlit Elem. 
MC , ZM, adeo ut emergat paru/lelogram- 
mum MZHH , cuius oppojita Utera HH, b r 
ZM(b)aequan debent . Demum in pUnocir- £ ££ 
tuli aganiur ECF , GHO ad diametrnm BD 
normaUr, iunganturque CG, AO, AG, AE,AF; 
tnanguium GAO mtnus erit lriangulo EAF ; « 47- '• 
nam quadratum HH aequamr quadratit (c) £«*»• 
HC,CH,Jieuti etiamCG quadratunt aequale 
tji quadratit GH, HC: ejtque HN quadra' d eX con- 
lum (d) aequale quadrato CG ; ergo quadrw Jl ru (l , 
tum HC , cum quadrato CH .aequatur HC 
quadrato, cum quadraio HG , ideaque CK 
quadraium aequabitur quadrato HG, feu CH 
aequaiii erit- HG ; igitnr HH ad HC erit , 
ut CG ad GHi uel ut CE ad GH : fed ex 
pratmiffil ' ejl HH ad HC in maiori ratione, 
quam HK ud KC , & HK ad KC in ratione 
maiori, quam HA ad AC ; ergo CE ad GH 
efi in muhd matori ratione , quam HA ad - nkmgr 
AC, ideoque reflangulum ACE maiut ertt 
yetlanguto AHG : eji autem trtangulum (e) f ' 
ifofctUs UAF ,cu 'ms ahitudo AG ,aequale (i) t *£_ 
ye£iangutoACE,Jiculietiam sriangulum ifo- ' 
fcehs(%)GAO aequaturrettangulo AHG; tgi- ' 
tur inanguiumEAFmaius erit tnanguhGAO.] f J, 

[ Qijod etiam in Cono fcaleno dart queat eam " ! ' 
Iriangulum txtra axem , quod triangulo ma- 
stimo omnium , per axem tranfeuntiuM , Jtt ma- 
fus, demonflrare iam pergo : id vfro quam- 
•ois gtneratim oflendi pajjtt , Jii/e Coni axtt '- 
Jit minor , vtl makr , aut aequaltt radio ba- ■ 
feot eiutdem Coni; breviutit tmin gratid - 
B 3 tr*f 
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fraeflat m frim tantiim cafu tbeorema ofleti- 
dere , dum alias reiiquorum cafuum demon- 
flrationer apnd Serenum Antifenfem tiidere 
Hcet . Itaque efto Canus Scaienut , euius A- 
Fig.12. xit AC fcmidiametro bafis minor , aftetur 
HA aequalis femtdiametro BC , vel CD * 
ferque funSttt C, H traiidantur in bajieir- 
tulart retlae EF , GO ad rettor angulot dia- 
metroBD tufiflttttet ; triangulum aequicrttre 
OAG maius ertt triaagulo FAE. Fiat an- 
gulo AHC acqualit HCK , & iungatur HK . 
Quia in trianguiis CAH, CKH latera AH, 
a exeon. HC aequamur lateribus CK, Cff, & angu- 
flrufl. l"s AHC aequatur aitgulo HCK (i) , crit 
b 4. /. E- timt AC (b) aequalis HK , tum obtufus angu- 
lem. lus ACH aequalts angulo- CHK, qui frotn- 
c 7. III. tie obtujhs erit , maiorque retlo CHG , ideo- 
Elem. que(c)HG mator erit HK , Deinde cumAH, 
d excoif CE (d), itemque ( e J AC , HK fint aequales, 
flrutl. trh AH ad AC, ut CE ad HK : fed C£. 
e ex de- ad HK maiorem (i) babet rationem, quam 
monflr.' CE ad HG ; ergo etiam AH ad AC ejl in 
{ 8. V. maiori ratione , qudm CE ad HG , ideoque (g) 
Elem. reclangulum AHG , fcu triangulum OAG 
gexprac >»atus erit reclanguio ACE , feu trianeulo 
miffir. SAE. ] 

[ Cam igitur in Cono fcaleno dari queant 
triangula extra axem , quae bafim babeant 
inter extremitates C , B radii CB , d quoa- 
xis AC declinat , quorum aiterum fit minur, 
aJterum maiut maximo FAE fer axem AC ■ 
tranfemttimt ; liquet , aliud triangulum if 
tcr utmmque haberi fojie, quod maxjmoFAE 
fit aequale, J. ... .... ..... ., .. •.' 

Sc. ' 
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STXOPSIS. aj 
Venim hacc de trianguiaribus Coni fe- 
ftioniuus indicafiTe fufficiat: Iam de curvis 
feflionibus Conicis ,efl deinccps agcndum. 

PROPOSITIO I. 

SI Conus ABD , aut illl ad verticem oppofi- 
tus, fecetur plano bafi BED parallelo , Fig. 17. 
feftio IHG, atit fhg circuluj erit. 

Ducatur axis AC, occutrens plano fe- 
ranti in punfto L , & pcr axem idcm Co» 
nus fecetur plano triangulari ABD, cuius 
& prioris : plani fecantis communis fcftio a 16. XI. 
FG paraiicia (a) erit diamctro bafis BD ; ac Elem. 
fumpto quolibct punfto H in perimetro fe- 
ftionisjiilflftaad verriccmAH protrahatur ad ^ jg_xi. 
peripheriam bafis inE,ac iunganturEC, HL, £/ eBf| . " 
£ quae (b) erunt inuicem parailelae ] ; nam 
liint communcs feftioncs plani trianguh ACE 
cum iilis parailclis planis BED, FHG, ideo c *■ 
fimilia erunt trianguia ACE , ALH (c) : item- K?'V f * 
que [ BC , FL eum fint communet Jefiionet ' " ^ 1 ' 
ftani trianguJi ACB tum iltit parallelit pla- d 16*. XI. 
ttis BED , FjJG, erunt invtcem (&) paralle* EUm. 
lae % adeoque etiam erunt J iimilia £ trian- e tor, I. 
gula ] CBA, LFA (c) ; propterea erit CE pmp. 4, 
ad LH , ut CA ad LA ; & ut CA ad LA, tV.EU- 
ita (0 BC ad PL ; quare (g) CE ad LH eft, f cor. I. 
m BC ad FL : fed radius CE aequatur radio prop. 4. 
BCj «go & LH aequatur (h) ipfi FL. Ee Vt.U. 
eodem modo oftcndetur ,quamlibet aliam re-g 1 1.C.E-. 
fiara, iungetuem quodvis punftum perimctri Um. 
fcuiv» ieflioni» cmn punfto L, asguari eidera_h r4.Fi 
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FL ; ergohaec feftio circu'userit, cuius cen- 
tmm L, quippe omnes rcflae hinc ad peri- 
merrum fedtionis duflae, oftendunrur aeqna- 
les . [ Eodem prarfnt ratiocinio , fi loeo pun- 
tforum F , H , G, L , planiquc SHG fubfti- 
tuanlur tn demonftratione punllaf , £»£,/, 
planumque fhg , demonftrabitur , fetlioneoi fhg 
(irculum cjie. ] Q_.E.D. 

COROL LARIVM. 

Hlnc axis Coni AC tianfit per centra quae- 
libet Ljomnium circulorma,quibusae- 
fluiciifUnter bali Conus (ecatur ; idquc ctiam 
m alio oppolho Cono Agf contingit. 

PROPOSITIO II. 

SI Conus fcalenus ABED fecetur plano pcr 
axein tranfcuntc , ad balim rcclo ABD, 
mox altero plano KHM ad illud planum 
Fig- 18. ABD reclo iterum fecetur per reflam KM , 
quae triangulum KAM efficiat fimile i- 
pli BAD j fed fubcontrarie pofitum , ut 
nempe tir angulus AKM aequalis ADB, un- 
a ccr. 9. dc & aI , us AM % cr!t r a j a[Kri ABD ac( ,„ a . 

fV»' 2 * *' s * angulum A uirtque triangulo cominu- 
J. Elem. Rem . haec quoque ffien» circulus erit. 

Dufli « quolibet punclo H perimctri 
huius 'fectionis refla HI, quae fit perpendicu- 
■ Iaris piano ABD»atque in communenr plano- 

V/ r " rum ieftionem inddet (b), agaturper I 
Elevu reflatlG parallela diametro baus BD,acp«f 
i. - ipfas 



ipfas FG, HI ducaiur planutn FHG, quod a»«j.XK 

-erit parallelum (aj plano bafis tranfeunri per Elem. 

'BDj & per ER huic perpendicularem , quae b ex by- 
crunt ipiis FG, HI parallelae; [ quifpc cum pntb. 

jlanum bafis BED-Jtt(b)rec~ium plaao iriak- c ex con- 

guii BAD , eltam ER , qttae ferpendieuiarit Jlrud. 

ejl (cj ad communcm feclionem BD,re(1a(d) d def. 4. 

erit plano trianguit -BAD-, dti ' tuni Jit recla XLEl. 

quoque HI (e), aequidiftabunt ER , HI(f), eexcon- 

quemadmodum. mutuo aequidrjlant :(gQ BD.i, Jirufl. 

FG: j Quarc Seflio (h) tGH crit circulus, f 6. XI. 

cuius centranv-L in aite,tubl fecat etus dia? Elem. 

metrum FG>: Sc bifariam pariter feeta KMin gexcon' 

O, iungantur HL, HO ; erir quadratum HL Jiruil. 

aequale qnadrato' alterius radii GL , ideft ter h ex pr.I. 

ctangulo HG , cura quadrato LI(1): fed[ot i 5 .U.EI. 

Hl reelam pJanc 1 (k) triauruU BAD , adeo* kexcon- 

que normaiem (1J ttd EIG ;■ ] idem quadratura Jlrutl. 
HL aequatur quadratis iS , & LI.(m) } er- I def. 3. 
go [ redangulum FIG, cum quadrata LI ae~ XI.El. 
■quale eji- qttadratis HI i <LI , ttnde \ qua- m 47. T. 
tdiatum HI aequatirr reftangiilo FIG . Sed ob Elcm. 
angulum AKM aequaiem ADB (n), adeoque n ex by~ 
«tiarn angulo externo paralielanim MGI (o), & potb. 
«ngulosad verticem I acquales KIF , GIM (p), o -i.LEl. 
fimilia funt (q) triangula HK , GIM ; unde pu.I.F.I. 
Kl ad IF eft , -ut GT ad. IM , adeoque re- q 4- VI. 
Aangulum FIG aequatur rectangulo KIM£r); Elcm. 
ergo quadratuin HI, [ quod ojienfum eft ae- t \6.VI, 
quttle reCiangtdo FIG, J aequatur etiam re* Elem. 
clangulo KIM; & annitoqnaarato 10,erunt 
quadrata HI 1 & 10 * t aequal ia refiangu- f def, *; 
lo KIM i cum ipadiato IO j ideft [ ob rd- XLEl. , 
ftttm *n#dUm (r) JJIO,]qu»dntum < \l- ti 

T aequa- Ehm. 



9.6 SJRCT. COHIC. 
a 5. II. Hequabitur quadrato OM (a),; :eft .igitur re> 
Elem. fta OH aequalis OM ; & de qualibet retfa 
. ■ , ex alio punfto perimctri KJ-IM ad idempun- 
ftum O dufta idem ilemonjtrabitur ; ergc- 
haec quoque fectio eft circulus cujus cent- 
rum O . Q_. E . D . .'- : M , , , ,'...* ■ 

s . ' ' C 0 R a.t t .A*.:U, 

,v |. TVTlnc hahetux.r quoc! In».cir«uIo, quadra- 
,\Z .Oi i ( *X~1 tum-j>erperidicu]aiis. oujSae -ad .dia- 
. .V- ■tnetrum ex qtrolibeiv ^punftb.tiircumfercntiae » 
-t. - : J aequatur reftangulo ex pat(ibtls diametri ab 
v Ipsa.-divriis ,- nciupe HI qiiadratum aequatut 
.'. - . -reftangulo TIG: io: eireulo. . GHF ; & viciflim 
fi in aliqlia !igura:- KHM.,. quadratum cujit- 
-v .< ' fvis .perpandicularis ex. ptriinatrp ad halim 
duftae HTi aeqiiat(ir, reftangulp partiuni ba- 
,■ j -fis KIM ; : baec .figura erir cireuius, cuius 

: ' diameter iplii buJis KM . . «ii* ,.. : 
.1 . n. Si planum fecans j neque fit. paralie-* 

- .-. ■. lum bafi , rieque luboontrane pofitum tilr 
n angulum abicindat fimile trtangulo per axem 
ad bafim refto , . feftio non critr circulus> 
cjuia ob inaequalitatem ; angulorura , trian* 
. .: gula FKI , MGl Bon emrit -JTmilia neC erit 
.VI KI ad IR, ut-GI.ad IM; unde rectangulumi 
II G , feu quadratum HI, 11011 aenuabitur re- 
.'' ; ftangulo KIM ; & addito cjuadrato IO., noo 
, - i evadet quadratum OHaequaleGM, adeoque 
radii non erunt aequalcs. _ j :;'-'; i ; j ■ S 
,t ' .*.''■ -■ 1 IIJ. Quoniam: irj liiurrrtodi fubconrrarls 
*.' ' . „ feftione tnaOgyla per axem> AKM » BAQ 
*Jj vr - Jbxrt(b)JuxiUi», ideoque DA.ad AB eJV, at 
W *- . - AK 



sthopsis. 27 

AK ad AM : rcftangula DAM, BAK funt 

aetgtiaiia. (a) , & circulus per punfta B, K, a \6.Vl. 

M> D tranfire pofiet ; [ twm tircului , Eltm. 

q*i tranjit per punfla B, D, M (b), nou b 5. Jf. 

tranfiret quoque fsr K , non efiet reilangw Eltm. 
Utm BAK aequale reflangulo (c) DAM . ] c car. f. 
Dufta vero BN eidcm KM parallela , circu- fr. 30^ 
lus triangulo DNB circumfcriprus , tangi:* UtElem. 
ierur a latere AB in B; Quia [ ob angu- d 27, £ 
lum ABH aeqaalem angulo AKM .(d) feu Elem. ^ 
ADB (e),& angulum BAH aequalem jtnguto eperbjr 
BAD, ] triangulorum ADB, ABN; firailitu- "foiS, ' 
do (f) dat AD ad AB , ut AB ad AN; ideoi f 4. FZ 
que AB quadratum leftangulo DAN aequale Elem. 1 
tcdditur (g) , unde AB fit tangens (h) circu- g 17. VT. 
Ji per B, N, D tranfeuhtis . Elem. " 

IV. Et quia omnes fe&iones ipft jclrcu. h ij-UH 
\o KHM paraJIelis planis dfeftae, paritet Elem. 
circuK-.emnt, tunfta ex Coni vertice A ad 
cenrrum O refta AO, per centra omnium 
Circulorum ipfi aequidiftanthim tranfibir; 
quippe omnes reftas KM parallelas bifa- 1 eorm 2 - 
riam (i) fecabit , ut ipfa fecatur in O, & prop. 4. 
BN in S ; unde erit alius axis huius. Coni re- r-f* 

fta AO, fecans tamen inaequaliter diame- 
num bafis in R . Idea in Conis fcajcnis e- 
lunt bini axes AC , AR , pcr circulorum 
fuorum centra dedufti; quando Coni rcfllu- 
nicum habent eiufmodi axem . _i , 

V. Secabiturautemab hocaxe fecundario 
diameter bafis in R , ut lit BR ad RD . qucm- 
adraodum lateris AB quadratum ad quadratum 
DA,feu quadratum reftae AN ad quadratum la- 
VtisABtlo^ABiulAD^utiky^H.atlAB]: k ex co- 

:.: axis roIl.III^ 
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axis veto primarius AC fecabit dianictrum 
r „ circuli lubcontrarie politi , velut BN in Qj 
j„ « fit BQ_ad QN, « quadratum AB ad 
.rnw *J- AN q tiadratum ,[ s , c / inutntni<>Q$.a BQj, 
if*r" tr ** mtdxatmm AHad AB qnsdraium , t>ei (a) 
C c "* r ' bt JiR ] "-decque BR ad RD erir(b) 

- r/r ut NQ ad BQ. Nam cu8a NPT paraMela 
rt .r BD, exuw (c) fimilia triangula BSR , NST, 
~ lm ' & f £S ad SH ern, ui BK ad HT ; unie} 
S 'i t» ut BS aequatur SN, (d.) ita BR atquabiur 
«ft f V NT : crgo BR ad: KD cft , uc TN ad RD, 
v!T ! 1' ftilieet ut (e) A-N ad AD, quae (f) Amr, 
vi h l"' rt&tfiguU* DAK ai quddramm AD* 
t aiefjut quadratumAB(g)ad quadratum AD» 

vivi «TU'a oJtenfae funt AN, AB , AD continue 
1 ■ proporrionales:. fimiiiter £Q_ ad QN erit, 
8 5**5 " c BC, ad NP ( ob fimilia triangnla.BQC, 
PNQj ) five ur DC, quae aequatur BC, aj 
NJI ^ i(J cft DA fld ANj ncin p C [ „ r ? „ a . 

" ""*' T * dratum DA ud (i) retiangutum DAH, vel 

Vth ut V tadnttuM DA ** f k) l"^"""" AB 
. ttut J ut quadratum AB ad tjuadratum AN, 

Kfl/' 1 " £ °ft en f ae f*** AK * AB,AD ,(oni''"'^ 
k'17. fOfortienuter . ] - 
Elem. p R O P O S I T I O III. 

Fig. 10. fij Cortus ABD triangulo per axem rranfe- 
i3 untefecetur,tum ex quovis punflo H fu- 
perficiei Conicac agatur recte HIL parfllleia 
cuidam EF, quae diametro bflfis Coni BDfit 
perpendicularis : dico retlam illam HIL 00» 
currere plano ipfius triangulr per axem, ds 
inde ad aiwra» fupwfisiei Cwii^ae paiteta 
in 



ji» L J» ptotcndi , ut in difto occurfu I cunt 
plano trianguii bifariam fefia rcmancat, 
siewpe ue HI acquetur IL , 

Iuncla enim ex verticc Coni A refla AH 
producatur ulque dum pcripheriae balis oc- 
currat in M , & ex M in plano bafis dufta 
MKG parallela ipfi EF, diametrum perpen- 
diculatiier lecante, & ab ipfo bifariam di- a , jrxr 
vifa in K (a), iungatur quoquc refta AG , £ £ M< ' 
quae iacens in fuperficic Conica conveniee 
cum ipfaHIL in L« Etcnim HL,MG aequi? 
diitantes tertiae EF> funt parallelae (b) in- b f' 
terfc, adeoque in eodem plano trianguli 
AMG ; [ binc ftcuti AG convenit cum MG ' 
in Conicae fttferfictei pttncJo G , ita eadem ' 
AG tonrveniet cum. HlLnt Cotticac fuperficiei Y . 
punfioL; ] & iuncta AK erit conununis (c) Jf 
icctio plani trianguii peraxem EAE», &pla- j f \ 
ni aiterius trianguli AGM , undc pcr pun- "f J ' 
■flum I tranfibir , urrique pjano (d)communc. *° ' - 
Quiaergo erit MK ad HI , itt (e)KA ad AI , & c „ " r * ]' 
wGKadIL;eilque.MKaequaIisGK(f), erit f yj h E t A ' 
quoque HI aequalis IL j crgo HLab ipfo pta- f ' J m 
rto peraxem bifariara fecatur. Q,- E. D. 

COROUARIA. 

I. TJTnc habetui, quod fi Conus tiiangu. fjg. 20, 

JTl lo per axem leftus, alio plano per 
re&am MG diametro bafis perpendigularrter 
tranleunte, iterum fccetur 1 cuius & alierius 
plani cammums fcetio fit lefla NK ; haec bi* 
fariam kcabir omnes lirieas, vcluti HL , ia 
; ...i cadem 



jo SSCt. COHTC. 

eadeiri fcctione ductas ipfi MG parattelas ; 
f Singulae tnim plano trianguli RAD , vtl 
buirn , & plani MHG cnmmuai feflioni NK 
a tx bac iia accurreitt , ut ab ipfa ^a) bifartam divi- 
$rop. iattlur .} 

II. Et fi eadem recta MG, per quam 
pianum GNM deducitur, ncdum ftt perpen- 
. , dicularis diametro BD, fed ctiam piano tri- 
V; anguli peraxem(quod evenir, ubi rriangu- 
htem. lumperaxem eft(b) rectum ad planum balis,) 
tunc rectae illae MG , HL non folum bifa- 
riam, fed etiam ad rectos angulos fecabun- 
c ifef. j. tura ^ communi fcctione KN:quippe non 
XI Ei tantum angulus MKD rectus erit,fed etiani 
c 1 V 7 . /. MKN (=>>'■* im aequalis HIN (d). Vbi 
Elem vero recta MKG non fuerit perpendicularis 
ei8. X/. P lano nianguli per axem , feu nifi triangu- 
Elem. ' ' um f er axcm ( e ) tectum plano bafis , 
f ex 'bac tran f eun do P CI rectam ex vertice Coni A du- 
p ro p t ctam bafi perpendicularem ; tunc NK bifa- 
/ 2T, 7. riam tf) quidem fecabit rectasillas paralle- 
Elent. ' [as GM » ^ ad a n g ulos obliquos , non a- 
utem rectos, iuxta (g) icclinationem iiiteae 
MK ar! ipfam KN. • - ;> 

Fig. 21. DEFINITIONES SECUNDAE. 
22. 23. 

24. I. TPfa linea KN , bifariam fecans omnes 
- - . ■ ■ X rectas HL eidcm MG paraiiclas , tft 
qualibet fectione GNM ductas , eius fectio- 
Jiis diameter vocabitUI . ■ '( 

" II. Et diametri tenuinus N ( vcl etiaiit 
fi terminus alius Q_ipii oppofitus fuerit, e- 
tiara Q ) vertex iectionis dicctur. 
( - - III. Ipfae 
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- ■ flUIpfae autem fectae HE,MG f vef 
etiam carum medictates HT , MK ) ordinax r _ r _ 
ad jpfam diametrum NK appellantun 
IV. Quod fi nedum bifariam, fed etiaro, 
perpendiculariter fecentur ordiiutae a dia- ' * " V 
metro, praeter gencrale diametri vocabu- 
him,,fpccialenomen axit eidera diametro tri- 
bUetur. ■».".!,. 

[V. Sivelta AD ita dividatur in B, . ..; -' 
C , ttt Jit tota AD ad utraeeait extrematu ''■ ' '- ' 
fartem CD, at reliqua extrema AB ad mt- " l g- Z S* 
diam BC : reda AD harmonice divifa dici' ■ 
tur iit tunfiit A, B ,C ,D , quac iictrco har- 
monicalia nuncupantur . ] 

Aliae definitiones in fequentibus aliqui- 
bus propofitlonibus , & earum Corollariis qui- 
busdam delignabuntur . 

PROPOSITIO IV. 



i3 lio plano MNGfecetur, per rcctam MG 
diametro circuli bafis pcrpendicularem , a qua 
bifa.riam fecatur ipfa in K , & pcr rectam 
KN , tini ex lateribus AB trtanguli per axem 
parallelam, deducto ; etunt in huiufmodi fe- 
ctionc quadrata ordinatarum MK , HI pro- 
portionalia abfciHis a vertice fectionis N por- 
-tionibus diametu NK, NI. Vocetur autenj 
huiufmodi fectio Parabola. ", '." , .. ■ 

Per quodilbet punctum I communis fe- ■ 
-ctionis KN,cui eft ordinata HIL,ductaPIV 
paralleladiametro, baiis.BD j 6 agatur per 




Conus ADMB plano per 



feflus , a- 



ipfaa 
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ifcfas. VP , BE plamini PHV, quod erit pa* 
a i< XT ^dwn bafi, per BD, MG illis aequidiitan- 
Eltin ' tcS tranlcunt ' t a ) > adeoquc circulum effi- 
b ex 'tr c 'e* &),.unde[<>b rtttumangulmu PlH,titpo- 
j 1 ' M aequalem rtelo. BKM (c) , ] leiiikabj* qua/* 
c'io X/ fl ' racunl Hl aequale rectanguio.PIV, ut qua- 
EUm ' dratum MK acquatur (d) recrangulo BK.D, 
d excor er S° <" u »dratum MK ad quadraru.n HI eit, Ut 
7 *r i rectangulum BKD ad rectanguium PIV , lci- 
"/ W licet ut KD ad IV (e); nam BK (f) aequa* 
'Ehm. ' tur PI > cun;l fitBPIK parallclogiammumlinei- 
r . ' t oppclitis aequicliitantibus comprehenfum : EfJ 
Eltm ' autenl KD ad IV » ut KN ad IN » ob fimi * 
eCorolI. lia trian g uIa (g) NKD, NIV ;eigo quadrata 
j pr ' ordinaiarum MK , HI, funt ut partcs dia- 
Vl.EU metri a vertice aWciflae NK, NL Q\ E.D. 

Nomen autem huius fectionis , hancpro- 
prietatem habetitis , efl Farabola . 

COROLIARIA. 

Ilnc habetut , quod. Ii fiat ut NK , ad 
KM, ita KM ad aliam NF, veitici 
N diametri NK perpendiculariter applica- 
vr tam ; uc quadratum MK eiit aequale rectan- 
v?' & u '° W > ita cum fvis alterius oidinatae 
Elem. H j quadfatu^ „j t aemla ] e xectangulo INF: 
VI quia haec " ectan g u,a [ KHF, IHF ] cam- 
, V dem altltudrnem. NF habentia funt , ut abfcif- 
Xferba- fae KN f | N > acleoq „ e ut ordinatarum 
M frop. quadrata MKj H1 jjjjj (k) p r0 portionalia ; 
t! 4 ' t 50 auttm rtitantulum KHF quadrato MK 
* le *' acquale; ergo <ir rcltattgulum IHF (I) «e- 
quabitur Ul auadrato . j £t haee conftans 
linea 



I. TTIr 
XI I 
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linea NFab atitiquis Latus reHum» a recen* 
rioribus Parame ter Parabolae appellatur. a egr 

II. Ducta quoquc NE diameiro bafis ' ' 
Coni parallela, lateribus trianguli pet axem. yt pi 
rertniData, G fiat ut NK ad KD, vcl [ ut (a) u, " 7; 
^JJ ad P,D, aut ] ut AE (b) ad EN, ita rf( £„ c „. 
EN ad NFj etit eadem NF latus rectum, r(j ^ 
feu parameter ipfius parabolae. Nam BK(cJ ' r 
acqualis EN (ob parallelogramnuimBENKJ, E ^ ' 
erit ad NF, ut AE ad EN , live ( ob fimi- j * ' V j 
Jiarriangula AEN, NKD ), ut NK ad KD ; EUm ' 
& ideo (dj rectangulum BKD, idell quadra- e tor ' u 
tum MK (e), aequabitur rectangulo KNF ; ' 2 | 
[jdeoqut erit (fj NF parameter . ] { exCo- 

III. Idein parametet NF reperitur, fi rj) J. ^ 
fiat, ut rectanguluin laterum triangull pcr * j 
axsm BAD ad quadratum bafis BD, ita AN 5 ' ' 
ad NF ; Nam rettangulum BAD ad quadra- E f 
tum BD eft [ i» raiione (gj eompojita. ex ra~ h ' ' 
tiombus AB ad ED, & AD ad ED , ftu(h) ' ' ' 
ex rationibus AE ad EH, & AH ad EH , yi[' E i' 
ftu ] ut rectangulum 0) EAN ad quadrarum . ' ^ j_ 
EN ; fed (kj quadratuin EN aequatur re- pr0 p\,\ 
ctangulo EA in NF parametrum , ( currij Vt vI 
fjnt lineae (l) EA, EN, Ni continue pro- { 'jfc 
portionales );ergo BAD reeiangulum ad BD Elc '„, k 
quadratum eil , ut EAN recranguium ad EA | ex Co , 
in NF , adeoque (mj ut AN ad NF , ob commu- ^ 
Jieru horum reetangulorum ahitudinem EA. 1 

PROPOSITIO V. ml.VI. 

Ilfdem pofitis , ut in praecedenti propofi- 
tionis titulo, fed communi Seclione trian- 2 __ 
iuii per axera, & plani fecantis per rectam s ' 
*C ' MKG 



!4 SECT. COKTC. 

MKG diametro bafis perpendicularem tradu- 
cli , non iam aequidiftante uni laterum trian- 
guli per a*em , vimim ita inclinata, ut cum 
uno latere AD infra verticem A Ccni ad 
punctum N, & cura. aliero latere AB fu- 
pra vert!CL;m A conveniat ad pnnctum Q ; 
ord ; natarum S^ftionis MNG quadrau MK , 
HI erunt, ut reftajignla QKN, QJN diametri 
partibus inrer easdcm ordinatas, & uirmn- 
que termlnum N, Q_dia.netri ip;ius interie- 
ftis comprehenu . Eodenique piano ad a,te- 
ram oppolitam fupeificiem Conicam prociu- 
clo, iimilis lecrio 1 Qji mde re'ultabit , cu- 
' ius ordinatarum quadrata , iive inviccm , 
live cum quadratis otdinatarum ircferiorls fe- 
ctionis MNG coraparata , erunt paritcr, uc 
reaangula diaraetri partibus, inter ip as, & 
utrumque verticcm. Q^ N poiitis , coiupre- 
bcnfa . 

Vocentur autem ambae fefthnet oppiJt~ 
tae , & utraque ip.arum Hyperbah , ac diame- . 
tri portio NQ_, urrique vertici intericcia , 
Ljtat Intnfuerfttm uuncupetur. 

Ducia pcr punctu.n I , ubi quaelibct or- 
dinata HI ad diametrum NK S.-ctionis mrus 
applicatur, rectaPIif diametro bafis BD pa- 
a ex pr. ral|[ ,| a . otiqi|e p i amll]| per ipl * as yp, HIL 
!■ ttaduclura , utpote >-ali DMB aequidiltans, 

b cor. i, gfngj^j c i rC ulura H/P(a); adeoque quadra- 
trr r}' uhn 3(1 1 ua draium HI crit » ut reftan- 
vu El - gu^u.iiBKD ati rcfhngulum PIV ;quoruni(b) 
c tnr, t. raE - 0 cornuon - c ,| r ev; ra tione gj; at j pj ( q Uae 

Kjhf eaucm elt KQ_(cj ad QI , & ex ratione DK 
vi. ±.t. a( j 
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-ad VI, quae eadem fa) el KN ad NT"; a r^, r. 
[ /f/VHj* eji quadratumMK ad HF quair.ttum pr;p. 4- 
tn ratione compnffta ex rtttioHe KQ^ad QJ , /•"/. El. 
& ex ratione KH ttd -HT ; ] quemadmodum , 
&ratiorefrangu!i QKN ad reftangulum QIN 
ex iisdem (b) rationibus componitur : quare b f[ "'« 2. 
cft qiiariratum MK ad quadratum HI , urQKN f- 2 J- 
ad QIN . Idemque probabitur rie ordinatis P&Sl 
fuperioris oppofitae fectionis IQJi, [ atque 
dc ordinatit MK , h i ad feffioues oppojitas 
MHG , b QJ fpeaantibut ; eji quippe qua- 
dratum MK ad quadratum h i (c) , ut reclau- c cor ' *' 
gulum BKD ad reilangulum piu, feu iu ra~ ? r ' 2 ' 
lione (dj compq/ita ex ratione EK ad ji, A cor ' 2 * 
quae eadem ejl (e) KQad £j, & ex ratio- f' *V 
ne KD ad iu, quae eadem tjl (f) KH ad Vl ' E! ' 
Ki ; fgitur quadratum MK eji ad quadra- %f Vt - 
tum b t 111 ratione campojita ex ratime KQ. tUm ' 
ad Qi, & ex ratione KH ad H, , feu ut S t cr 
reaangulum (g) QKH ad QtH ] , undc con- ea, '" i "''- 
flat propoliium . Votatur autjm quuelibet S cer - 2. 
ex hiice oppolitis Seflionibus F-peii-da y St 2 3' 
diametri portio QNLatut traujvcrfitm nun- 
cupatur . 

C0R0L1ARIA. 

I. CI flat NK ad KM , ut KM arl KZ , ad 
kJ punctum K diametri NK pcrpendicula- 
riter applicanda , & iuncia QZ , ad ipfam 
protiucantur rectae Nf , IS parailelae KZ ; 
ipfa Np ex vertitc N ducta larif/ rcelum, li- 
ve Varameter hypcrbolac erii:cui hacc propric- 
tas convenit , quod ue quadratum MK meoiae 
C j pro- 



proportionalis inter NK , & KZ , aequatur re. 
clangulo NKZ , quod parametro NF appli- 
catur, feri cum exceffii refianguli ItZ fimilis 
324. W. QNF ( a j refiangulo, ex latere tranfverfo 
£/em. Qfsj . & re a 0 NF comprehenlb : ac fimilitcr 
quadratum cuiufvis alteritts onlinatae HI ae- 
quabitur refiangulo NIS, eidem parametro 
NF applicato, led ( dufta JrRY paralleia 
NK, fccante IS, KZ in R, Y J cum excef- 
b fu reftanguli FRS, pariter (b) limilis diflo 

eamdm reflangulo QNr . Nam quia KZ ad IS eft , 
prop. ut (cj KQjid QJ, ratione KN ad NI utrin- 
c «f. 2. que adiefla, [erit raiio comp'-Jtta ex ratio- 
vrof. 4. «/iur JCZ ad IS , & KH ad HI eadem ac 
VI. El. rdtio, quae compunttur ex r.ittonibut KQjtd 
Hl> & KH adHI; fed raiio compo/ita ex 
d cor. 2, rationthin KZ ad JSj & KK ad HI eft ra- 
pr. '21'. tii,quam h.ibet rcftangulum ZKH (dj ad re- 
VI El (langulum HIS ; & ratio compojita ex raiio- 
' ', ntbus KQjtd QI, & KH ad HI , eft i/la, 
tr ' ' quamhabei (e) redangulum QKH ad reclan- 
Vl. El. £" !ul " £i N > 3 cric reaangulum ZKN 

, ad reflangulum NIS, Ut reftangulum QKN 

r perbtt- a( ; qjn , five (f) ut MK quadratum ad Jfl qua- 
ne prop. dratl|ll , . ur|dcj ut MK quariratum aequatur 
/KN, ita HI quadratum aequatur NIS . 

II. Item li liat , ut NK ad KB , ita KD 
ad KZ , iunfU , ut iupra, QZ , cui occur- 
rat iti F recta NF ipfi KZparallela, eritNF 
g 16 VI. e adeni parameter ) nam [ cum Jit HK adKB, 
ui KD ad KZ, ] ZKN reftangulum (g) ae- 
h cor. 1. quabijur BKD , ndeoque & KM (h) quadra- 
pr. 3- to , undc etiara NIS aequabitur (ij quadra- 

1 Coroll. t(J H I f 

frced. III, Si, 
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■ ■ Tir. Similiter dutfa NE parallela DB , 
fi fiat ut NK ad KD ., ita NE ad NF , eric 
haec parameter: nain iuncla QF , ac produ- 
&i , ur lccet rectas IS , KZ eidem Nf pa- 
ralleias. in; S , & Z, [ ob par-allelas EH , a cor. r. 

itemque HF , KZ , ] erit tam BK ad p r gf. 4. 
NE, quam KZ ad Nt in eadem ratione (a) Vl.El. 
KQ_ aa QN , imdc [BK W HEefi, ut KZ bix.VI. 
ud HF (b) , & ptrmutaado,] BK ad KZ , Elem. 
ut NE.ad NF , live (c) ur NK ad KD ; & c e* bj- 
ideo rcctangulum J3KD , quod idem elt ciini j>.;_.. 
quadrato (d) MK , aequabitur (e) NKZ , ut d eor. T. 
iupra: , I proindeque.HF ipji KZ paralttla , prop. 1. 
eji (f 1 paramettr . ] ■ e i(5. VI. 

IV. Duclo vero ex vertice Coni A in Elem. 
plano trianguli pcr axem recra AO paralle- {per.cor. 
U NK; cumfitFN ad NE. ut KD ad NK (g), 1. buiut 
Gve (h) ut DO ad OA, itemque NE ad NQ_> p rl >p, 
Ut BO ad OA ; erit [ ex tribut retlit FH , g Corot/. 
HE , HQ_, prima ad tertiam , feu ] FN ad praeced. 
NQ_ in raticne(i) compofira ex[FN ad HE , h cor. 1. 
feu ] DO ad AO , & ex [ HE ad HQjfeu ] pmp. 4. 
BO ad AO , videlicet ut rectangulum DOB Vl.El. 
ad quadratum AO (J<) : -Vnde fi fiat ut qua- \exnum. 
dratum AO ad rcctangulum DOB , ita latus 12 . p a ,-. 
tranfverfum QN ad NF, erit haec Jatus. je- i.V.EL 
ctum , feu parametcr • k eor*z. 

V. Immo etiam ducta AT _eJ£ Coni ver- pr. 23, 
ticc patallela diametro bails DB , & conve- VI. EI. 
nicnte cDin. tranfvcrfo latere NQJn T, e- 

rit rectangulum QTN. ad quadratum AT ,. 
ut tranfverfum latus NQ_ ad rectum NF : 
quipperoi trianeula KHD ,VHA Jimilta ,] ] p™p. 4. 
cum fit (I) NT ad TA, ut NK ad KD,(i- FI.EI. 
. . C 3 vc 
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i cor. T. ve (a) ut AO ad OD ; nec non QT ad TA »' 



prop. 4. ut AO ad OB , [ ratto compofila ex rattoni- 
VI. El. bus KT *d TA, &QT ad TA, flu (bj ra- 
b cor. 1. tio re£tanguli QTH ad TA quadratum , ae- 



23. quabhuf rxticii compojitae ex rationibui AO 
VI. El. a.i OD,& AO adOB,feu rationi, quam (c) 
C cor. 2. babet quadratum AO ad reflatt%itlnm EOD ; 
pr. jg. quucir<a ] erit rectangulum QTN ad qu a * 
Vl.EL oratum TA, ut quadratum AO ad DOB re- 
d Coroll. ctanguium , adeoquc ut QNad NF (a). 
praeced. VI. Den^que cuilislibet orriinatac MK 
quadratum ad rccranguliiin Qj<N, vel qua- 
dratum HJ ail QIN rectanguluin erit , ut re* 
ctum latus Nt" ad rran verium NQ_: Nam 
c cor. 1. et ' am rcctanguium /'-kN , quod aequatur 
butus qiU( tratoMH (e), adQKN ert, ut ZH (f) ad 
t ro fvn- QK ( ob can^em a titudinem NK K&SIN, 
* q"<"i aequarur quadrato HI (g),eit aaQJN, 

tl *" u „ ut fS ad QI (h): verum iue rationes ZKad 
gCorolI. qk ( allt bI acl TQj unt eaedem, ac (i) ra- 
j. buuts t ; 0 ] ati;r ; s rcct j fjp a( i hjq^ traniver r nm ; 
i ro t- ergo quadrata orcinatarum [ MiC:, HI ] ad 
n r {" "^* reclangula ex diametrl partibus libi corref- 
hdem. p on aentibus [ QKH , QIH ] funt , ut pa-. 
1 cor. 1. ramettr j f eu | atus rcc f ura [ 1 ad Iatus 
r*P- _4. tran.verfum [KQJ, 

£/. VII. [Hw// Hyperbola MHG bibeat 

latni reclumHF aeqnale tranfverfum. QH ; 
r (f'sm ordinatarum MK , H/ quadrata aequa- 
buatur retiangulit QKH , £TN . Huiufmadi 
Hjperbola aequilarera tttmcupatur . j 



STKOPSIS. 39 



PROPOSITIO VI. 

QVod fi KN communis Seftio rrianguli 
per axem, & plani fecanris , per re- 
"ctam MKG diametro balis BD , ve! 
a'tcrius acquVttantis ciiculi diametro cr- °* 
dnatam , tranfcuntis , ccnvcifat cum utro- 
que Jatere. infra vcnicem A , ad punfta 
N , Q^- erunt liuius Seftionis QHN ordi- 
natarum MK , HI quadraia , ut rectangula 
partiuin tiiametri, inter utrumque terminum 
N ab iplis ordinatis fefti , nempe 
ut QKN ad QIN ; Et eiufinodi Seftio { li 
nec lit baliparalda, ncc ipli lutccmrarie 
poiita » aclccqiie circuius non fuerit ) fpe- 
ciaii nomine Elliyjss nuncupabirur , cuius 
pariter latus traiiiVerfuiu critipfa QN. 

Eadem demonftratione , qua fuperior 
propo/itio, haec quoque probatur ; untie non 
interelt hic illam iterare, ftd liuic figurac 
ipfa elt a lectoribus applicanda . 

COROLLARIA. 

I. CT fiatNK aciKM.ut KMadKZ,d!amc- 
ij tro QN in pinifki K perpendicularitcr 
appiicatam, & iunfta QZ iecet in F reflam, 
NF ipli KZ paratlelam , cui ctiam aequ ; di- 
itans ducatur IS , cuiiibet alteri ordinataeHI 
correfpondens ; crit NF latus reftim, feti 
pdrameter huius feftionis : & quarumlibet 
ordi/iatarum quadrata MK, HI crunt refpefti- 
C 4 ve 
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ve acrjalia reftangulis ZKN, SIN, quaefunt 
applicara parametro NF , fecl cnm defectti 
reflangulorum, { dufla FRY parallela NQj 
fccante ip'as KZ, IS in Y, R ) ZYF, SRF 
(tmiirnm reflanguio QNF fub tranfverfn la- 
tere QN , & fub recto NF comprehtnfo . ' 
Idque probatur;ut in Cor. r. prop. praeccd. 
permutato in licfcflum illo excejiu rcctan- 
gulorum applicatorum parametro, aequalium 
quadratis ordinatarum hyperbolae , a diflo 
exceflii fic niinci!patae,utiab hocdcfeclu no- 
men Eliiplis deducitur. 

II. Siparirer fiat ut NK ad KB,ita KD 
adKZ, iuncla QZ fecansNFin Frietermina- 
bit parametrum. Vt in cor. z. prop. praeced. 

III. Item ft fiat ut KN ad KD , itt 
NE, paralleia BD, ad NF, erit haec latus 
rccluiu. Vt in cor. 3. prop. praeced. 

IV. Dufla quoque AO parallela NQ, 
crit ut AOouadratum ad reflangulum DOB > 
ita latus tranfverfum QN ad recium NF. 
Vt in cor. 4. prop. praeced. 

V. Et fimiliter ducta AT parallela BD , 
convenienre cum QN in T, erit reclangulum 
QJN ad AT quadrarum, ur iranfverfum la- 
tus QJM ad reftuni NF . Vt in cor. 5. prop. 
pracced. 

VI. Quodlibet autcm quadrarum ordina- 
tae ad rectangultim fub diametri parribus pu- 
ta MK quadratum ad QliN , aut HI qua- 
dratum ad QJN eft , ut latus rectum NF 
ad tranfverfum NQ_. Vt in cor. 6. prop. 
pracced. 

PRO- 
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PROPOSITIO VII. 

SI ct eodem Cono ABD per plana invicem 
parallela MNG , SVR duae Parabolae, Fig. ig. 
aut duae Hyperbolae, vel duae Ellipfes f ant 30.31. 
etiam quovis numero plures ) , fecenrur, ea- 
rmn paramerri , fcu latera recta NF,VT, 
erunr proportionalia diftanriis NA , VA fuo- 
nim verrlcum N , V , a Coni vertice A. 

Nam eft KN ad JCD , ut EN ad para- 1* 

metrum NF {a):ac (imiliter foret » ut VO L' J „ 

ad OD , ita PV ad parametrum VT alteri- ' 

ns Sectionis priori parallelae ; Quarecum(b) k* * 

fit eadem ratio NK ad KD , & VO ad OD prop ' / 

ob rectas NK, VO parallelas , erit quoque y[ g[ 

tatio EN ad NF eadein,quae PV ad \ T (c) c y t 

ac permutando , erir-NF adVT, ut EN ad E /. ' ' 

PV, five{d) ut NA ad VA. Q..E. D. d COr J ,; 

COROLLARIVM. VLEL 

INHyperbolis, & Ellipflbus, quonlam pa> . 
riter tranfverfa latera Q_N , LV [ utpote iir 
nicem parallcla] funt (e) , utdiftantiae aCo- e eor. z' 
ni vertice NA , VA , erunt etiam refla late- prop . 4, 
ra NF, VT (0 proporticnalia rranfverfis QN , VI. El. 
VL: & ideo hae Secliones parallelis planis f 11. V. 
ab eodem Cono dedudiae Jimlet dlcunrur. Elem. 
Parabolae autein quaelibet fcmper (imilesfunt 
quippe ob diametrum uni ex Iateribus Coni 
equidiltanrem (g)> femper planis parallelis g ex pr. 
ca eodem Cono dcduci pofliint. a. 

PRO- 
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PROPOSITIO. VIII. 



IN _ 
NF pofitum perpendiculare diametro» bi- 
*'£ fariam fcc.tur in R , duda RT, quae in Pa* 
rabola aequidiltcr diametro, in reliquis au- 
tem Sc-tionibus bifariam fecet in C tranfver- 
fani diametrum QN:c_ico quadratum cuiusli- 
bct ordinatae MK fore duplum quadriiateri 
" NRTK (ibi corrsfpondentis, quod refra KT 
.** ' eidem NF paralieja, cum d_£l_s aliis iineis 
concludit. 

Ducatur enlm reflaFB , In parafcola quN 
_em parallela diametro , in aliis vero Sectioni- 
bus , cum a!io termino Q tranlverfi lateris , ter- 
ro.im.ni F lateris recti coniungens, unde in 
omnibus (a) cvadet ipfi RT parallela , ob 
a 2. VI. qn i n c , ac NF in R ab jpfa bifariam, 
£hm - [adeoque proportton<t!iter ] (ectns , dum utra- 
quc FE , RT in parabola aequidiftat diame- 
tro ; ac iuncta NB ab eadem RT bifariam 
fecabitur in S , ut NF ab ip'a bifecatur in 
R . Quarc triangula NSR , _>BT , cum ha- 
b 15- 7. beant ad verticemS (b) aequales angulos j 
ihm. & alios(c)aItctnos[SKS» TBS ] parallela- 
C 27. I. rum ( , TB] pariter aequales , cum ae- 
Elem. q.i a iibu3 latcribus NS , SB , erunr inviccm 
H 26. I. aeqtialu(d); & communi addito qttadrilineo 
Lhm. fjsTK , erit triangulum NKB aequale qua- 
e cor. 1. d r j| at( ; ro NRTK : Sed ex genefi Sectiontim 
jf.4. & patet _ ordinatae MK qttadratum (e) aequa- 
cor.i.pr. rl i- cc c a nguIo NKB > adeoque duplo trianguii 
j.frd. NKB> 
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NKB ; ergo idem quadratum. ordinatae du* 
plura elt quadrilateri NRTK. Q..E-D. 

Punctum illud C » quod in hyperbolis, 
Sc Eliipfibus bifariam fecat iatus tranfver^uni 
QN , Ccnirum harum Seftionum vocabitur. 
Re&a vero QF , five FB direBrix ; 8c 
CR , five RT ( ctiam in Paraboja ) Subdi- 
rcftrix poterit appcilari . 

COROLLAR IV M< 

l f~\Vemadmodum ordtnatac MK quadratuti 
\Jduplum. tfi quadrilateri KRTK > itx 
^■~3//er/ur ordinatae PV quadratum du- 
ylunt erit quadrilateri - NRXV j : Exceflus 
[ igitur ] quaarati cuiuslibet ordinatac PV 
Jupra quadratum alterius ordinatae MK ae- 
quabitur duplo exceflui quadrilateri NRX V , 
iupra NRTK,ideft duplo quadrilinei KVXT: . -- 
& iilc quadratorum cxceflus (ducta; MG diame- a _ jj- 
troparallela ) eft rectangulum PGD (a) ; Qua- £i tm \ ' 
ic hoc rectangulum aequatur duplo X VXT . ; 

PROPOSITIO IX. 

DAtac cuilibet Coni Seclioni tangenteirU 
ducere ad punflum in eius pcrimctro 
datum. ■ - 

Vcl datum punflum eft in Secttonis ver- „ 
tice N , & tunc cucta NE parallcla ordi- F] £" ?Tt 
natis, erit tangens: fi enim ex puncto N 3°'37r 
infra Scctionem caderet , ab una tantum par* 
tc dUmctri choidani cfikaa, undc diamcr 

t« . . 
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M sect. conrc. 

ter bifairiam rjon fccaret omnes parallclaS or- 
dinaris intra Seerionirm policas ; quod eft 
contra primam ex fecundis definitionibns ; 
tangit ergo haec recta in dato punctc* Sc- 
crionem. ' f - ' - '■ -' 

Vel datum punctum extra verticem in 
perimetro Sectionis eft , puta in M; & tunc 
ducta fubditectnce RT , ordinerur MK ad 
diametrum Sectionis, & KT parailela femi- 
parametro. NR, u(que ad fubdircctricem per- 
tingens in T, atque iplis KT, MK terria 
proportionalis KG in diametro ponaturfu- 
pra ordinar-ami iuneta - GM . ranget Sectio- 
rtem, Ducatur enim recta GT, & ordinetur 
ad diametrum alia qnaevis HL , cccurrens 
ipfi GM ih P; riec non ducatur LV parallcla 
KT, fubdirectriccm fecans in V, & rectam 
GTin D. Qitoniam igitur funt tres propor- 
a 17, VI. ticnales KT , KM, & KG , rcctangulum 
Jiletii, - GKT aequatur[,i) quadratoMK ,adeo<jue -eft 
b/"-j>rf-_duplum quadrilateti NRT K (b) ; fed idem 
ced. rectanguhim eft- quoque-duplum (c) triangu- 
c ex. pr. li GKT; ergo hoc triangulum dicto quadri- 
34-f.£/. latcro aequabitur .-Et quia ut TK. a<i KG , 
d cor. 1. ita (d) DL ad LG , atqtie ut GK ad KM , 
prop. 4. ita fe) GL ad LP , [ erit en ucquo TK 
VI. EI. ad KM % nt DL ad LP : fed TK efi 
e f t r (- ad KM, ( f ) «t KM ad KG , ut LP ad 
demcor. LG ; ergo ettam eft DL ad LP , ut LP 
f per. >td LG ; unde Ji qiremadmodum proportiona- 
twfl-ru, les funt TK, KM , KG , itactiam DL, LP, 
g 17. VI. LG erunt coniinue ■ proporcionales ; unde 
Eiem. qtiadrarum LP aequabicut (g) recrangulc* 
h 34. I. GLD, fcu duplura, (h) erit trianguli GLD, 




uti 
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uti quadratum ordinarae HL duplum eftqua- 
drilateri (a) NLVR. Sed triangulum GLD a ex jr, 
feniper maius erit ipfo quadrilarero NLVR; 8. 
quia fi LH eil ordinata infra MK, triangu-- ■ 
lo GKT addirur trapezium KLDT maius 
quadrilatero KLVT , quod adiungirur NKTR ; . 

vero hl fit fupra MK, triangulo GKT au- 
fertur rrapeiium 1 K T d minus quadrilatero 
UI u, quod aufertur ab ipfo NK.T.R ;unde 
femper maius refultat rriangulum GLD quadri. 
lineo NLVR , aut triangulum Gld quadrangulo 
NIuR. Itaque quadratum PL maius eft quadrato 
HL > & quadratum p 1 niaius quadrato h 1; unde 
quaelibet punfiaP, aut p, praeter punftum 
M , rcctae GM funt extra Seciionem ; & 
jdeo GM eft eius tangens. Q/E.D. 

Illa" diametri portioKG , quaeinter or- 
dinatam , & concurfum tangentis imercipi- 
lur , fublttngen; yocatur , 

COROLLARIA. 

I, TTInc patet , tangentem harum Sectio- 
ITl num in unico puoctocum earumcur- 
va convenire . 

II. Producra KT ad direcrricem FB in 
B , quoniam cx natura harum Sectionum, [, corm It 
rectangulum NKB aequatur quadrato ordi- - r< ^_ j_ 
natae MK(b), & hoc quadr.itum (c) aequa- £ 
tur reflangulo GKT , erir NKB aequale GKT ; c ex j e . 
& ideo (d) fubtangens GK ad abfciifam a monfi.hu- 
vertice NK erit , ut KB ad KT , [ & iuvtr- IUT fr , 
iendo Kt ad KB , ut HK ad GK : ] unde tan- j t fi, 
gens dati puncli M etiara detcrrnjnabitur , fi Eiem. 
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fiat , ut KT ad KB, ita KN ad KG, & ad 
'aCarall M iunfla GM erir tangens . 

m. [ «.«>'<» u ««■ Kr , », ta) 

b cor. i. CK J P L ' r convcrdonem rarionis (b) 

pr. iH ert ut at ' *" c ''' cet aci dimiaium pa- 
y £i ' rametri ( nam BT aequatur Rr (cj, five (d) 
c 34. V. NR J' ita.ubtangL-nsKG adGN, tangeme, 

' 6i vertice curvae imercepcam . 
d ex ir IV. Item [ eum Jit KB ad TB , (e) 
,„ fAi J «f «i/ GH , ] dividendo , KT ad TB 
c cor. 3. aequalem femipararaecro , eril , uc KN ad 

V. Tcem fi iungatur BR , quae occur- 
* c . ar - 3- rat diameiro in G , eritffj KG fubtangirns, 
bmutpr. cum fit KB ad ( dimidiam Param<rtn]NR , 

uc KG ad GN. 

VI. Hinc in Parabola femper fubtangens 
F"g, 35. KG dupla eft KN ab ciuae per ordinatam a 

vertice , utl etiam dupla reliquae NG , in- 
„ pr _ , ter verticem , & tangentis occurfum cum, 
1 if diametro', quia KB femper aequatur para- 
h ' ' metro (g) NF , cum fit direftrix FB paralle- 
eamdcm. Ia diametro ; adeoque fempet KB eft dupla 
i car I femiparametri NR, aut(h) KT, tinde [ cum 
' ' Jii KB ad HR , ut (i) GK ad GH , ] etiam GK 

Wh du P la GN » aut N1 K . 

VII. At in Hyperbola, & Ellipn" [ ob 
Eig- 3 6 - paralhlatCT, QB , ] eft QK ad CK , ur (k) 
37- BK ad KT , adenque etiam , ut (I) GK ad 

k eor. I. KN , [ & invertendo , CK ad QK , ut KH 
frap. 4. ad GK ]. Vnde fi fiat , ut diftantia ordina- 
VI. El. tae a centro CK ad eius diilantiam a remo- 

] ex Co- tiore tcnnino traniverfi QK , ita diitanria a 
rall. 2. ver- 
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vertice pro*imiori KN ad aliani GK , erit 
haec fubtangens quaciita. 

VIII. Vnde fectangulum QKN aequa. 

bnut recrangulo CKG (aj , propcer QK ad a tt TK 
CK , ut (bj GK ad KN. lUm. 

IX. Erit quoquc per converlionem ra- b '* «* 
tioms (cj , QK ad CQ, f eu a d CN dimi. rol. 7. 
dium ttanrvctii latet.s , ut fubtan°ens GK 

ad CN interceptam vetticc , & tangente. ° ""' J' 

X. Et quia, ob parallelas QB , CR ,e[t QG f, „, 
ad GC, ut(dj BGad GR, quae funr ut (?) j El ' 
CK ad GN (ob patallelas Kfl , NR , ) idco 

erit QG ad GC, ut QK ad CQ, vcl CN, V,"'' p ,* 
cum iltae (fj lint in eadcm tatione iuiiusGK ■ 
ad GN. " e .P er '• 

XI. Et dividendo erit QC ad CG , ut ,, 
CK ad CQ, vcl CN, [e> , mrm „i, CC r 
S QC, „, Qg .i QK ; ] unde erunt con- " u „" 
tinue pioponionalesCK.CQ, CG.flvc, CK, ',, , „'' 
CN, CG; 6rrec)angulumKCGaequabirur( g J V, 7 ' 
quadrato femitiansvetfi lateris CN , ve! CQ." l C 
unde rangens invenietui, fumpta iplis CK, ; n » ^ ■ 
CN terria proporrionaii CG, & iuneendo : V; 9 r> 
ad punclum M rcclam GM. 

XII. Quoniam QK adCQ.eit,»t GKad 
CN(hJ, &CQ_ad GQ, u, (i) KN ad GK, "'' f 
( cuin utraque fkj harum rationum aeqncrur V) ri 

[ -ano-, ] KB ad BG, J ergo e* aequo per- , „ 'v 
turbate QK.dGQ.ell, urKNad GN (I), & 
peimutando, QK ad KN, ut GQ_ ad CN- " "''. , 
unde ett armonicc fecfa diaincter (mj hvpcr- J £ 
boiae , & Elliplis pcr tetminos tianfveiii [a- j.ejil 
tens, concurfum ordinatae, & tangentis; 
adeoque tan«ens detetminatur , faciendo bu- 
iu- 
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iufmodi Seflioncm harmonicam , nempe ut 
QK ad KN, ita punclum G ftatucndo , ur 
fit GQ ad GN in cadem ratione . 

XIII. Hinc alia eruitur generalis confti- 
turro pro tangente cuiulvis fectionis Coni- 
cae ad datum punftum M. Ducta enim or- 
dinata MK, & ex vertice N huic parallela 
a per NI, quae erit tangens verticalis (a) ; fi ex 
hanc pr. M rfucatur in Parabola MI parallela tiiame- 
tro,in£liipfi vero , & Hyperbola iungatur ad 
alium traniverfi latetis tetminum Q_ recia 
MQ_, fecans verticalem illam tangentcm io 
b cor. I. j } jj u bique fecetur bifariam NI inE, iun- 
prop. 4. fl a erit tangens . Nam fi haec ad dia- 
IV.EI. metr um producatur in G, [erit MK ad EH, 
c 34- f * ut (b) KC ad GH, adeoque ] patet fore in 
Elem, p ara bola GK duplam GN , ut MK (c)aequa- 
d cor. 6. jj s NIi eft dl]p i a EN) & ide0 @) GM eft 
hututfr. tari g ens , in hyperbola vero,& ellipli duela 
c f- 4- e tiam Qp parallela ipfi NE ouae a refla, 
Vl.El. GM producla fecabitur in O, erit QO ad 
f cor. f, NE) ut (- e j Qp ad GN ; fed in eadem ta- 



nptr S' ministranfverfilateris, & occurftt ordinatae; 
«■ y?c. er g 0 M fj e ft tangens (i) . 
f e S' XIV. Quaelibet Hyperbolae tangens 

teor.ll. jyjQ feniper infra centrum C, fupra verti- 
buiusfr. cem pj cumdiametroconcurrit:nam[i)f7Ck) 
keDr.13. ^ ^ CN, w QK ad KH: fed]Q& maior 
eft KN, ergo & QG eft maior CN. 




tione [ £J0 ad HE ] eft etiam QO ad IE 
( utpote aequalem ipfi NE , } vel (f) QM 
ad MI, vel (g) QK ad KN; ergo QG ad 
GN cft, ut QK ad KN ; unde harmonice 
fcfla eft diameter in G (h) , atque in ter- 
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XV. Dufta ex cenrro C ellipfis ., & hy« 
peib 0l ae , recta CX parallela NE , conve- . 
niente cum MQJn X, patct [ efe CQ ai 

QK , ut (a) CX rtrf Kl , protndeque ] fore * e w, i, 
C\' medietarem NI , tit CQ_ inedietas eit P™h 4- 
QN , adeoquc aequari NE , vsl ili , ac Vl.Tl. 
iuojcis CE , XE, iicri pa.allelogramma (b) b %\. I. 
CXEN , CXIE , QXEC j Quare ad dncen- Ettm. 
da:n langentem ex daco puncto M , fuffi. 
cier iungcre ad remotiorem diametri terini- 
num Q^rcctam MQ_, & ex cencro ductaCX 
parallcia ordinatis , factoquc uno cx diais 

rrallelogrammis , iuncta cx M ad angulura 
, ( fivc ducta XE dumtaxat , parailda , 
& acquali femidiametro CN , iunctaque ex 
M ad punctum E } , ipfa recca ME tan- . n 
gens erit (c> . '<* «* 

XVI. Djnique, fi diameter NK in qua. rm ' l *' 
Ubct Scctione lit cius axis , pos*ta in ij»fo Fig. 38. 
KS aequali KT , ad partera fubtangenci op- 3^.40. 
posicam , iuncta SM crc perpendicuiaris ctir- 

vae. Nam cum tangente GM rectum angu- 

lum eflicier SMG ; nam cum sit TK , sive 

KS illi aequalis, ad KM, ut KMad KG (d) d ex de- 

quadracum MK aequatur(e) reciaiigu^o SKG, mon. hw 

[ & di/plttm qttddrati MK acqttatur duplo re- ittt prtf. 

(ianguli SKG , addtttfqtte communiter qud- e 17. VI. 

dratti SK , KG , erit duplum quadrati JUK", Elem. 

cum quadratit SK, KG , riequaie quadraiis SK, 

i-G , cum dafta rttlanguli SkG , fen ae- r . rr 

quale (f) q,udrato SG,j & ideo cum sic E lem ' 

MK. perpendicularis axi Gb , [ frmndeqiie 

duftum quadruti MK atm quadrans SK , KG 

ftequale Jit quairdiit 1>M } MG (gj j qnadra- g 47. f. 

1) ta Elem. 
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ta SM > MG aequabuntur qundrtta SG , a- 
a 48. T. denque ] erit SMG trianguluui rectangulum (a). 
Elem. cuius normalis MK «lt media [ prvp nrtianalir ] 
b 8. V". inter iegtncnra(bj basis SK, hG.Dicctur au* 
Elem, tem ipfa KS Subaornulh , quae in P^rabola 
c 34. /. fempereritaequalis re.niparauisiroNR,cu: (c) 
£/em. aequatur KT: in hyperbo a vero, & Ellipsi erit 
ad femiparamerrum.,u[ diftantia ordrnatae a 
j ,„_ . ceniro CK ad femiaxem tranfverfu.n CN, 
"1 ' ita (d) enim el* & KT ad NR , nve cadem 
VI E! luono >' ina l' s ^S aeqalis KT efl ad dilrHmiam, 



I» umnuLac «wciiiiu vjii. , m icuiuui uttus iijc 
r?' ' ad traufver.um QN , ob trianguiormn TKC, 
l-Nvi.liniiUtudinjm. 

PROPOSITIO X. 

Fig. 41. 

IN Parabola qtiaellbet recta MD , paralle- 
la eius diametro NK, e:t pariter & ipia 
diameter, bifariam fccans omnes illi ordina- 
tas HF, NZ, parallelas tangenti MG ; & 
quadrata pariter eius ordinararnm HD, NX 
iunt ,ut abfcillae MD , MX a vertice M ta* 
lis diametri . 

Ex vertice N diametri NK, unde gcni- 
ta ell parabola 1 ducta tangente NE, quae 
occurrat ipfi MD in I , ducatur quoque NXZ 
paralk-Ia tangcnti MG , quae >pf> MD oc- 
curret in X, & curvae in alio puncto Z : 
«iucantur qitoque ordinatae ad dlametrura- 
NK rectae MK , & ZT, fecans MD in V.. 
Erit quacratum MK atl quadratum ZT, W 
f ex fr. NKad TN, cx natura j>arel»lac. (fj 1 five uc 




ordinatae a centro CK , ut (cj rectum latus NF 



4* 
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paraUelogrammum NKMI ad aKud aeque a!- %J' 
ixim NT/I (a) : at simiiia trlangula GKM, * 1 ' ' * 
NTZ liint pariier i Ut quaciraia homolo- ' 
gorum latcrum MK , ZT (bj : ergo haec 
triangula funt ut ti!t>a paralie ogramma ; (ed b yl 
triangulum GKM acquatur NkMI , ob c ; us v f 
balim GK duplatn basis huius NK (c) ; & ^ c '" r ' 6 
parem utriufque aliitudinem ; ergo etiani 
triangulum NTZ (d) aequabitur NTVI : & i'f'Jr 
ablaiocommuni NXVT crir iriangulum XVZ 
aequale simili triangulo XIN ; quarc (e) & ' 
inrum latera hon.oicga XZ , XN erunt ae- „j £/ 9 ' 
qualia : igitur refta MD bifariam divldit in 
X ipfam NZ targenti. MG paral eIam.~Si- 
miiiter dufla qualii^et alra paralleia HDF 
fupta NZ , quae Iccet NK :ii P , & NI 
in & , & oruinaris ad pnorem diametruin 
NK , HL , tB , fecantibus ipfam MD in R, 
S ; curu sit irKingu.tim PLH ad GKM sbi f tg.Vt. 
simile , Ul (f I.H quacrarum ad quadratum Elem. 
KM , ideft , ut (g) NL aci NK, nve (h) ut g tx.fr. 
NLRI ad NKMI ; queitiacmccuiTi GKM at- 4. 
quatut NKMI , etiam PLH eric (:) aequaie h 1. VI, 
NLRI ; fcaliud simile triangulum PtB ae- Eltm. 
quabitur NBijl , cum iit ad GKM P ar icr, i 14. V. 
ut (I) quacratum IB ad quaoratum MK , Eltm. 
nempe , ut (I) BN ad NK , livc (m) ut k 19.Tr. 
NBbl ad NKMI : quaie diiFerefitia irangu- Fhm. 
lorum PtB, PLH, iaeft quadrilineum LHi B, 1 ex pr. 
aequabitur diffcrentiae parallelogrammoium 4. 
iplis triangulis acquaiium NBbl , & NLRl, m i.Vh 
ideft parallelogrammo LBSR , & abatocom- Llcm, 
muni fpatio LBbDH , remanebunr iriangula 
pi>' , DHK, aequalia ; undc cuin limilia 
D 1 fint, 
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a ex f. fint , crunt (a) homologa latera DF » DH 
19. Ki, paritcr acquaiia. fcimiliter , durJta infra NZ 
I/cw. recla hf Liarallela tangemi MG , quae fec;t 
NK. in p , NI in t: , atque ordinatis h L , f b 
aa diametrum NK , Jeqantibus iplijra MD 
in R , f 1 I aequabuniur Jimi/ia iriaagulx 
b tx f - p L b , PLH , ot> jcquatiutem bomologorum (b) 
19. K/. tgttrum hL, HL; unde qutmadmuduni PLH 
Ltem, ojuiifum ejl atquate faratklogrammo NLKI, 
etmm j oltcndetur tr'angu|um pLhaequale 
NLRI ) unde utrinque at.diio LbiR , erit 
hubi'R aequalc ip.U Nb II piiralleiograumio, 
quoii erit acqua.e trianguo pbf ob eamdem 
raiionciii in, niuil bus liueris tUpra acuuflam » 
[ ,ju-t nempe inaigutu»! PEF ojienfum fuit 
Hequitlt NtSl : J qiiarecum prov_-ni.it h pb l'R 
aequale pbf, aciato corainuni p b fd , reful- 
taoi. nianguiuai 11 dR mi.ile , & aequale 
. fdf; incoqiie &I.Q.uo!oga Imera hd,df(c) 
C * &i aeqnalia erum . Iguur H'c)a MD lccat bi- 
Jy ■ " faramquaslibetpnral.clas iangenti CM , un- 
' de rclVeclu harum ora.nataruni eit quoque 
MD diameier. 
d cor. 6. Quia vero propter GN aeqi'a!em (d) NK , 
f n F- 9- a cqualem(cJlM,Liian°iilalimilaGEN,IEM(0 
C 34. /• a .-qiianiur ,add !0 uir.iiquc NEMX , paraile- 
JLlti». iograiumum GNXM aequ.iiui' trtangulo INX: 
f f-v pariterquc ' i sncni trianguljs GEN , I£M > 
19. VI. addito NEMisR, qnadriiineum GMSB aequa- 
Llem. tur i,aralleiogiammo INBS, cuioitenfum cil 
, aequale (g) iriangulum PBE ; ergo e* hoc 
S ff *7 tr anguid , & ex GMbB , ablaio trape/io 
monj.hu- ^ er . £ triangll|u( „ DS j, ae quale parat- 

kiograuimq GPDM » quare ttiangulmn JNX» 
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five illi ( $mk , & ] aequalc XUZ (a) , ad a ig. VI. 
triangulum Dbi eiaem nmi.e , ad.-c-qu.- (b) tlem. 
& quadratum X£ ati cjuadraium , five b f i r 
quauiatum NX ad qu^clraiuin HD erit , ut eamdem. 
parallelogra m-mm-m GNXMau G1'DM, live (c) c r. Kf. 
Ut XM au DM . Q.E. D- tlem. 



COROLLARIA. 



I. j jlncquat 



aecumr|ue 



dicta (d) funt, ad quamlibct aliam diame- d wr. fi. 
trum MD rcferri poflunt civca tangcntem, vrop.g., 
veiur NI, cuius fubiangcs XI pariter dui>!a cjr Ur.u 
eric ablciifae MX,& eirca uarameirum , feu p r . 4, 
latus reclum huic altcfi dlametro MD deter- 
minanduin, quod ert teriia piotiorcionails 
poil quamlibet abfciilam MD , & eius ordi- 
natam DI : > ut quadratum cuiuslibet ordina- 
tae (e) aequetur rcctangulo fuae ablciifae e y;, 
in idcm iatus rectum liulc diametro perri- 

II. Notetur autem , quaevis triangula 
fuper ordinatis fuae diamt-tro adiacentia, 
cum fiibtcnfo laterc- p.n-allelo tangcnti , ve- 

lut PLH , PBF , NTZ , acquari (f) paral- f ex dti 
lclogrammis (ibi corre pondenribus NLRI , mon. bu- 
NBbi , NT/I, eVc. ; uti etvim IXN ac-qiia- ius pro. 
tu( MXNG , RDH at-miacur MD1'G , [ et 
ob triangulum p b { aeqmtU bHlC, fiubCM'", 
dblato commimi tr.1ycz.10 bpd f, triangulum 
rejiiinum ] d f f aequamr MdpC , & lic dc 
aliis . 

III. Item notetur , triangulum NEQ 

D 3 cAkjn- 
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often^um aeqnale iEM : & cb triangulum 
DHR aequale MDPG , ablato communi 
MDHO, triangulum ORM aequatur OHPG; 
unde idem triangulum ORM i cum. limtli 
PLH aequarur rriangulo CLO ; patiterquc 
a ex de- ob hL aequalem HL , quia (a) triangulum 
monjlr. n P L aequatur PLH , erit ORM cum pLh 
aequale GIO: [ fed ob proportionem trta/tg- 
ulorum fimilium tum quttdratis bomologorum 
irrvi*. i * ierum ( D J< triangulum ORM cum fimttt 
Vl.m.& rLH f m j tr j aMgu i mm 0 «M tum fimili pLh 
corol. I. e j f ad ir j Mgulum cio, utfumma quadra- 
Vr t: 2 , 0 ' ,oruM 0R ' LH > vel OK, b L ad qua- 
vu tu dratum QL, ] Vnde & quadrata OR, HL, 
aut OR , hL aequantur quadrato OL ; aut 
fumptis aliis laieribus hoinologis , quadra- 
c 34. I. ta MR, feu (c) KL , & LP , aut Lp qua- 
Etem. drato LG aequamur. 

IV. Similiterobtriangulutn XVZ aequa- 
Ic MXNG evtenla tangeme GM , ut ftcet 
ordlnatas TZ in Y , atque BF in A , iunflo 
MXZY , ev.tdit iriangulu.n MVY aequale 
ZNGi 1 : bicuti ob trangu'um DF-S aequale 
MDPG , acdito Utr.nqttc MDFA , fit trian- 

dev Cn- S ulum MfaA a.^quale IPGA : & (imiliter 

rolt. Z. I lUt "J" trijugulttm fdf ftf) Aequale M d pG, 

utrinque addiio Md fa ] ofteimetur triat.gu- 
luui M i'a aequale fpGa. 

V. Hinc triangulo MVY , & huic ae- 
quali trapezio ZNGY , ar.ciro trianguio fi- 
mili NTZ , erunt trtang'ila MVY , NTZae- 
qnalia iimiii tr angoio GTY ; acieoque [que- 

ceor.j. madmodum ojitndmus (e) quadrata OR,LH 
atquari quadrato LO,] ctiam quadraia VY# 
& TC 



STHOPSTS. « 
& TZ acquantur quadrato TY : Sicuti addl- 
to PiB tiiangulo ad trangulum MSA i vel 
aa huic aequale trapezium 1 PGA ; erunt cuo 
similia triangula Pl-B , MSA aequal : a limiit 
triangulo GBA ; unce & qnadiata BF, SA 
a^quLintur quadratoBA ; &■ (tmiliiet aliis ho- 
mologis lateribus accepns , erunt qUaflrata 
JrtV , leu i\T , & NT aequalia quattrato 
GT ; nec ncn quadrata PB , & Ms , feu, 
KB aequalia quadrato GB ; & (ic de ali ; s . . 

VI. Rurfus, qucniam triangu.um PLH 
aequatur NLRI, ablato , comrauni NLHvE» 
fit triangulum ttJM aeqtiale AHRI, addi- ' 
toque iimili itiangulo HRD, erunt triangula 
PNjE, HRD aequalia .iLDI triargulo Gmill f 
unoequadrata homolcgornm latetum Njli,& 
HR aequantur quadrato 2LI ; iteni quadrata 
VJE ,HD aequalia erunt quadraio Jl D ; quotf 
cum aequale lit (a) reeUngulo FjEH , cum a IT. 
quadrato HD . iquadnu PJE, HD aequa- EUm. 
Ita erunt retlangulo EALH cumtjuaJrato HD t 
tommuniterqne ablato HD quadrato , ] erit P/£ 
quadratura aequale FvlH reftangulo. Et 1% 
tniliter, ob triangulum hpL acquale NLRIi 
& addito ntrinque Nl ha? , triarjgulum pNe 
aequale erit IRIiijunde adieelo triangulo h Rd, 
erunt cuo triangula p N fe , hRdaeqtialia (Tmili 
trianguiosld ; adeoque quadrata homologo- b 6. IX. 
xam laterumdh, pa: erunr aequalia quadra- Elem. 
to ar d , feu rectartgulo fai h , cum quadrato c 17. VI, 
d h (b); unde quadrarum p x ert reftangu. Elem. 
lo fash aequaie ; & iperit mediafc) prc- d ex de- 
portionaiis inter fa>, & a: h , licut Pjf. (d) monj}.,& 
media eli proportionalis Uiter FjE,.& J±H, 11. VI. 

D 4 VII. Ea- Elent. 
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ae* Ca- VII. Facero raticne, quon ; am quadrata 
rolt. 3. OR, LH acquamur quatralo l.O faj, feu 
b -5. //. teflangulo hCH (tj cum quadiaio LH, [a- 
Etem. Hato ("•««■umi. r qu.i.trato IH, J elt qua- 
oratum OR aequale reclan°ulo bOH > & i- 
oeo etf OK meo:a propoiiionaiis rnter I.O, 
r 1 7. VI. & OH (cj: f.miliietquc, p.odufta ordinatt 
i /<-,». 18 a.i aiiain cuivue paneni in *, cnm lint 
d 5. quadnia SA , & f Bacqualia quadrato BA (d), 
bututpr. iioc cit reciacgmi-GAl-cum Bt quar.raio (ej , 
e 6. II. erit reAanguinrr) -Ml- aequaie quacraio SA , 
htem. iplaque i>A media proportlonalis intcr A* » 
f ,7. VI. <Sc Ai- (Q. 

i.Vw. V 1 1 1 - Quare fi duae eangenics NE, MR 

conveniunt in E , & uni caiuui NE paralle- 
la 4A fccet aliam tangentem in A, erit re- 
("langulum ex tota fecante 9A in partem e« 
xte>oam AE , ad quaaratum AM portionis 
interceptae ex langenrcAM inter comacrum, 
& ;ccameni, ut quatiraium parallelae tan- 
Ecntis NE ail quailrarum rcliquae tangentis 
EM: qnippe [ °b JimiUa. trtangxda GN.E , 
M?A, ejl N£ ad EG, i/t SA ad AM, feu 
J\F. quadratum ejl ad FG qnadraimn , ut qua. 
gll.JT. dratttm {%) SA ad quadraium AM ; u*ie ] 
LJein. quac.mtiim ad qujtlratum EM f qucd ae- 

iquaiur FG quadrato J eii , ut quanrattim SA , 
h« Co- ( icU reelangulum $Ak illi (tij aequale j ad 
rull. 7. quacraiuru AM . Sic etiam kcantis ji-.HF pa- 
talk-lac tanger.li ME rcclarguium IjLH, eit 
1 ex Cn- atl <] |lat: raium ,:N, ut quanratum ?JE illi 
11 q leclanguio aequalc ('.) aa qi>;iitiaium JH.N , 
dvc ui GE, vel ei aequalis 1M quadratum, 
ait qtuaiatiiui EN. . 
..... PRO- 
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PR-OPOSITIO XI. 

JN Parabola AND, cuius bafis AD, dla- Fig. 4:. 
mster NB lacus rcAum Nt', quaelibet te- 
#ae d ; ametro parallelae ME, HG funt, itt 
rectangu/a partium ba/is AED, AGD ; & e- 
tiam baii produfia, ii extra parabolam agan- 
tur parallelae dlametto em, gh, eiunr hae 
quoquc , ut refiaugula AeD, AgD. 

Nam ut quadratum BD aequatur refian- 
gtdo BNF, ita quadratum alterius ordinatae 
HP, velhp aequanir reflangulo parametri 
NF :n abfcihara NP, feu Np fa'; ergod^f. a r * 
fercntia quadratorum BD , & PH , ieu (b) f n t* 4* 
BG illi aequalis , quae eft (c) reflanguluin K^' Ti 
AGD , acquatur rcfiangulo ciusdem NF in 
differenriam abfcifTarum NB , NP , quae eft c pr ' , s ' 
PB, acqualis (d) HG : & fimilitct differen- El ' T 
tia quadratorum SD,pli, iive illi (e) aequa- *" 
lis Bg, quae eil rectangulum AgD (f), ae- EUm ' r 
quabitur rcfianguloeiusdemNF in Bp,feu(g) 
gh,qtiae cft differentia BN ab Np : Simili- f V"' 
ter oitendctur , rechnguluni AED acquari '* 
NF in.ME; & reelangulum AeD aeguari Elem - 
Nf inme ;ergohae lineae parallelae diame- ^L,' 4 ' 
tro, ME, HG, funt(h) urreflangula AED, , f p. 
AGD, quia illae lineae in eamdem parame- r J' 
trum NFduflae, illis refiangulis funt aequa- EUnu 
ies ; ac fimiliter [ quia e m m KF ejl ad gb 
tn KF, ut Aed ud AgD , ] extl , g h. (i) l I. VI t 
erunt , ut reftangnla iplis correipondentia Zltm. 
4eD i AgD. Q. E.D. 

CO, 
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COROLLARIVM. 

PRodufla HP ad alr-ritri diametri partenl 
in L , <juae fecat ME iri I , rectangu'uiTi 
quctjue AED ad LIH erit , ut recta ME ad 
MI ; quippe et dem mccio , f ijut ] NF in ME 
a tx bac dat rcctanguium (aj aequa^e AED, & eaceitl 
fr«f. Ni in MI dabit refla neulum aequale LfH, 
[quare .reclangutum Al D cfl ad rettangw 
lam LIH, ui reffan^itam <v MF h NF ad 
b r. VI. ret~l*n$utum ex Mt m eamdem HF , <eu ut (b) 
Elem. ME ad Ml ] ■. Et (imjlirer produ-ra lipin I, 
fecante em in i, reftanguluin AeD aequaie 
in em_ ad reftangulaiu li h , quod pa- 
_„ rirer aequabitur rectaneulo NF In mi, erit 

PROPOSITIO XTL 

v-.q TN Ellipfi, & oppofitis hvperbolicls Sc-lio- 

6« <M- J_ nitus, quaelibet recra MC percentruni C 
extenfa, ad akeram partcm occurrit S.-tioni 
in S ; atque in centro bifaram dividitnr ; 
& ex eius termlnis M, S curvam tangentes 
MG, SP funt parallelae ,& aequales. 

Ordinafa MK ad pnorem diametrum NQ , 
iumptaqiie CF aequali CK , oldiltetnr ad a!- 
tcram eius diameiri paitein FS. Iunfia SC ; 
qtioniam differtntia qnadratorum NC, CK , 
i 5-*<5. iceft (d) reflangulum NKQ_acquab ; tirr{e)dif- 
II. Et. ferentiae aliorom quatiratcrtim CQ_, CF ii. 
t fer coa- lis relp-flive aegnalilun ■ ideft refl^ngulo 



Jirud. 
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NFQ_(a); ipfaruraque ortiinatarum MK ,SF '_. j. &6. 
quadrata funt diflis reflangulis proportiona- II. £/. 
lia(t>); ergohaec quadrata pariter aequalia bjsre/.j, 
crunt . Vnde quia MK aequatur FS , & CK & 6. 
aequatur CF,& anguli alterni parallelarum 
JMKC , Sl-C funt aequales(c) , erit qucqne c 27. I. 
CM bafis trianguli CKM aequalis CS bali Elem. 
trianguli CES (d), & angulus MCK erit ae- d 4. I. 

n"n SCF; unde (icut illecum angulo MCF £/m». ' 
reflos complet (e),ita hk cum eodem tdem e rj. /. 
efficit,adeoqueCSeit indireflum ipsi MC (f) Elem. 
obangulosSCF,MCFbinisrc(,tis aequales ■ Igi- f t,j. [. 
tur ipTa MC produfta incrdit alteri parti feflio- Elem. 
nis in S , & ipfa MCSbifariam divifa ell in ccn- 
troC. Qtioniam vero duflis tangentibus MG» 
SP, reflangulum GCK aequatur quadrato fe- 
midiametri CN(g), & similiter reflangulum g cor, tr. 
PCF aequatur quadrato CQ_ ; sicut CN ac- frof. 9. 
quatur CQ_, [ & quadratum Cti aequate ejl 
auadrato CQy] ita reftangulum GCK aequa- n t y eon . 
hitur PCF: eitque CK(h) aequalis CF ; crgo a ru ft, 
etiam CG aequatur CP ; & ptopter CM (i) \ ex j em 
aequalemCS, fir angulos aequalesf» MCG, ma „jl T , 
SCP , erunt (1) horum rriangulorum bafe» MG, j_ 15. 
SP aequales , atque etiam (m) paralleiae Elcm. 
proptcr alternos angulos MGC, SPC [ tatc _ tt 
ribui aequalibur MC , CS oppn/itof j , paritet £/ m . 
aequales. Q,. £. D. m 18. IV 

COROLLARIA. 

I, "pRodufla [ ardiuaia ] SF ad alteram fe- 
X Sionis partem in E, erk FE aequalis 
SF. adeoquc (n) & acquaiis KM fibi paral- n 34. I. 

Je- Elcm. 
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a JJ. 7. Ielae ; undc iunfla MC parallcla (a) cfit , & 

Elem. aequalis ipli Kfr ; . 

II. Et du&a pcr centrum C ord"natis 
MK, Et parallela CH , bifariam lccabit ip- 
fara EM in B, & lic omnes alias huic pa- 
rallelas, iungcntcs terminos acqualium ordi- 
natarum ad diametrum NQ_. Nam [ ob p«- 
rallehgrammi CBMK , CBEF , ] evadet 



Elcm. cam lint latera Dppollia paralIeioj;rammorum , 
& [ idei cum ] polita iam fuer^t Cfc acqua- 
lis CK, [ trit tttim BE aequalis EM ]. Un- 
de ip a quotjue CH erit diamcrer , cui ME , 
TL ordinari poilunt parallelae priori diaiue- 
tro, & biferiarn in E, R ab ip.a HC divi- 
deniur . 

D citur autemhaec alia d^ameter fecun- 
Aaria , & priori toniugaia . In Ellipii qui- 
dem ab iplo eius periuieiro determinara ad 
punfla H, I, exiltente CI aequali CH, cuin 
& ipfa ordinetur diamctro NQ^, adeoque ab 
c fpr. fi. ipfa bifariam leceiur in C. Et quia (c) qui- 
prop. 6. dratum ordinatae HC ad refitangulum partium 
' diametri QCN.adecque ad quadratum CN 
eft, ut latus reetuniNtf ad tranlverliim NQ^» 
erafn. quadruplicando [ prim.ie rationii] tcr- 
minos, quadratum HI ad NQ_ quadratum e- 
, ■ Vs . rit, ut" NV ad N Q_ [fiu ui retfaugulum (d) 
F J' ' phV ad tdcm quadraium KQ ; quare (e) 
e a V hl 1«* dr *<«»' acquAe ejl rclfangulo Si^iV,} 
Elem. ' & ]amiil fecundara diamercr coniugara , 
f n VI e ^ me *'' a 10 proporrionaiis inter parame- 
Eleni ' mml & P rilli:ir ' am d : amcrrum tran- 

fvcriam. NQ_. In HyperbOia, vero deteruii» 
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nanda pariter eft media quaedam proportio- 
nalis HI intcr Iatusrectum NV, & tranfver- 
iu.n NQ^ atque ita difponcnua pcr certtrum 
C aequiaiftans ordinatis diametri NQj ut in 
ipfo punclo C bifariam part'ta mancat : & 
Jiaec eric fecundaria diameter priori NQ^co- 
niugata , [ atque idcirco ditae Hyperbolae 
li, H Ah diametra HI tamquam tranfver- 
fa detcriptae, coniugatae prioribm apvellait- 
tur . 'Et vid$m Ji QH. Jit medta priportio. 
nalis iater iattts rettum HX , & tranpuer. 
fum Hl Hyperbolarum li, HAb, atque itax 
per ceatrum C dtfponatur , ut ibi bifariam 
partitafit, & aequidijiet ordinatis dianwtri 
Hl , ertt QH fecundaria diameter priori HI 
toniugata, Hyperbolaejue HM, QSdtametro 
tranfverfa QH defcrtptae , ermtt frioribus 
canmgatae .] 

PROPOSITIO XIII. 

TN Ellipsi etiam ordtnatarum ad fecunda- Fig. 4 
X riam dlaraetrum HI quadrata BM, RT 44. 
funt ut rectangula partium ciusdem diametri 
HBI, HRI, ideft ut dilferentia quadrati HC 
a quadrato BC (a), ad ditfcrentiara eiufdem a J. 
quadrati HC ab RC quacirato. Ar in hyper- Eltttt 
bola quadrata BM , RT ordinatarum ad . 
fecundariam diamerrum HI funt, ut fumma 
quadratiHC, & quadrati BC ad funimam 
e-iufdem quadrati HC , & quadiati RC. 

Primum patet , quia ordinatis MK , 
JZ ad priorcm diamctrum NQ > cum fic 
xe- 
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reftangulum NCQ^, feu quadratum CNi ad 
iprop.6. rectangulum QKN , ut (aj quadratum CH 
b 34. /. ad quadratum KM , feu (b) CB ; permu- 
Ehm. tando, rotum quadratum CN ad totmnqua- 
dratum CH eii , ut re&angulum QKN , ex 
primo [toto ] ablatum , ad quadratum CB» 
ex fecundo ablatum ; quare & rehquumqua- 
C J- dratum CK , feu BM , [ quod tuw abUto (c) 
tlem. rrtUnguh QKKcjjt.it totum quudratum CK J 
ad reiiquum refljnguluiu HBI , [ quod cum 

0 5. II. mI JI0 CB qujdrjto aequM (d) lotum qui' 
Elem. drnum CH, ] eil , ut totum quadratmiu 

e 19. V. CN ad tutdm quadratam CH (e) . Eo. 

Elem. dem iiiodo parlter oilendetur , efte qua- 
dratum BT ad re&angulum HRI in cadem 
ratione quadrati CN ad CH quadratum ; 
ergo [ quidratum EM ejl ad reclangulum- 
HiSl t ut quadratum KT ad retlsnguhtm 
HKt , & fermutando ] quadrata ipla BM , 
& RT funt , ut rsftingula partium fecun- 
dariae diametri HBI , & HRI , quae funt 

f 5. rr. ditferentiac(f)quadratorum BC , RC ab eo. 

Elem. dem CH quadrato. 

g cx pr. Secundum autemoftcndituri quia in hy. 

5. perboia , cum lit (g) rc&angulum QKN ad 

h /. VI. quadrarum MK , lcu BC , ur rran vcrfum 

Eltm. latus QN ad reftum Nl/ , five [ ut qua- 

1 17. VU iratum QK ad reflangulum (h | QHV, vel ,] 
Elcm. Ut quadratum QN ad quadratum (i) HI , 

itpoji co' quae media (k) proportionalis eil inter NQ^, 
rol.z.pr. Sc NV ; feu fumptis" fubquadruplis , ut 
12.* 17. quadratum CN ad CH quaaratum ; etiam 
VI. El. lumma (Oantecedeiitium ad fummam confe- 
1 12. V. queniium ; aeuipe QKN cum CN qiudrato, 
Elctn, - _' qjoct 
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qundeftCK, feu BM quadratum(a) , adfum- 
mara comequentium, ideft ad quadratum BC a 6. II, 
cura CH quadrato , in eadem ratione erit £/ fJ ». 
«niu5 antecedentis ad fuum confequens > nem- 
pe ut CN quadratum ad CH quadratum ; & 
quia eodem modo , RT quadratum ad fum- 
mam quadraiorum RC , & CH in eadem ra- 
tione quadrati CN ad quariratum CH elfe * 
probabitnr ; igitur [ BM quadratum eji ad 
quadratum BC cum CH quadrato , ut qua- 
dratum RT ad quadratum RC cum CH qua- 
draio , 0- ptrmutundi), J quadrataBM, RT 
funt,ut fumma quadraronim BC , CH, ad 
fuminam quadratorum RC, & CH.Q.E.D. 

COROLI.ARIA. 

I. pAtet in Ellipli , quadratum cuiuslibet Fig- 43- 

1 ordinatae BM ad reeiangulum panintn 
fuae diametri fecundanae HBI cfle , ut tran- 
fverfum [ Utui J QN ad reftum NV , cum 
fit,ut quadratumCN ad quadraiumCH (b), ° ex bae 
vel QN quadramm ad HI quadratum , quae f ro h. 
funt , [ ut qu.tdratum QH ad retlatigulum 
QHV (c) vcl] in eadem ratione [ OH ad(i) c 
KV]. 1 T* Lpr.iZ. 

II. Vndcpofita HX quarta proportionali ,**, u 
ad NV , HI , QN , erit ipfa HX latus re- VLLl ' 
ftnm coniugatae diametri Hf ; nam [ quia 
HX ad QH e ji , «r(e) HI ad HV), permu. e ex cott. 
tando , HX ad HI erit , ut QN ad NV, Jirucl. 
adeoque ordinatae BM quadratum ad rcflan- 
gulum HBJ , & quadratum alterius ordna- 
tae TR ad leaangulum HRl cft , ut {() HX f t* Ct>. 

ad 
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ad diametrum coniugatam HI : [Tam Vero m 

eiHpJt quando eji CUtufvSS ordiiutae BM qu.l- 

dratum ad retlungulum HBT fub dtametri co- 
niugatae fegmtMii , m d.ita recla ad dia- 
metrum eamaem Hl , retta illtt parameter, 
uel latus rcctuin illtus diumetri nuitcupatur ; 
, quemadmodum Jimile qnid de parametro , Jeu. 
3 cor ' ' reclo Utere primariae dtametrt ejt altbi (a) 
f"P*S' demonjlratum ; ergo HX e/i parameter , feu 

latus retitun diametrt comugatae Hi. J 
F:g. 44. III, In H/pcrboia vero M8 quadrauun 
ad fummam quaaratoru.u BC , CH efl, ut 
D ex bac quadraru.u ad (b) HL. quadraium, live 
fip. m [ fj£i qnadratum ad qnadrutum Ht, vel 
Cpijicor H/ fjx qu.idratum ad rcfi.tngulum QKy (C) , 
z.pr.n. aut „, ] qn ad N/ (d), leu p-iriter lumpta. 
* n- E - HX quarra proportiona.i po t N/ , HI, 
lem. QN , ur ipla HX ad HI, adecquc ipfa HX 
*j ex !■ erit iatus reetum (e) , feu parameter oiamttri 
VI. El. jlliils feaindariae HI ; quae pcrtinera ad bi- 
e K/rf. nag a i[ as Hyperbolas, diametro tranf/er.a 
Scboi. yii [idcriptas , velut I i , HAh: quae duae 
f"?' Hyperbolae prioribus NM , QS coniujiaiae 
appeilantur . 

[ Scbolium ad hoc Coroli. ] 

[ Ex eo qnod in Hyperbola Jit MB qua- 
draium ad fummam quadratorum BC, CH, 
ul reBa HX ad Hl , non nideo , cur tnferat 
nnfier Grandus, eamdem HX parametrum ejic s 
feu iatus reilum diametro coniugutae Hlcor- 
f pojl co- refpondeni, feu , quod idem ejt , diametrum 
rotl. 2. tranjverfam Q£L (f, ejle medtam fropcrtionj.* 
frof. j. lem 
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tem hittr eoniugatam HI , & refiam it/am 
HX . Cieierum id abunde tiquet ex dillis ; _v : - 
eji enim qna-iratum QK ad qu.idratum HI, 
nt (a) HX ad HI : fed ut HX ad HI , ita af * c °- 
eji (h) reflan^nlum IHX ad HI qtatdratum ; ro! >- '<• 
ergo quadr.tlum QH ejt ad quadraium HI , b 1-^- 
ut reaaii^uium IHX ad idem HI quadratum , E!ci "- 
quJrc(c)QH quadratum aequale ejt refltn- c 9- V- 
gjilo IHX, ideoque QH media eji proportio. £!'>"• 
natis inter dumetrum HI, & HX : ejt vcro , „ 
etiam media iuter eamdem didmetrum (d) HI , rt * ' fJ* 
& eiufdem paramcrum ; igitur HX eji pa- «™- *' 
rameter diametri .toniugjtae HI.] * "'' ' 

IV. Etquia ordinata AR, intra unam 
cx his coniugatis Hyperbolis , ad diametrum 

HI, habet quadratum fuum AR , ad recian- ztor.fi. 
gulum IRH, ut rectuui (e) HX ad tranfvcr- - fa ~' .'■ 
ium HI ; erit ergo quadratum TR, aut LR *' J * 
ad fummam quadiatorum RC, CH, ut qua- 
dratum AR ad rectangulum IRH , cunu. 
utraque racioi fit eadein , quae HX ad f ex Co- 
HI (f). nit. %. 

V. Et pcrmutando LR quadratum ad 
quadmum AR, ut fumma quadratciruniRC, , ... 
& CH ad reftangulum IRH , quod ert ipfo- £/"* m> 
lum diftcrentia (g): ac dividcnao , LR qua- ■ ' *,. 
dratum , dcmpto AR qiiadfato , ideftfhjre- ^f' ' 
fiangulum TAL , ad quadratum AR erit , "' 
Ut quadratum HCcurn quadrato CR , dempto 

IRH *c&wgu\o[adre{iai>gulum IKH],idcit 
[ ut qttadratum HC] cum codem quadrato •, r\ TI. 
ijCfiJ, adeoqne ut duplura quadrati HC ad £/ effl , 
ipfum IRH reflangulum : atque iterum per- 
jnutando TAL xecungtilum ad duplum qua- 
E dra- 
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drati KC[er//,]ut qnadratom AR ad TRH 
a cor. 6, live ut (aj HX ad HI,nempe.ut (bj CN quadra- 
prop. 5, mmadCH quadrarum , (ive ut dupium qtiadra- 
b exCu- tiCNact dupuni qusdrati HC ; tdeoque illud 
roll. i. rcctanguium TAL aequaturfcj (cmper dup!» 
zpwp.g. quadraio CN ; unde ubique eft ciQsdenu. 
V.Ll. quanrtatis . 

VI. [ htm vero fi ordinata 7L mttt fi- 
bi fimper paraltctn ferri concipiatur fufra. 
iiametntm CR , puntla Rabeunte in H , rc 
Clae TA , AL degenerant in retfar aequa-- 
hrOH, TH , & TAL reflangutum abit. 
in quadratum HT ] . Hlnc ev tenuino H 
diametri HI dlicta ad ipium ordinata HYfe- 
cante unam ex proribus hvperboiis , velut 
EQS in Y, erit quadratum ipiius HY dupliim. 

dperh.i- quacirati CN. ut etiam hinc eonftat, quiafd^ 
« t prop. eitet ordinatae HY quadratum ad fuinmanv 
quadrato.um HC , & CH , ut MB quadra* 
tnm ad fummam quadrarorum BC, CH , i~ 
di'lt [ quadratum ordinaute HT efet ] ad 
cex hac duplum quadr.iti CH , Ut quadratu.n CN. adJ 
T rn h quadratum CH r e J, adeoque tir duplum CN 
• 9- y. quadrati ad duplum [ quadratt ] CH , ideo- 
EUm. que (f; HY qu.idrarum aequatur duplo qua-. 
drati CN. 

VII. f Ex iiftif- Uquet tn Ellipfi , fi 
^'2' 43* exeodem fertmetri funflo M.ordineittur MAT, 

MB ai diametrot ttmiugatat HQ^, Hl , fo- 
re reQangutum HKQjtd quadratum MK , ut- 
g fxeef' quadrjtum MB ad reclan*ulum HBI ; ejl 
6. pr. 5. quifpe reHangutum HK Qjtd qnadratttm MK, 
h ex cor. ut t gJ QH ad HV ; fed vt eadcm (h) rattone. 
l, eji etiam quitdratum MB ad reflanguhim. 
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fJBT; Erjjw rcflanguluw HKQ^efi ai qua- 
dratunt MK 1 ut quadr.tlum hlB ad refl.tit- 
gulim HBI. ] 

VIII- [ Demum quemadmodum in. H^per- 
hola (a) i ita iir m Elltp/i diameter tr.tnfver- a pn a co 

j\t QH tfi miU ptopmiaulix tnur coniu- // r / u . 

gatam Hl , ettifqui Utux reflum , feu \,ara* 
metrmn HX. Ham HV .t.i QH ejl',ut (b) HI b ex co- 
al HK ! ftd ut HV ad QH , itd tfi (c) re- ral. i. 
£iangtt!um QHV ad quadratttai QH : & ut c i. VI, 
HI ai HX , iia ejt (d) qu.idrauim HI ad Elem. 
wtdioigttimn IHX; igitht rcttaugulum QHV d per 
tjt ad qu.idratttm QJl , ttt qn.tdr.ttum Ht eantdem, 
ad reflangulum IHX i Sed reffjitgulum Q>iV C pojt c. 
geqiianir (c) qnadrato HI ; i^itur elttm qua~ Z.pr, iz, 
dratitm Qbi aeq,tabi:ur (fj retlavguU IHX, &1-J.VI. 
adcoque trtt QH mcdia (g) proportianaltf iif Eleln. 
Ur HI , tk HX.} f .i^ V. 

. ... Eleni. 
PROPOSiTIO XIV. g i7. VI. 

Elem. 

QUaecutpque alia recta MCin Eliipfi, & 
oppofitis hyperbolis , ptzr centrum C Fig. 43. 
"'duct:! , elt d:ameter , bifariam fecans 46. 
fjuaslibet NZ , HF ipfi applicatas paralle- ' ' 
las tangenti GM. 

Per verticem N prors datae diametri 
MQ^agatur tangens NT , lecans ipiam CM 
in I , & tangcntem MG In E , illalque afw 
pilcaias HF i h f in JE , & x , altcram lu- 
pra NZ ductani ex vertice N , alteranl in- 
tra ipfam. Ducantur quoque ad pt'orentdia- 
mcimm ordinatae MK, TZ, HL > j>IJ,Lh, 
E 2 fb 
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fb concurrcntes ciim CM ad puncta V, R» 
S,s, & cum tangente MG in punctis Y , O» 
A, a. Quoniam CK ad CN eft , ut CN ad 
a cor. ii. CG(a), erit quadratum CK ad quaarattim 
pmp. g. CN , feu triangutum (b) CKM ad (imi- 
b I?. fi, le CNI , ut CK ad CG , quae lunt , ut 
Etmn- CKM triangtKum (c) ad CGM triangu- 
c 1, VI. lutn , quae funt aequc alta ; quare trian- 
EUm. gula (d) CNT , CGM func aequalia; & horum, 
d 9. V. aitertitro fublato a triangulo CKM [ m by* 
Bltm. ferbol.i nempe ablaits CHI , CGM a triari- 
sula CKM, & in Ellipjt ablato CKM a tri. 
angtdis CM , CCM), erit trapezium NKMI 
acqnale tviangulo GKM : eft autem hoc tri- 
anguium ad alia finiilia NTZ , PLH , PBF» 
pLn j pbf , ut quadratum KM ad quadrata 
„ ,„ homo.ogorum iaterum T2 , LH , Bi 1 ' , Lh, 

vi.ei. bf lc) ' !) oc eft ex natu . ra E -Pl™ ' * hypcr * 



; (f), ut rectangulum QKN ad : 
jfpondemia QTN , QLN . 
, nenipefg) ut ditferencia qua- 



Vtf' S * guianiis corrcfpondcnm OJN , QLN , QBN, 



l * QI.N, QbN, nem;-efg)ut dilferencia <ju 
S /f*F/ drat1 CN a <l lla(l, ' at ° CK > ad differentia 
h taVr quadrati CN a ouad.aris CT , CL, 

£t CB,CL, Cb,live ob analog\-im ffi) triangu- 

Cm ' lorum fiinilium, cum cuadmis laterum l.o- 
mologoruin , ut d : fferent a trianguli CNI a 
triangnloCKM, ad d rfeientias eiusdem CNI 
a trianguns CT^, CLR , CBb , CLR , Cbs ; 
hnc elt , »t trapezium NKMI ad trapezia_. 
NTVI , NLRI , NBbl , NLRI, Nbsl; ut 
igiiur tranguium GKM aequaiur NKMI , ira 
NT/. aequabitur NTVI , & PLH er t aequa- 
le NLRI , ac PBt crit aequale NBSI , ac 
cactera triangula caeteris irapeziis aequa- 
bun- 
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bumur. Itaque cx NTZ, & aeqtiali fpatio 
NTW, ablato NTVX, remanebit XVZ ae- 
quale triangulo iibi fimili XIN, quorum la- a ex 
tera (a) homologa XZ,& XN erunt aequa- 'y^ 
(ia . Similiter dirlercmia triangulorum PBfr , 
I'LH , nempe trapeziuiu LBtH, aequalis cum 
fit d:rTerent ; ac trapeziorum illis acqualium_ 
NBSI, NLRI , idert rrapezio LBSR , fi eX 
his ouobus trapeziis LBiH , & LBSR , au- 
feratur commune fpatium LBSDH , remane- 
bunt aequalia fimilia triangula SDI- , RDH, 
quoruin homologa latera DF , DH aequalia 
erunt . Item triangulo p h L [ quod ob aequ-tlia 
homologa Ltttra bl , LH, atquatur (b) jibi b f * r 9- 
Jimili tri.tngulo CHL ] & Uli aequaii tra- 
pezio NLRI , addito LbsR, cvadet fpa- 
tium hpbsRaequale Nbsl, idsft trian- 
gu!o pbf huic trape/io aequali, & ablato 
communi fpatio pb s d > remanebit triangulum 
hRd aequale fsd fibi fimili , unde tk eo- 
rtini homologa latcra hd , df erum acqua- 
lia . Igtur CM eft diameter bifariam lccans 
omncs ipli applicatas NZ , HF 3 hf tangen- 
ti MG paralielas. Q. K. D. 

Porro in Eliipii lieri poteft, Ut ordinata 
fb ad priorem diametrum NQ^cadat ultrj_. a ' 
ccntrum C verlus Qj & tunc, duela alia 
verticali tangente Qj , conveniente cuinMC 
in i, crit quoque triangulum pbf aequale 
trapezio QJ> s i , { quod ad trapeHum NKMI 
ell , ut [dijj creitiia/imilium triaugulorum CQi, 
Cbr ad dijjerentiam triangnlorum Jimilitmt 
CHI> CKM ,Jivcut (C) quadratumCQj dem- C 19. VI, 
jlo Cb quadrOjtOfitd quadratnm CH^dempio Llcm. 

E 3 quit- 
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a <. VI. quaJrato CK, Jive (s) M ] rcawgatum Qbft 
flm. QKN , live uc (bj quadraium f b ad qua* 

b cx pr, dratuiiiMK,autiittriangulum(c)iibfadfimiIe 
d. GKM, qiiod viaimus aequari NKMI ) ; addiro- 

c w.yi* quc utr nquesb C, crit 1'patium p C s f aequa- 
Elcm. le triangulo QC i , lcu CNIhuic acquali ; & 
ablaio Cdp, triangulum dsf aequabitur 
NpdI,quod aequatur dRh triangulo, pro* 
pter pLh aequalc NLRI , & commune fpa* 
tiumXpdR uttinquc appofitum ; Ergo ae- 
qualiqni,& iiiniiitmi trianguloiuni d s f,& d R h 
homologa' latcra fd, & un pariter funt ao 
qualia. G\_ E. 0. 

COROLLARIA. 

Flft'41 Ti "\ 7"*"' oftenfiim, eft trianguliim CGM ac- 
Ji\-i * V qualeCNI; ablato communi quadri* 
lineo CGEI in hy^erbola , & CMEN in EUiplI, 
xemanet triangulum IEM aequale GEN, & 
Utrique additr> NEMX, lit triangulum IXN 
acquale trapezio MXNG . 

II. Pariter iisdem triangulis IEM , GEN 
addito fpatio NEMSB, rciultat GMSB ae- 
qualc NBSI, cui oiteiifum fuit aequale trian- 
gulum PBr ; hoc igitur erit aequale GMSB; 
& utrinque ablato PDSB , Tefilltat trian- 
gulum Dbtft ( vci hirc acqualc DHR ) ae- 
ouale traperio MUPG. Similiterque iisdenu, 
triangulis IEM, GEN, addito NbsME,re- 
fuiiat N b s I , quod vidmius aequari triangulo 
p b f , aequale G b s M , & at>'ato p b s d , rema- 

.' "" - nct irangrtiuin dsf aequaletrape?.io M d pG. 

III. Hmcpatct, ati quaniiibet aliam dia* 

nic- 
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.metrutn MC ordinatarum qUadrata XZ,DF, 
. d f elle , ut rcftangula partium diametri mXM» 
inDM , mdM; lunt cnim ilia quadrata , ut 
.triangula (imilia XZV, ( feu XNI, ) DfS, ... 
dfs (a), quae vdimus aequari (b) trapcziis V/ 9 ' 
MXNG, MDPG, MdivG,atque adco crte, 
ui d iferent as trianguli CMG a trianguiis li- 
milibus CXN, CDP, Cdp, quae ,unt ut * Z " 
difla rerftangnla , ncaipc ut dirfcrentiae qua- 
drati CM a quadratis uomoLOgorum laterura 
CX, CD, Cd: quare XZ quadratum e:l ad 
quadraia Dt , df , feu quadra uin NX ad 
quadrata HD, hd» ut reelinguium uiXM, 
ad mDM, mdM. 

I</. Hinc quaccumque often r a funt cir- 
ca tangentes, & clrca para.ucrrum dian.e- 
tvi priinigeniae QN,ad quamlibct aliamdia- 
metrum pcr centrum C d--duc.au. , refcrri 
poiiiint ob eamdem elfentialcni proprieutem 
cius ordinaiatum hic demonilratam ; . neuipc 
ut tangens MD diVdit diametrum, QfJ, uc 
fint continue proportioiiales (cj CK . CN, cw--.tr. 
CG, & GCK aequetur quadrato iemidiauie- P r - 9- 
iri CN (dj, atque harmonica evauat ratio ° r 7" ^** 
QKad KN, ut QG ad GN (e) ; lic tang.ns Elt:m - 
Ni fccat d : ametrum mCM , ut CX, CM , eror.12. 
CI (int continue proportionaies , & reflan- 
gumra XCI aequetur quadrato femidiametri 
CM ; nec non Jiarmonice lecta iit cadenL. 
diameter , nempe mX ad XM iit, ut ml 
ad IM . 

V. Atque parame-er huius d ; ametri CM 
determinabitur, n iiat ut rcetanguium partium 
ipiius 111DM ad quaduium orduiatae D£ >iu 
B 4 ea- 
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«dem tranfverfa dlameter ' mM ad aliam II. 
a eot*. 6. ncam ; haec enim (a) pararaeter erit , feu la- 
priy. j. ius rcctum, quod fe habct ad tranfverfuiriw 
^ 5«. . ( ubi quadrata ordinatarum funr, ut reftan- 

gula partiir.n diamctri ), ut quadratum or- 

dinatae ad rcctangulmn ipfi corre^ondens ex 

diametri partibus. 

VI. Quaecumque often*a funt in Parabo- 
la (b) de aeqnalitate triangutorum cum qua- 

b cor. (jriiateris correfpond^ntibus , etiam hifqe Hy- 
4- 5- o. pcrbolm i & Ellipiibus , Ofa-eandsra ratio- 
? r ' IO< nem h?c feoetendam , convanunt : Nimi- 

rumqutid Oii.M aequatur OHPG, [ obDHK 
C eor. 2. aequjle (c) MDPG ] ; unde duo limul tri- 

angula PHL , 0;<M toti GLO aequantur ; 
/ non taiien quod quadrata HL , Oi< lint ae- 

qualia quadraio LO , [ queaudmidum i)idi~ 
d ror, 3. mHT ((!)./'« PurjboU] , quia damstri NK , 
pr, to. MDnic non .unt p:trallelae, ut in -Paraboia ; 

& ideo triangula DHR , PLH non funt fi. 

milia. Ide.n dicenduin , de rriangulo MSA 

aequali rrapezio r PGA , ac de tviangulis FBF , 

MbA [ aeqit.tliiur trianguh PEF , 6- quii. 

drilitte» EPGJf , feu] aequalibus GAB , 6c 

fic de aliis. 

VII. Quod vcro fit rcetangulum fetan- 
tis in partem cxternain, tangenti , & cur- 
vae interpofitaiti , ad quadratuin tangenris» 
puta *Al- ad AM quaciratum, ur tangcmis 
paralieiae :ocanti NE quadratum ad quadra- 
tum alterius co:n 'guac tangcntis EM ( & fic 
etiani bjLti ad quadiitnm, iN, aut Fx h 
acl a;N quadratuui, ut ME quadratumad qua- 
dtatwmEN ) ctiam in faypciboJa, et Eilipfij 
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©btinst, idque etiamfi ex ditabns oppofitis 
hvp^rbolis taiigenres duclae forent, invicem a - g 
conrei-cntcs , infra gcncratira (a) demon- 1( e " r * 
flra&itur. 

PROPOSITIO XV. 

EX quoliber pundlo H in perimctro Hyper- Fig. 48. 
bolae, autEliiplis, inter binas diametios 49. ;0> 
CN, CM, fumpto ( vel eriam extra ipfas jj. 58. 
in EHipii), fi agantur HR , HP tangenribus 
NI , MG paralletae , uiquc ad ipfas diametros 
produftae in R, P; quadrilaterum PHRC 
aequabitur triangulo CGM, aut CNI. 

Nam quia DHR aequatur trapeiio DM 
CP(b)utrovis dempto in hyperbolaex trian- ° cor ' 2 * 
guloCPDjvei hoc uttivis addito in Ellipii, t r ' J 4* 
refultabit quadrilaterum PHRC aequale tri- 
anguloCGM: [tamvero inprimit tribut jtgu- 
rit triangulumCHIequatur irt.vtguloCGM(c-Y. c ex dc* 
igitur quadrilineum VHKC ' aequiiritiir etiam monf.prt 
triangulo CHf . Ad reliquat auteitt figurat I4 . 
quod fpeflat , dueta ad extrcmitatem «■ Jia- 
metri n CH verticali tangente 11 i , quac oc 
curret diametro ML in punfto i, eritque pa- 
rallela alteri tangenti verticali Hf, cum u- d ex pri 
traque aequidiliet ordnuuis (d) ad diametrum 14. 
ttCH; aequatta trunt triangula CGM,C nife).- e ex de. 
cfi autem triangulum C n i aequale trian- monf.fr, 
guto (f J Jibt jimtlt CNf ol> C n aequalem CH ; 14. 
ergo aequumur eiiam triangnia CGM, CHl, f ex ig. 
ideoque quadrilaterum PHKC aeqtiale erit Vt. El. 
cttam tritwgula CHl . ] O. E. D. . » 

PRO-. 
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COROLLARIA. 

Tig. 48. I, TTInc (1 ex alio punflo A pcrimctri Hv. 

49' S°- Al pcrbolici, aut EUiptici, aganturii- 
sdem langentibus parallclac AT, AL adip- 
fas dianietros |)roducrae in T , L, ctiaiu qua- 

■• ■ • drilaterum LATC aequabiiur eiaem trangu- 

*. ]o [ CHI , vel J CCM , adeoque ipfa qua- 

driiatcra PHRC, LATC erunt aequalra . 

H, Convenientibus AT, PH in K , dlf- 
ferent-ae cuiuivis ex riifts quadr'lateris ae- 
qualibus ab alio PKTC, neinpe trapezia 
KHRT , PKAL, crunt aequalia. 

III. Et convenicnribus etiam AL, HR 
"n Z, aflctiio [ in byperbola ], vel rienipto 
[ tn Flltpji ] a d'flis trapeziis AKHZ, fiet 
AZRT aequale HZLP, ■ 

[ Scbolium. ] . 

I'g. 60. [ Quod in fecundo huiat fropofitionir co- 
61. $a. rolluno tam in Ellipfi ', quam m Hjfer- 
bola ' demonjhaiur , etiam tn Parabol.i , & 
oppojitir Hyperbolir babet locum ; nempe Ji 
tangentibur HD , MG aganlur ex funtfir H , 
K parallelae HS, KQ^, HP , KO , quarum 
duae KQ^, HP conveniant in fundo R , 
quadnlaierum HSQR aequabnur alteri 
Fie. 60. ^OPJi. E-J to impritnir funlium concurfur R 
ittlra Paraoolam HHKM. Quoniam triangtr 
a cor. 6. ium bPH aequatur (a ) quadrtlatero b DSH ' , 
fr. 10. utrinque addiio iOPb, ertt triangulum 
lOH at$uiile quxdrilattrts bDSH, <OP6 ; 
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feu quadriUteris gOTH, i DS g ; fitd idem 
trianguium r OH aeqnatur tttam (a) quadrt- a fer i. 
latero i DQK , vel qnadrtUierts g SQK t demCor. 
iDSg- tgitur etiam quadrilarera gOl'H , 
i DS g aeqiubuittftr quadriUteris g SQK , 
i DSg , tdeoqiie qnadrriatemm gOPH ae~ 
qtialeeritgSQK , & utrtnque addtto g HRK » ' - .- 
erit HSQR aequaie quadnlaiero KOPR. ] . 

[ Stt dernde punclum concurfus R extra F 'S- «. 
parabolam HKHM. Quia trtangulum HOi 
aequatur (b) quadnlaiero i DQK , utrinque " cor ' *• 
addito i OP b , erit trtangulum HP b aequa- f' I0 * 
ie quadrtlateris t OP b , i DQK , feu qua- 
drtlaterts K0l'R, b DQR : fed trtangulum 
KP b aequaiur (c)etiam qnadriUtero HSD b c per i* 
vel qttadrtlateris HSQR , b DQR ; igitnr dcmCor, 
etiam quadrilatera KOPR , bDQK aeqiiantur . ■ - 
quadnUtert! HSQR , hDQR, ideoqne qua- 
drtlaterum KQPK aequabitur altert HSQR .) 

[Inoppojtttt demum Hyperbolis ejl quadri' Fig. .64. 
laterum KQCQjicquale ~(d) triangulo CHD, j . j,, 
dr quadrtUterum HSCP aequale (c)ejl trian- / 
gulo CGM: fed trtangulum CHD aeqttalrir g y *_ 
tnangulo CCM (f) ; igitur quadrtlatertim an \& m 
KOCQ^aequabilur qtiadnUtero HSCP , uit- f 
deutrtvis addhoCQJil' ,refultabit quadrtla- J„j-,, 
terum KOPR aequale HSQJ..} 

PROPOSITIO XVI. .;■ ■ ■'. 

IN omni Seifl"one Conica fi duac tangentes .Fig. . 5 1, 
eiusdera Seftron's , Vel hyperbolarum op- 51.-53. 
politarum ME , NE conveniant in E , & 54. 55. 
<juaepiani refte bj£ , uni tangcnti ME pa- 56. 57. 

ral- 5.8, . 



75 SECT. COKTC. 

rallela, fecec curvam inH,F,& allam tan- 
gentetn NE in JE , eric reftangulum FAH 

a 19.fr. ad quadratum N./E , ut quadratum ME ad 

Elem. EN quadratum. 

b6. H.E- 

iem. Ducaniur per punfta contaflus M, N 

c 19. yi. diametr MD, NK , fecantes iplam HF in 
Elem. D > & P 1 tangentcra NE in I , & ME in 
d eor. 2. G , aique paiallelam ipli NE pcr H duflam 
fr. 10. > in R, K, Erit quadratum JED ad triangu- 
&cor,2. Ium jEDI , ut quaoratu.n (aj HD ad triangu- 
/T.14. lu.ti HDR aiteri limilc ; unde d tfcrentia 
cFig.$t. antecedcntUim 1 nempe (bj reetangulum I-itH, 
52. ( naiu HE bifaram dividttur in D a Qia- 
tFtg, 54. metro MD, cui eii oruinata, utpote patal- 
jrt. j7. iela tangenti ME ) ad trapezium IjtHR , 
g in fig. [ quod ejt digerentia confequentium ] erit , 

51. 56. ut unum antecedens , [ nempe quadraium 
h in fig. JED ] ad unum coniequens , [feu triitngv- 

52. 54. /nii JEDI ] , live ut quadratum ME ad tri- 

57. angulum EMI, quod pariter eft , (cjur JED 
1 iu Fig. quadratum ad AX)\ : eltque IjHHR aequa- 
jt. 55. ie trianguio JEPN ,( nam PHK aequatur(d) 

58. NKRI , in PaTabola (e) , & qttibusdam aliis (f) 
& ex pr. figuris ; unde abiato(g), vei addito (h) NJE- 

15. HK , fuperfunt aequales TJEHR , & APN ; 

1 in Fig. In Ellipfi vero , & Hyperbolis (i), ob qua- 

53. drtlineum CRHP aequale (k)trianguio CNI » 
toinVig. ablato(l), vei addito (m)CI.&P, aut CRH- 

55. ANCnjrcfuitat IAHR aequalc APN) ; ct 
ti tn Fig. trlangulumEMIaequaturENG \o) ; ergo [cum 

j8. ojlenfum fit rettangulum FJhH efie ad tra- 
»;r. io. yezjtum IJEHR, nt mtadmtum ME ad trian- 

& cor, I. &nlum EMi 1 etiam J rcftaDguium IMH ad 

jr. 14, trian.» 
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triangulum JEVN eft , uc quadrarum ME ad 
trianguium ENG ; & pcrmutando , rcetan- 
gulum VJEU ad quadratum ME, ut triangu- 
lum MVN ad triangulum ENG , fivefajut a f.Ifft- 
quadratum j£N ad EN quadratum ; unde» 7 ^*E'* 
iterum permutando , reftangulum VJEH ad 
quadraium JEN eft , uc quadratuju ME ad 
quadratum EN . Q. E. D. \ 

coroharia, : 

I. T"\Vct3 MN iungente contactus , quae 

JLJ fecet HF in V , erunt FjE , VJE , ■ '■ . 

HJE continue proportionales , ideft reftan- be*4.<$< 

gulum FJEH aequabitur JEV quadrato , quod 22. VU 

pariter ad quadratum j*EN eft , ut EM qua- Elsm. 

dratum(b)ad quadratum EN[ ob Jtmilia tri- c ex bae 

angula VKJE , MKE , vtl ] ficut diclum prop. 

reflangulum FjEHeItfc)ad jEN quadratum, d uc $ 

l ideaque JEV quadratum (d) aequatur reftan- V. El. 
gulo FJEH. ) . : 

II. In Parabola etiam quadratum J£? Fig. jr.' 
aequabirur reetangulo FJEH : nam [ ob pa. <2. 
rallelas MG , VP , efi ME ad EG , ut VJ£ 

ad JEP ; unde ] ut ME aequatur EG ob pro- ■ ■ , 
prietatemtangentisfc), ita VJE aequalis erir C ,/l"£* 
JEP ; unde (() utriufvis quadrarum aequatur 
lettangulo FJEH . * '* (or * 

III. Si plures fecantes invicem paralle- 

Iae FH ,, fh cum aliqua tangente NE con- f 59» 
currant in JE , x, reclangula F^EH^faih 
erunt , ut quadrata partium interceprarum 
tangentis NJE, Nsc : nam illis. aequanturCg) g 'x tori 
tjuadrata &y , SUj q Uae [cb jimilitudinem j. 
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„„„/,,„„„ UAi.^, N «*»■], funt ipfrsqua* 
22. VI. dratisN/E, Nx (a) proport onalia. 
Eiem. i/, Quoniam HF bifariam fefla in D 

Eg-P*?- 3 fuo rtiametro , eKhiber rectangulum I-VEH 
if* rr ctfm (jitadratn HD atxraale (b) quadraro DAi , 
b 6. II. )u rvliiuto quadrato AiV dielo rectangulo (c) 
Elem. j(.q Ua [i , enm t quadrata jiEV , & HD Rmal 
c ex cor. fumpia ( aequa [ia AD quadi'ato , - 
*• V- Qnoniam in Parabola VJE aequatM 

F, S' 5 r * j£P{d),reflanguIum StHP cUW quadraiojEH 
5 2 - acqiutur qiiadrato MV (e) , ncmpe reclangu- 
d rof. z. te F/LH (f). idelt refiangulo' 1-Hj£ , eiim qua- 
ej./I.J 7 /- drato. Hj£(g); quare uLrinque uempEO HjE 
f cor,- .fi quadraio , rectangulum VHP aequztur te- 
g^JI.EL dangulotHjE; & idsro^h) r Had HE , eft Ut 
li ifii [.*W<»« I Hrtfl ad [ dbljrMi.] HJE , five (i) 
Elem t ut teiiqua VF ad reiiquam PJF, , feu [ per* 
i 19, V. mttxnio | e!i IH ad ( HV , ul PH ad HM< 
fjenn. five ut. PK ad Wi . .. : 

propositio xvir. 

Fig. 6o. qi rc fl ac HF, TK binfa tangcntibus MA , 
OI. fii. ,j convenientibus irt A , parallciae, 
PJ* 6 4- fecent -quamlibet Conicani Seflionem , aut 
d6i duas oppoliws Hvperbolas in H, F, K, T, 
' ipfae autcm conVeniant in R, llvc intra, 

' ' "". iive evtra Sectionem, erit rcclangulum HRF 
ad reflanguhim KRT, ut quadratum tangcn- 
tis MA ad quadtatum tangentis AN . 

. Ducli! per CrintifliS diametriV ME , 
j..'.--. , NL, ad quas ordinantur ipfae £H,-TK tan- 
. gentibus paralklae,adeo<]ue bifariam fecan 7 
tur 
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ttir in E, L, agatur KO parailela MA, & 
HS parallela AN , fecantes diamerros in O, . 
S, quas etiam fecant produclae tangenres in ■ 
C, D, & produeiae. FH, TK in P, Q_. ' "'- '"'"' 
Manifeflura eft utique, effc [ quadratunt HE 
ed qttadratuni RE, ut triangulum HES ad 
Jibt Jimile REQ, quare divtdenio , ejl dif- 
feremia quadratorttm HE,REad qttadratunt 
RE, ut differentiajimiltum trianguhrum HES, 
REQad tri.tnguInmREQj,& permutando,dijfc- 
rentia quadraioritm HE, RE ad differentiamjt- 
milium triangulnrttm HES,REQjut quadratim 
RE ad triangulum REQj, vel ut quadratum 
HE ad Jimtle triangulum HES ; igitur eiiam y 
erit ] reflangulum HRF, quod (a) eli diffe- KfSt 0 * 
rentia quadratorum HE, RE, arj rrapezium 
HSQR, quod eft differentia (imilium trian- .. 
gulorum HES, REQ_, ut qUadrarum HE ad - 
triangulum HES, vel ut MA .quadratum ad l „ 
finiUe tnangulum AMD, vel ad ANG (b) & F e or T 
ipli aequale: trapeiium autem HSQR» quod * 
acrjuatur alteri KOPR (c) erit .; ad reflangu- l' ' '■ 
lum KRT pariter, ut triangulum KLO ad & ' '* 
quadratum KL, (ive ut triangulum ANG ad _ |* V* 
quadratum AN(d); ergo e* aequo , rtflan- e?'/,./ 
guluiu HRF ad KRT elt , ut quadratum MA f;! f, \ 
ad AN quadratura. Q_ E.D, : , ■■; d Igj 

-■' COROLLARI As ;'. . .. , Vl ' U '- 

I. Ql duae aequidiffanteS chordae HF-j XZ> 
ij fccentur ab alia KT in R, V j erit re- 
aangulum HRF ad 2VX,ut KRT ad KVT; 
«pjippc- alteinatim HRt ad KRTeft,ut-ZVX 
ad 
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ad KVT , nempe ut quadratum tangenris MA , 
. prioribus fecantibus parallelac , ad quadra- 
1 » tum AN paralleiae alteri fecaiiti KT(a) . 
nc prop. u g. reflae Hf ( KT concllrrcnres in 

R (int parallelae binis aliis XZ, YH conve- 
bper ba- nieniibus inl, tamHRF ad KRT, qnamXIZ 
ttc $rop. ad YIH erunt in eadem ratione quadrati fb) 
MA rangentis, ad quadraium tapgemis AN; 
Vnde [ ut HRF ad hKT , iia eji XiZ ad 
Ttht , & ] pcrmutando,HR* a d XIz. erit, 
ut KRT ad ^IH. 

III. In parabola eadem rcftangula HRF, 
OO- KRT lunt etiam, ut parameiri diametrorum 
MEj NL , ad quas illae re&ae ordinantur; 
"nam ex concurlu R cucla RB diametris pa. 
' rallela, reflanguium HRl- aeijuatnr reclan- 
gulo parametri ad diametrum ME pertinen. 
? iis. , tuifti in RBfci, & iimilitci reflangu- 
. . , ■lum KRT aequjmr rciSangulo ex duflu pa- 
d fej- e- r3 nietii pcrtincr.tis ad aliam diametrnm NL 
AfnHem-' \ a eamdcm RB (d) ; ergo taiia rcftangula lunt 
cpr"p. i. U[ oiclae parametri (ej . 
VhElem. 1 iv.. Vnde [ cum buiufmodi reflangula 
f jer-ba- 3LKT £*t etiam, ut quttdrata (£) tan. 

ncprop. gcniiim, MlA, A H ; ) coUigitur (g) , para* 
g ex co- rnetros variarum diametrorum paratclaeefle» 
roll. 3. ^ ut quadraia rangentium ipiarum veit^ces , 
j* inviccm concurreniiim ; nenipe ut MA 
ouadraium. ad AN quadratum , ita latus re« 
clum d ; anietri ME ad latus rectum alterius 
dianietri NL . 

V. In Ellipfi vero , & Hvperboia tan- 
gentium quadrata funt in raticne compolita 
diameuorma duetaium cx contaftifcus , dfc 
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tpfaiurrt parametrorum illis rc r pondent'um ; . 
uikoquc funt, Ut [retfangula ex ill.irum dia- a f(jj> 2 
tneirorum du£lu(a)in fuai p^rametror , neJ * 2 ' 

if/ J quadiata femidlamctrorura (bjconiuga- J^* 
tarum , quae ipfis rangentibus iunt paralle- ^ ' Q n 
Jae i iticoque in hac ratione (c) pariter funt c , F 0 j 2 
refiangula ex partibus fecantium iias ieflio- 2 " 
nes difiis tangenribus parallclarum ; id ' cx hat 
qboci in Elliuli patct , qu:a per ccntrum b ' . 
iplum [ C ) dufiis [ FB , DT ] parallclis F F - 
tangcntibus [ NE , ME } , canim rcfiangu- F'g- 07« 
)a [ f CB , DC2" ] erunt dicWum (emidia- 
metrorum coniugatarum [FC, £>C ] quadra* 
ta,ip!is tangcntium parallelarum [ HE , ME] , , 
quatiratis (d) proportionalia . In Hyperbola f * " e 
aeque ac in Ellipli hoc idtm dcmoniirabitur * r ° F ' 
in Coroll. 2. & 3. fequemis piopoiitionis . 

PROPOSITIO XVIII. 

ST ad terminos cuiufvis diamctri Q^, N, 
Scfiionis Eltipticae , autHypcrboiicae , Fi». 6-]. 
agantur tangentes QR , N£> quac etunt pa- 68. 
rallelae 1 utpore ordinatis aequidiftantes , & . . 
alia tangens MG illas feccr in R , E , re- 
ciangulum ex QJtin NE aeqUabitur quadra- 
to iecundariae femidiametri CB s priori QN 
coniugatae . 

Nam ex proprietate tangetitis MG , ot-. 
dlnata ad diametrum MK, crit QG ad GN r , ". 
iit. QK ad KN ( e ); unde QG plus GN in eelc c - or , 
EUipli , fcu QG minus GN in Hvperbola, ,, tra - 
erii ad GN, ut QK plus KN in EUipii > feu ' . 

B 'mi- ' .. . 
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minos KN in hyperbola, a d KN: [ Scd Q& 
ftar GH in Ellipjt , vel QG mtnur GN m 
Hiperbota , ejl dupU CG ; hem QK plur KH 
in Ellipji, fem QK nimtt KH m Hyperbola, 
cjl dupU CQ^; igitur dupli CG efi ad 
GH > ut dupU CQ^ad KN, ] & fumptis 
antecedentium mediciatibus , crit CG ad GN , 
a 12. V. ut CQ_ ad KN ; unde fumma (a) anteceden- 
Elem. tium QG ati ummam con'equentium KG e- 
tit , ut primtim antecedens CG ad primum 
confcciucns GN ; e;t autem ob limiiia trian- 
guia [ QGR , KGM , CGL , HGE ] , QG 
ad KG , ut QR ad KM , & CG ad GN, ut 
b \6.Vl. CL ad NH ; ergo funt in eadem ratione 
Elem. QR.KM, & CL , NE ; adeoque (b)reftan- 
c 34. I. gulum ex QR in NE aequatur reftangulo 
Etem. KM in CL; ideft , ducla MH parallelaCN, 
d pifl co. quae ex femidiametro CB fecabit CH aequa- 
z.pr.iz. lem KM(cj,critQR in NE aequale LCH : 
c cor. 6. fed rectangulo LCH aequatur femidiametri 
pr.~ ) ,&6. CB quadratum ; eft enim primatiae lcmi- 
f cor. 8. diametri CN quadratum ad femtdiametri co- 
frop. 9. niugatae CB quadratum , ut tranfverfa QN 
g cor. z. ad fuam paramettum (d), fcilicet [ut(e)re- 
frop.ii. (iangulum QKH ad quadrautm KM , vet ] 
VI. El. ut reerangulum CKG , quod aequatur QKN (f), 
hex prn. ad quadratum KM , feu in ratione (g)coin- 
XA.I.EI. poiira cx CK ad KM , live (h)ad CH , & 
1 cor. 2. GK ad KM , hoc eft CG ad CL , ideoque (i) 
frop. 13. ut CK in CG ad CL in CH ; [ ergo CH 
VI.EL quadratum eji ad quadratumCB ,ut reilangu- 
icor. 11. lum KCG ad rellangutum LCH ]: fed KCG 
vrop.g. aequaturCN quadrarof», crgoLCH eft ae- 
f 14. V. quale(l) quadiato CB i ideoque ctiam QR 
EUm, ia 
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in NE , quod vidimus aequari LCH , ac- 
auatur quadrato coniugatae lcmidiametri CB . 
Q. E. D. 

COROLLAR I A. 

J. T}Er contaetum M dufla alia diametro 
1 MCS , duflaque tangcnte SA , qn« 
patallcla erit MG , convenienre in A cum 
ajia tangente NE, quac diametro MS occurret 
In I, duflaque et centroCD parallela ME, 
quac fit ferrtidiameter fecundaria coniugata 
lemidiametro CM , erir jiariter reflanguiuin 
SA in ME aequale quadrato fcniidiametri 
CD ob eamdem rarionem , [ unde refian- 
gulum QR in NE e(i ud reflangulum SA ut 
ME , ut CB quadraitm ad quadratuat-. 
CD.\ aprop.q. 

II. Duftis QS , NM , GI , quae(a)in- zS.&^y, 
viccm parallelae erunt ( ob aequalitatcm I.Elem. 
ttiangulorum fbj NEG , MEl , adeoque e- b fr. 
timn NGM , NMI , & ob aequales reflas 14. 
NC , CQ , & MC , CS ) , erit [ QC ad CC, c fr. 4. 
t,t(c)SC adCI,& componendo, QG adCC, Vl.El. 
ut SI ad IC .• fed CC eji ad CH , ut (d) /C d ex pr. 
ad IM; igitur exaequo ejl }QG ad GN, ut 2. VI.EI. 
SI ad IM ; unde & QR(e)ad NE , ut SA e cor. 1. 
ad ME , [ & permiitando QR ad SA , ut prop. 4. 
KE ad ME ] ; Sc Ideo reftangulum QR in VI. El. 
NE ad rcelangulum SA in ME crit [ in ra- 
tione (f) compojtta ex aequalibut raiionibui f cor. z. 
QR ad SA, & N.E ad ME ,feu) in dupli- p r op. 2j. 
«ta ratione NE ad ME : Vnde QR in NE VI. El. 
ad SA in ME , ideft quadratum CB ad qua.- 
B 2 dra- 
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a ex eor. dratum (a) CD erk , ut quadratnm NE ad qua- 
i. dratumME(b). 

b cor. i. III. Et ideo ii duae chordae , tangen- 
frop. 20. tibus NE , ME paralielae > invicein conve- 
VI. El. niant , eriinc ipfarum reetanguia , ut qua- 

cex pro. ckata feinitiiamcuorum CB , CD ipfis aequi- 
17. diiiantium , cum finr ut (cj quadraca dtfta- 

Fig. 8j. l"" 8 [ C S« > pcr centrum C Ellipjir , 
$6. aut Hyperbotae traiefla fit iitmeter TH,pj- 
rallela cakiii cbordae SR , qttam fecat in F 
cborda alter* per centrum traduffa QK ; 
ent reclau:-u!nm QFK ad retlangttlum SFR, 
ut quairattim QK ad quadratum TH ; uim» 
dcx eor. reftangulttm QIJK eji ad rettangulum SFR, 
praeced. ut ) quadratwn femidiametri , ^aeqtttdijiamit 
chordae Qbi , ad quadratum femidiametri 
TC, acqttidijiantit alteri cbordae SR : fel 
quadratum femidiamelri,aeqttidijtuntit cbordae 
QK, tdetn planc cji cum qnudrato QC,quip- 
pc diameter parallela cbordae QK , coinii- 
dit cum eadem cborda QK ver centrum tra- 
Aitfla ; ergo retlangulum QFK eji ad re- 
(langttlum SFR , ut qttadratum QC ad qua- 
dratum TC , .vcl ttt quadraium Qg. ad qua~ 
dratum TH .] 
. ■ . V. [ Cum in buitts propojttionit demon- 

Fi? 61 J trat ' Q,te quadratum CB ojtenfttm Jtt aequa- 
6 g'. . ''. le reclanguloLCH, erunl tn (ej conttnua pra- 
c i-f VI. ]> or " 0 " e r e£laeCH, CB , CL ; quare jicx El- 
Elem. ' tipf e ' Jt > HvperboUe qttolibet puntto M, du- 
£ta MH parallela printariae diametro N£Jj feu 
ordinata ad femiconiitgatam BC,agatur tangens 
HL ; baec tta m L oecurret feinicantugatae BC * 
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nt (tttt toiitiaue ■ fropnrtioaalet CH , CB % 

Cl.l ■■ 

PROPOSITIO XIX. 

IN axe Parabolae NK ponatur NF infra _. 
verrcem acqualis quartac parti fuae pa- »* 
ramctri , atque ipli NFponatur fupra verticcm 
acqualis NP , &.d6catur PV paraiiela ordi- 
natis : dufla ex F ad quodlibet ctirvae pun- 
clum. M refta- FM,duftaque tangente OMG, 
ac diametro MX, axi NK parallela , erit 
angulus XMO aequalis tMG ; et- ip a MF 
trit pariter acqualis quartac parti paramctti 
ad diamettum MX pertioentis. 

Dicattir autem punctunvF focut Para* 
bolae ; & punftum P cius fublimitar , Sc re- 
■cla fVLtntt fnblimitatin 

Ordinata ad axem MK , ertt quadra- 
tum MK acquale rectangulo -KN.in(a) qua- a cor., i. 
duplam NF , quae eit (b) paramerer axis ; pr. 4. 
ergo quadruplum rectauguli KNF cum qua- b cxbyp. 
drato tK acquatur quadratis MK , & KF , 
ide(l(c)quadrato IM : fed ob NP.aequalera c 47. I. 
NF , quadratum PK cft pariter acquale qua- EUm. 
drupiorectanguii KNF cum quadrato FK (d) ; u pr. 8. 
crgo quadratum IM aequatur PK quadrato ; II. El, 
unde tM aequatur PK , iive aequatur FG: 
Nam ob NK aequalem NG (e) , & NF aequa- e cor. 6. 
lem NP , erit FK aequalis PG , adeoquc pr. 9. 
{ utriaque adietca PF, ] PK aequatur FG . Eft - 
Igitur GtM ttianguium aequicrure , adeoquc 
angulus FMG acquatur MGK (f), five exter- f j. /. 

F 3 no EUm. 
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a 17. I. no paralldanim XMO(a). Qjiod erat primo 
Eiem. demonllrandum, Et producU diametro MX 
ad lineam fublimitatis PV in V , eric MV 
b *4. I. acqualis PK (bj, ideoque aequatis MF ; Atque 
Elem. crdinata NX , tangenti MG parallela , & 
ex axis vcrtice dui5ta tangenre ND , quae [e- 
rh ordinatae KM parallda , tdeoyue Jtcmi 
fubtangentem KG btfecat m H , tta etiapf ] 
bifarjam fecabit MG in D, luncta DF , erit 
-DG quadratum aequalc reftangulo FGN : 
cura fir cnim MD aequalis DG , ut KN ae- 
c cor. 6. quatur NG(c), litque MF aequalis GF , Sc 
F ra P- 9' angulus FMD aequal s FGD , eriam reliqui 
d 4- *' anguli horum triangulorum aequales erunt fd), 
Etem. adeoque GDF eft angulus reitus , quippeae- 
qualis conlequenti MDF , ergo [ cum DK 
■perpcndiculariter ivfijtat redae GF,erit FG 
e g. VI, ad GD(e), ut GD ad GN , adenque ] GD 
Elem. quadratuniaequatur[Mi9«««/o] FGN(Q,live 
f 17 VI, aequaturMFinMX,quiaFGaequaturMF,& 
Elem. GNeft aequalis MX IgJ , ar GD quadratum eft 
g 34. I. qua»a pars quadrati MG , vel XN , quae 
Elem. >P ,ius GD f un ^ duplae ; crgo ordinata^ XN 
quadratum eft quadruplum rc&anguli FM in 
MX; Sed [idem XN auadratum ] aequatur 
reetangulo fuae parametri in abfaffam.. 
h cor. 1, MX(h): crgo FM crit quarta. pars diflae 
pr. ia, parametri- Q. -E. D, 

COROLURH. 

f'g- $9* 7. f-*Vm « Catoptrica Ita refleftantur ra- 
70. Vj dii , ut angulus incidentiae XMO 

acquetur angulo reflexionis J-MG ; patct , 
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omnes radios axi parallelos , ex remotifli- 
mo lurainofo corpore , vclut c Sole , de- 
fcendsnres ( qui vclut parallcli habcmur > 
multo magis , quam directiones graviuni 
eiusdcm loci in centrum Tcrrae , ipfo So- 
le multo proximiusj, & in parabolicum fpe- 
culum MN m incidentes, nempe XM, xm, 
x m &c. , in punctum illud F reflecti debcre , 
adeoque ibidem ex eorum cortcurlu ignem 
excitari ; & ideo punftum illud focui appel- 
Utur . 

II. Viciifim, fi lumen aiiquod in hoc 
fcco F fpcculi parabolici pofitum fuerit , e- 
mittet radios FM > F m , F m , qui reflexi 
in lineas MX» rax , mx axi parallelas exren- 
dcntur ; unde in magna aliqua diltantia eam- 
dem intenfionem fervabunt , quam habenc 
piope ipfum luraen > veluti tn MX : undc 
carafreres a lumine remotiflimi legi poterunt * 
& diftantium locoruia fuperficics coramode 
iiluitrari. 

III. Linca FD , coniungens focum ad Fig. 6"p. 
ccncurfum tangcntis verticalis axis cunt alia 
lateraii tangente , clt huic ipfi tangcnti per- 
ptndicularis ; oitendimus enim angulum.. 

FDG reclum efle. 

IV. Etiam MV portio diaraetn MX a 

fio vertice M ad lineam fubiimiratis Pv' , - 
efc quarra pars parametii fibi corrcfpondcn- 
ts : nam tM aequalis FG » aequatur PK, 
aleoque eft aequajis. MV : & ubilibet ducta 
Fm aequatur axi parallelac mu ad dictara 
lineam fublimitatis extenfae : undc quaelibet 
JM ad MV cft ut FNadJW, 

S 4 V. Quac- 



Fig- 7i. 



d per ba- 
nc prnp. 
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F'g- 7 Q - V. Quaclibet XM cumMF aequatur al- 
a cor. 4. teri x in cura mF : aequatur enim XV(a), 
b 34. /. fi"c TP(b), propter MV acqualem M>" (cj : 
Elcm. [ fid ob m u aequalem m F , ejt ettatn x m can 
c eor. 4. »' P acquajh x u , vcl 7'P ; igitur XM ctm 
MF aeqtiatttr x m cum m F .] 

VI. Sumptisin perimetroparabolae, hint 
ij>de ab axc , binis punftis M, B ( aut ei 
eadem parte M, b ),& iunctis ad focum ? 
reflis MF , BF (feu bF ),duciifquc tangennbui 
MG , BH convenientibus in L ( aut MG , 
bh, concurrcntibus In I J , erit angu us 
.MFB oupius contenti a tangcniibus G^B 
( live MFb . dupius G 1 b ) . Nani quia olicn- 
fum cii aequicrure iriangulum Mi-G , mt 
BtHf vel bF h(d), J extemus angulus KFB» 
duplus cii intcrni FHB ( & KF b duplus t h b J, 
c nec non MFK duplus MGF ; unde KFB ptus 

* rll MtK , fciifcet MFB , aeqUatur duplo FHB 
3 1 - tM ' cmu uuplo MGF ; live HQL , quibus (f) le- 

P Jm'' quat,ir du P ium GLB ( ac K1 ' b minus MfK ' 
*" * ' lcilice-t MFb , acquatur dnplo Fhb, mir.us . 
duplo MGF , (ive hGi , quibus aequale stt 
duplura G 1 b ) : quare anguliis ex ramis ad 
focum duftis MlB , aut MFb, duplus »/l 
anguli a tangentibus conteiiti OLB , aut Gb . 
, VII. Quod fi punfta M , B fint in ea- 
Tig. 72. dem refla linea cum focoF, tangentes Ml, 
BL in angulum rcfium MLB convenient ; to 
IJ. I. quod anguliB.K, & KtM fiutduobm (gj if 
flis aequalcs , & eorum medietas lit angi- 
]us ille MLB a tangentibiis comprehenius. 

VIII. Hinc ipia recla MB erit paraim- 
ter dianietri LSR bifariam fecanris MB ilfi 
or- 



% 
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ordinaram. Cireulus quippe triangulo MBL 
C-ircumfcriptus habcbit centrura in R , quia 
re#us angulus L erit in femicirculo ; quare 
-MB erit dupla radii RL , & RL eit dupla faj a °*. 
RS , five fdufta tangenre SH parallela MBJ prop.g. 
elt dupIaFH(b), cuiaeqtiatur FS, uri oiten- *> 34. X. 
fa fuit FM aequalis FG (c) ; ergo MB efi £"■»'•■ 
quadrupla FS ;. Sed haec eft quarrapars pa- c hac 
rametri ad diamerrum SR pertinentis (d) ; ergo ?''"?• 
ipfa MB eft eitis parameter . d ex 2. 

IX- lunfta LF erit quoque perpendicu- pnrt.hu- 
hrls MB : cuin enim. ofk-nfae fint aequales '•" prop. 
LS, SR , FS(e),anguIusLFR errr(f>eftus cor. 8. 
quippe in femicircuio circa diametrum LR huiut pr. 
defcripto ; & ideo quadratum LF aequarur (e) f Ji< VI. 
rectangulo MFB . - '< • ■ ■ Etem. 

X. Ipfe aurem reetus nngulus MLB a 
tangentibus comprehenfus cft in reeta PV Vl.LL 
fublimiratis eiusdem parabolae > quia FS'ae- . 
quatur SL , ur FN aequatur NP ; unde pun-' 
flum L ad reftam PV perrinct , cuius elt ta- 



IN axe tranfverfo-EIIipfis , & Hyperbola- Fi §-' 
rum oppofitaruni , deterrainatis reciangu- '74' - 
Jis QFN, NVQ_aeqtialibus quadrato femia- 
.xis fecutidarii coniugati CB , ita quarrae (i) 1 pojf.ce. 
-parti reflanguii per rranfverlum QN, & per i.pr.ii. 
iaius reflum NS comprehenfi , ad quodlibet.- 
punctum curvae M iuncris retris FM , VM - 
ex utroque p ur ,cto F , V , comprehendene ■. . , . 
cum tangente GME angulos aequales . Vo- . . . 



lis proprietas (h) . 

PROPOSITIO XX. 



h cor. 4, 
kutits pr. 
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centur hacc duo punfU F > foci diflarum S:- 
flionura . 

Verticales axis tangentes QE,MO con- 
veniant cumaiia tangentc MGadpuneta E, O ; 
ergo rc&anguluin ex QE in NO , quod ae- 
a tr. 18. quatur (a) quadrato CB , aequabitur re- 
b \6.Vl. ftangiilo QFN , aut NVQ. ;. ideoque (b) c- 
Elem. rit EQad QF » ut FN ad NO ; <fc EQ.ad 
QV , ut VN ad NO; [ Kcffi vero , /« 
aequales funt anguli EQV , ONf ; J unde 
iunflis EV , OV , & EF , FO erunt trian- 
-c 6. VI. guia EQV. OVN (Cj limilia ; item EQF, 
Elem, ONF fimilia erunt ; cuare angulus EVQ ae- 
d ror. <5. quabiturNOV; & quia NOV.cum NVO(d) 
J>r. 52. complet unum reflum ( exiifente refto an- 
I.Elem. gulo ONV in codem triangulo )» erit EVQ, 
cum NVO reeto aequalis ; idcoque OVE 
- ex re&usicjangulus erit. Similiter ob anguluin 
- £/ fJ J* QtE aequalem NOh , qui cum NFQ(f)re- 
f 'cor. 6. ftum compiet , etiara augulus EFO eft re- 
pr.ii.L flus : unae fcmicirculus luper diametro EO 
Elem ' ' dcfcripius per punfta V, F traniibit , reftos 

0 ex angulos EVO , EFO(g) comptehendens : & 
III. £/.' perpunctum O dufla AO parailcla VE, quam 

fccet in I reSa VM » erit atigulus AQV rc- 
h 17. f» ftus , utpote (h) altetno parallelarura EVO 
Elem. aequalis [ 1« Ellifji : i" Hyperbola vero ut- 

1 17. I. pote binos reflot (i) (um reito EVOcomplenr]; 
Elem. eiique AO aequalis OIi quia ordinata MK> 
1 cor. 1 3, cum fit QG ad GN,ut QK (k) ad KN, erit etiam 
prov. 9. EG ad GQ , ut EM ad MO : [ fed ejl EV ad 
{ cor. 1. OA t ut (\)EGadGO,^EVadIO i utEHadiaO;\ 
*ro t . + quaiccitEVadOAjut EV »d IO, uude OA 
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aequatur 10 : Angulus ergo OVT (a)aequa- a-j.r.E/. 

bitur OVA in triangulis DVIt» OVAaequa- 

libuj , & fimilibus [ ob aequttUa faier» ctr- 

ea angulos (b) re&ot , ad funtlum O conjli- b *x 4fi* 

tuios ] : SedOVAaequatur(c) angulo OEF, monflr. 

quippe eidera arcui OF infiftunt in eodcra c21.IT/. 

circulo ; quare , & angulus OVI acquabitur Elem. 

OEF : & ex punfto H ubi concurrunt VO, 

EF , iunfta ad M linea HM , crit taqgenri 

EM perpeudicularis, quia ob aequales angu- 

los HVM , HEM , drculua fdj psr punfta d '* "* 

H , V , E , M defcribi poffet., exiftentc(e) lU.EI. 

angulo HME reao , quia oppofitus eft an- c e * Pj 

gulo rcfto HVE l in Eltitf : n HyperboU «•. 

«ero 1» todem. fegmnn.tfi cum W$ reclo } ; E h' nEl ' 

unde & reaus erit HMO : qul cum oppo- *'fP » *" 

natur alreri refto HFO , etiara (f) per pun- 

aa M , H , F , O tranfire poterit circulus ; *«• Ht, 

quare (g) angutus VME aequabiw VHE ,& mHyfr. 

angulus FMO(h)aequabirur FHO , cum Jlnt f e * f r - 

in eodcm circulaxi fcgmenco : fcd VHE (i) «■ 

eft aequaUs[ in fUtffih aut jdem cum FHQ m ' 

[ in byperbola] ; crgo apguii VME , FMO, 

quos rami , ex foris V , F ad idem Seftio- f* em " 

nis punaum M dufti cum fangente compre- h ** 

hendunt , funt aequales. Q. E. D, *J 

COR.OLLARIA*. 

I, TTInc radii cx punfto V in perimetrum 
JTI Seftionii Eliipticae, aut Hyperboli- 
cae NM incidentes , rcfleaunrur ad aliud 
punflum F in Ellipfi ; aut inHyperbola ira 
refleaentux inR,ut Ln ipfum punftumt firrt 
«I- 
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' . collitnarrtes , [Jhi verfui Mjrcdufli , fendant 
ad fecum F nam ] ob angulum reflcxionis 
■ RMY aequalem arigulo incidentiae VME , 
■ a ex hac aceoque (a) aequalem angulo OMF - ipli ad 
jfof." 'vetticcm oppoiito , [ erunt anguli RMT-, 
■-' KMO aequale; angulis OMF , «AfO ; /srf 
b 13. I. iiii duob*'(b)reflti aequantur ; er£0 e* <///, 
E/t-M. quar* liheae RM,> MF iit dtretfum (c)Jhnt 
C 14. T. pnjitae , ideoqua radii RM iterfus M produ- 
Elcm. &i y tendinl ad focum F ]. Et vicillim eit 
punfto in lectionem MN incidentes radii, rc- 
• ■ fketentur in ■alterum focum V ir EUipli ■: at 
in Hyperbola, ob angulum ZMY(d) aequa- 
& 'J- lcra verticaliter opponro VME, adeoque (e) 

- Elem. & angu-o incidcnriae IMO , refieftetur FM 
e per ha- , n - q Uae collimat in punctum V ; Et 

- pc prop. idt:o p Uni > a n aec foei appeliantur , quippe 

luminls in uno ipfornm pofiti reflc-xi raoii 
•' - ' a b Elliptica curva in aliud reflexi coiligen- 
•' ' tur ; & m Hyperboiica refiexi radii iunimis 
1 irradiantis ex uno foco imaginem referent fn 

,,; altero. Idem de obiectis per fpecuta Ellipti- 

ca> aut-Hyperbolica videndis intelligi debet. 
■" • . II. Duterminari poterunr foci Elliplis, 

'■ - •"■ " aut Hyperbolae , fi fuper quamiibet tangen- 
tem OE , verticalibus tangentiLus NO , QE 
■ ' interceptam,velutdiametrum circulus defcri- 
batur , axeiri fecans idi , & V , quac pun- 
#a erunt foci quaeliti , propter angulos in 
femkirculo rectos OVE , OKE. 

III. Item , fi ex vertice B fecundarii a- 
xis inclinentur hinc inde in Eilipli fuper a- 
xem tranfverfum refiae BF , & BV , lingu- 
1 kc aequaies fwniaxi tranfuerfo CN - lai 
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CQ_, eruflt punfla F, V ipfi foci : tunc e- 
ninv rcflanguium Nl"Q_, aut QVN , cum 
quadiato Ch j feu CV , adaequans (a) quadra- a 5. 17. 
tum CM, vel BF(b),aut BV, ideft ouadra- £/f»i. 
tura BC cum (c) quadrato CF , aut CV , be* con- 
dabit ipfum rectangulum NiQ^, aur QVN //»•«<?. 
dicli femiaxis fecundarii BC quadraro aequa- c 47. t. 
k, ut contlngir in focorum determinatioae . Eicm. 

IV. InHyperbola fi reftae BN , iungen- 
ti terniinos urriufque axis , aequalis pana- 
tur ex centro Ct-' , aut CV in axe tranfver- 
fo , erunt punfta F, V fod quaeliti : Nam. 
reciangulum QFN , quod cum (dj quadrato d 6. IT. 
CN complet quadratumCF , aequabitur (e) FJem. 
quadrato CB , quod cum (f) eodem CN qua* e ex on- 
dtato complet quadratum BN. flrutt. 

V. [ Hinc jad F , V a centro C aequtdi- f 47. I. 
Jlant ; nam in Hyperbola reilae CV , CF Elem. " 
aequantur eidem (g) reclae BK ; ergo etiam g ex cor, 
mutui fiatt aequales , In Ellipfi vero quia 4- 

BV , BF aequantur. (h) eidem reclae Cti , h ex cor. 
usique ipfae , Jicuti & ipfarnm quadrata ae- J. - 
qnari debent : ejt autem quadratum BV aequa- ' 47> I"» 
le (i) quadratts BC , CV , 6- quadratum JLlem. 
BF aequale (k) quadratis BC , CF i igitur k per e- 
quadrata BC , CV aequantur quadratis BC , amdem. 
CF , <fr utrinque ablato BC quadrato , erit 
quadratum CV aequale quadrato CF , idso- 
que aequabuntur CV , CF . ] 

PROPOSITIO XXI. 

SI cuilibet ramo FM , ex foco F ad all- F< . 
quod .punctum M ELIipfcos , aut Hyper- f" "* 
bolae dufto , agatux ex centro C parallak 7 
CI, 
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CI , cum tangente ME convenlcns iiflj 
erk CI acqualis femiaxi tranfvcrfo CQ,aut 
CN. 

Dufla ex alio foco V refta "D paral- 
lela iisdem r'M , CI , & tangenti occurren- 
te in D , & iuncla VM , quatn fecat Cl 
in T , duelifque verticalibus tangentibus QE, 
a pr.io. NO; Quonjam angulus VME aequatur (a) 
b 27. /. MO , five (b) VDM ob parallelas huic ae- 
Ehm. quali.erunt (c) latera VM , VD aequafia, 
cd.I.EI. utpote angulis aequalibus oppolita ; eftquc 
[ ob parallelat VD , CT, FM,} MI ad ID, 
i 2. VI. ut (d) MT ad TV , ut tC ad CV , quat> 
Eim. funt(e)aequales; ergo [ aequantur etiamMT, 
e tor. j. ID , adeoque ] triangulorum MVI , DVI , 
pr. 20. latus comnmne VI habenrium , cactera la- 
tera MV , VD , nec nori MI , ID aeqtialia 
f8. I.EL funt ; unde (f) & anguli MIV , DIV aequa- 
les erunt , adeoqutr recti ; & qilia pariter 
refli funt VQE , VNO , circulus circa dia- 
g 11.711. ntetrum VE defcrtptifS , per puncta (g) Q_, l 
Elem. rranfibit ; & circulus circa diametrum VO , 
h per e- per punfla (h) N, I pariter fe conferet. 
amdem. Quare ■rfgulM QIV (i) aeqdabirur QEV , 
I 11. III. quippe ad idem circuli fegmenrum pertine- 
Elem, bunt : Scd QEV aequatur OVN , qui pari- 
ili.III. ter 3equalis(k)erit NIO , cura in eodem cir- 
Ehin. culi fcgmcnto , per pune>a N , I , V, O tran- 
feuntis , uterquc confiftat ; ergo angulus 
Q[V aequatur NfO : & iT alteruter addatur 
angulo NIV in Ellipfi, vel ab ipfo lilfwra- 
haiur irr Hvperbofa , fiet angulus QJN ac- 
qualis rctfo VIO . Quars ckculus fuper d«- 
rae* 
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metro QN defcriptw pcr punelum{a)Ttranfi. a jr.W. 
bit , ericquc radius CI acqualis femiaxi CQ , Elem. 
aut CN . Q. E. D. 

COROLLARIA. 

I. T Tlnc habctur , quod in Ellipii fumma 
JT~ 1 inclinaumm ex focis ad quodlibct 
punfium curvae, & earum dirTerentia inHy. 
pcrbola , aequatur integre axi QN . Nam quia 
l W efi ad VC, m (b)FM adCT, <H rV b cor. t. 
eitdup[a(c)VC,eritFM dupla CT; & cum (It prop. 4. 
quoque[DMW MI, ut (d)KD ad Ttyfitqta ] VI. Bl. 
DM(e)dupIa MI , erit VD , five(f) ipfi ae- c eor. j. 
qualis VM dupla TI : quare FM , & VM pr. io. 
in Ellipfi eft dupla CT , cum TI , hoc cft d cor. i. 
dupla CI., vel CQ_, adeorjue aequalis QN. prop. 4. 
InHyperbola vcro diffcrentia VM ab MF VI.El. 
eft [ differentU duflae TI a dufla TC ,feu J e ex de~ 
dupla differcntiae TI a CT , hoc eft dupla mnjir. 
CI , feu CQ_, & propterca aequalis axi buius fr. 
tranfverfo QN. f ex de- 

II. Rurius fi per centrumC agaturtan- monfir. 
genti parallela CP , utrumque ramum fecans huiurfr. 
in P , R , crunt MP , MR eidem fcmiaxi 

CN aequales . Nan in parallelogtammo ? 34- « 
CIMP(g)cft utique MP aequalisCI: & dufla Elem - 
ctiam CS parallela ranoVM, refultabit quo. h ex bae 
que CS(h)acquaIis feraiaxi; & in paraHelo. frof. 
grammo RCSM erit(.) quoque CS aequalis i 34. L 
MR ; unde utraque MP , aut MR , aequa. Eleas. 
tur femiaxi CN . k in hao. 

III. Qitoniam o(iinfa(k)e(t CI, aut CS, prof. 
aeqnalis CN iunia VI fit lO perpendi- 1 per e. 

cu. 4tmdem. 
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cularis tangemi , queniadmodum eidem fo- 
a per e- ret (a) perpendicularis FS ; colligitur , qutxi 
amdem . fi circa diamctrum QN circulus defcribatur f 
ad quem terminaburit illae lineae CI , CS 
aequalesCN, eiufque peri phcria fccctur a 
qualibct tangente MG in punelis I, S , iuii- 
ciae CI , CS evatlent parallelae ramis ad 
contaeium ductis fM , VM , utpote acqua- 
les femiaxi ( nec cnim tales paralleiae pof- 
funt occurrere tangetiti exria peripncriam cir- 
culi , quia atias non forent aequales .femia- 
*i ) , & faftis angulis recVts CIV, GSF , il- 
lac perpendiculares IV , SF sc focos in ixe 
detetminandos fe extendetit : Vnde patet 
modus alius determinandi focos harum Sc- 
ftionum , 

. . IV. Ductae ex focis F, V in aliquam 

tangentemGM perpendiculares FS, VI con- 
tinent reflangulum aeouale quadrato feniia- 
b.fr.ia. xisfecundarii CB, nempe rcclangulo (b) NbQ, 
aur NO in QE. Nam extenfa Sl ad circu- 
lum in X , iunfta XC erit in dircctum al- 
teri radio CI ; nam ob angulum reerumlSX, 
e ft ar cusXSI (c) femiperipiieria aequalis femi* 
Elem. petipheriae QIN ; &ab]ato communi [arcu) 
d 21-117. N1 ( eft arcuj XN aequalis QI , & (d) angu- 
E-lem j us XCN aeqtialis QCJ, circa quos angulos, 
C4./.E/. cum latera XC , CF lateribus Cf , CV finc 
fjj./I/. aequalia , etiam bafis rX (e) aequatur bafi 
£l,tnEl- VI,undc rcctangulumFSin VI aequatur rectan- 
lip.i & guloSFX,adeoqueetiam(f rcctangulo NFQ_. 
tor.i.pr. V. ducta ad tantentem perpendicuiari 
36. III. MH , erit harmonice .ectus axis ab utroque 
-£lem.ia fbco , a perpandic-ular. j &.taug£ncc ; rtcra-. 
Wtferb. P= 
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pc crit (a) FH ad HV, ut FG ad GV. Nam a cx 4. 

concurrente FS cum MV in Z , ob angu- def. Cec. 

■ los (b) rcctos FS\i , MSZ aequales , aiqiiej b pe r b.i- 

FMS, SM2 ( qui aequatur (c) VME J par'- m prop. 

tci* (d) aequales, lateri MS communi trian- c ex ij, 

gulonim MSl-, MSZ adiacentes , erunt(c;& l. TI e , H . 

\3ic.3. 2-S, SZ acqualia: unde FS ad VI eft, d ex pr. 

Ut SZ ad VI; lcd piima ratio cacent cil 20. 

cum (f) ratione FG ad GV, fecunda ig ■ cum e 26. T. 

alrcra S.Vl ad MI , five FH ad HV ; crgo Eleur 

elt iG ad GV, ut FH ad HV. icxpr.q. 

VI. Quadrata autcm FS, VI, & IS erunt VI. El. 

femper eidem quantitat! aequalia , nempo g per c- 

ouadratis NV, & VQ_, five NF, & FQ_. tmdem. 
Nam iuncta FI, erunt quadrata FS, SI ae- 

qualia (h)quadtato FI ; ergo addito VI qua- h 47. /. 

draro, lunt quadrata FS» VI , & IS quadra- Elem. 

tis VI, & IF aequalia: haec autem ex fu- iinStbt. 

pradictis (i)funt aequalia duplo quadrati IC £cuer. 

bifecantis bafim VF trianguli VIF, cum du- nam. V, 

plo [ quadraii ] femibalis CV ; & duplum- k 10. U. 

quadrati CI , five CQ_ una cum tiupio CV Ei.inEl- 

quadrati aequatur binis quadratis (k) inaequa- lip. l &g. 

lium partium VQj FQ, five VQj VN,aut II.El.i,, 

ipfis NF, NU, Ilve NF, FQj-juadratis ; cr- Hyper. 
go quadrata FS , VI, & IS, hifce quadra- 
ns aequantiir,ideoque funt fcmper eiusdem-. 
quantitatis . 

PROPOSITIO xxir. 

IN Hyperbola fumma angulorum MFB , 
MVB, quos redlae ex utroque foco ad FTg. 77. 
bina curvae pun&a inclinatae, continent; in 78. 

G El- 
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EIHpfl vero eorum diffcrenria dupla eft an* 
guli MLB a- tangentibus eoriimdem punfto* 
rum comprehenli, 

a ?r. 31. Angulusenim MFK cxternus aequatur (a) 

l. Ekrn. internis^angulis MVF , FMV ; eigo MtK 
cum MVF aequatur duplo MVF cum 'rr.-fo 
b ex pr. FM V , qui paritcr duplus (bj eft auguli VMO; 

20. ergo MFK cum MVF riuplus evadit angtili 
h pr.il MGF, qui (cj acquatur iplis MVF, VMG. 

I. EI(in. Eodem modo probabitur angulus BiK, cum 
BVr riuplus anguli BHF: quarc totns angu- 
lus MtB, cuin toto MVB aequabitur duplo 
d tj. I. anguli MGF ; five (dj HOL, ciim duplo BHF, 

Eleia, five GHL , quibus acquatur duplus anguli 
c e.v pr. externi(e)MLB,a tang^ntibus comprehemi. 

li.l.El. In Ellipli vero qma anguins GMF, |i ve (fj 
f fer pr. VMI, aequatur (gj MGV cum MVF; crgo 

20. ailclito utrinquc MGV, erunt angtili GMF, 

gi.ff/. MGV , ideil externus (hj MFV, acquak-s 

•pr. 7.1. MVi' cum cuplo MGV; coriemquc rrtodo ex- 

l. Elem. tcrnus BFV acquabitur BVF cum dnploBHF , 
h pr e- five duplo (i) LHG : quare totus angulus 

ttmdem. Mt B acquatur toti MVB cum duploMLB, 
i 15. /. caii(kJipiisMCV & LHG aequarur; Igirur 

Elem. cxct-lius anguli MrB fupra MVB eft aequalis 
k duplo anguli MLB a tangcntibus comnrchen- 

/. Elem, fi, Q- E. D. 

COROLURIVH. 

RE^la MFT per focum tradufta, &• duclls 
tangcntirus ME, TE convcrtientibus iri 
E, erit angulus MET in Hyperboia femper 
obtufus, in Ellipfi icmper acutus ; nam angu- 
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11 a ramis MF, 7i- ad focum F dirccte con- 
venientibus-, [ a reila FK hi Hj- 
ferboU , vel Ff in Ellipfi ] contcnti , 
funt duobus(a) reftis aequales ; unde meclic- aperi^. 
tas anguii Ml-T , [ feu fotita ar^ulorum I- Elem. 
MFK , KFT in Hyperhota , vtl blFY, ViAT 
in F.llipji ] eit rectns , quare eius fumma 
cuin medietate angltli MVT maior e:t refto , 
eiufque exceifus fupra medietareni MVT eft 
minor reifio : qnarc angulus MET aequajis 
fummae ex dlmidio MKT. & dimtdio MVT 
crit in Hvpcrbola obtufus;&in Ellipfi, cum 
fn MET aequalis differentiae djctarum medie- 
tatum , crir acutus. 

PROPOSITIO XXIII. 

Dlitantia focomm FV elt media propor- Fig. -j.j, 
tionalis inter latus rranfvenum Q_N, & 80. 
QG fummam tranfverli, & rcdi NH in Hy- 
perbola, eorumve differentiani in Ellipfi. 

Quia enim rectangutumQFNaequatur (b) b ex j>r. 

quadrato feiniaxis coniugati CB , live quar- 20. 
tae parti reflanguli ex tranfverfo, & recto 
QNH, feu QNG, pofita NG acquaii NH; 
uirovis addito in Hvperbola [ ad fcmtaxtr 
tranfverji CH quadratum ], & fubrraflo m 
Ellipfi a lemiaxis tranfverli CN quadrato, 

relultat{c)Cr quadratum aequale aggregato c 6. /f. 

ouadiati CN , & quartae partis QNG in Hy- Flem. in 

peibola, eorumquc d^fferenriac in Ellipli: Hyperb. 

& quadruplicando terminos, erit quadratum & y.(I. 

diltantiae foCorum FV aequale fuminae qua- El.inEl- 
drati QN, & leftangnli QJJG in Hyperbola, lipjt. 
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a l. II. ideft (a) rcflangiilo NQG ; iti Ellipfi autem 
Elem. [ idem FV quadratum aequuhiur ] eorum- 
b 2. /f. denl rlifferentiae , quae pariter (b)eft NQG 
■Etem: rcftangulum . Ergo VF diftantia focorum elt 
C17. VI. mcdia(c) proporrionalis inter axem tran.vcr- 
Elem. fum QN , & QG , quae fumma cft in Hy- 

perbola, in Ellipll vero diffcrctitia eiufdcm.. 

mnfverli lateris QN a reftoNH,feu NG. 

Q. E. D. 
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quatur(djrei5tangulo QNH , five.QNG» 
"& quadratum diftanriae fotorum Ftf 
2.JV.I1. aef j Ua | e oftcnfum eft reftangulo NQG ; erit 
quadratum AB ad quadratuin VI' , ut QNG 
VI ad NQG, ifleft ut(cjreaurrt latus NG aci 
m' QP fummam tranfverfi lateris, & refti in 
* Hyperbola, &eoruin differentiam in Eliipfi: 

eodemque modo, [ fiu in eadem ratii.ne ] 
■ erit qtioquc quadratum femiaxjs coniugatiCB 
ad quadratum diftantiae foci a centro Cf , 
aut CV. 

PROPOSITIO XXIV. 

Fie. 8lJ TN Hypcibola, & Ellipfi ex quolit-et pun- 
82. J. flo R dufla tangente RG cnncurrente 

cum binis diametris coniugatis CN, CA in 
puneVis G , M , erit rectangulum GRM aequa, 
le quartae parti recfctnguli ex trauivcrfa dia- 
metro RCS, pcr conractum dufla, in eiua 
parametrum, five aequale quadrato femidia- 
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Ihfctii CH parallclae- tangenti, quae ell co- a cor. 
tiiugata ad diametruin RCS . prop.iS. 

bi^.VI. 

Ducatur enim tangen-i HK eTdemEllipfi, Elem. 
vcl ad coniu°atam Hyperbolam , & ordinen- c 14. U 
tur HF, RE ad diametrum AB , itern HI, Elem. 
RO ad NOj nec non AL ad CH , Sc AD ad d cor. 5. 
CR. Cnm iit CH ad CL, ut CK acl CA, fi- pr. 18. 
ve ut (a) CA ad CV , erit (b) triangulum^ e 15. f/. 
HCF aequale ACL; unde etiam(c)KCI ae- Elem. 
quabitur ADC. Similiter autem erit RC ad f 34. /. 

CD, ut MC ad CA , five ut (d) CA ad CE, Elem. 
& triangulum ADC [ in Eilipji ] aequa- g ex cor. 
bitur (e) RCE , «1(0 RCO ■ [in Hyper- ypr.t8, 
bola nero, cnm Jii MC (g)ad CA, ut CAad h t. VI. 

CE, eriiMC adCE,feu trtingulum (h) MRC Eltm. 
ad RCE , in (i) ivrtwiw duplicata MC ad idef.io. 
CA> vel utWidem triangulmn MRC td Ji- V.EI. 
mile ADC; unde eiUm triangulum ADC (!) k 19.VI. 
atquabttur RCE, vel RCO ]: crgo triangu- Elem. 
U HCI, RCO aeqnantur; eftque GOR ad 1 o. f. 
RCO , ut (m) CO ad OC , hoc efl ut (n) GR ad Elem. 
RM,(iveutCEC°)adEVI, Aut ur (p) triangu- m 1. VI. 
lum REC adRME; ergo GRO triangulum Elem. 
ad HCI, aequale RCO erit , ut idem CHI, n 2. VI. 
quod aequatur RCE, (ive ADC, ad RME: Elem. 
funtque GRO, HCI, RME triangula fimilia, o per e- 
quorum homologa latera GR, CH , RM c- amdem. 
runt (q) proportionalia; ideoque reftangulum p 1. VI. 
GRM acquatur(r)quadrato lemidiametri CH , Elem. 
fcu quartac parti reftanguli cx diametro q e x \g. 
tranfverfa RS in fuum latus leilum. Q. E. D. VI. EI. 

r 17. VI. 
Eltm. 

G 3 CO- 
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C O R.O L L A R I A. 

I. ^lrculo circa triangulum CMG clrcum- 
335. 77r, fcripto, cuius circumfcrentiam fecet 

Fl.inTl- CR in P, ert RP medietas lateris refti ad 
iip~tiriit uiametrum RCS pertinentis; Quia reftangu- 
Hiftrb. iu,il GRM aequabiturfaJCRPrcftanguio, uu- 
coroi. i. cc CRP erlt quarta (b/ pars reftanguli ex RCS 
frof.^d. ' n Il|um l atus rcftum, adcoquc ex femidia- 
/// E ! mctro RC in medietatem refti iateris , quae. 
b perhu. erit PR. „ . , ,. 

ntprof, H. Si circulus hic in figura hyperbolica 

rion fccarct , (ed tangcret femidiametnmi 

CR, coincidente punfto P cum C, unde PR 
C ex cor. aequalis effet CR ; foret hyperbolafcjaequi- 
7- fr. 5. latera, ob mcdtetatem lateris refti acqualem 

meoi^tati tranfverfae diametri . 

„ PROPOSITIO XXV. 

INciinatae ex fcris F, V ad quodvis ptin- 
ftum R curvae Ellipticae, atit Hyperfcoli- 
cae , continent recrangulum VRF acquale 
quadrato femiuiamctri CH coniugatae diame- 
tro RCS per punftum R duftac,five quarrae 
parti reftangtili fub tranfverib RS, & cius 
refto latere contenti. 

Dufta cnlin tangente RG concurrente 
cum axeNQ_inG,& cum axc altero coniu- 
gato AB in M ; duftaque ex centro CI pa- 
rallcla VR [ quac conveniat cum tMsente 
iex.Jenu CM] ioI,iuncU IF erit ipfi tangenti (d) per- 
frof.ii, pen- 
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petidicularis : [ efi vero etiam axis cmtiiiga- 
tus A& ferftfdictthrit Iranfverfo axi KQj] 
quare ob ungulos refioS MIF, MO 1 tranli- 
ler circulus per puncla M, I, I, C, fuper 
diamctro (a)lM f.efttiptus ; adenque (k) re- a e.\- zt. 
ftanguia iGC, TGM erunt acqualia , unde III. £/. 
F G ad GM erit , ut (c) IC ari GC , five ut b tx cor. 
RG ad GV ob paralleias CI , VR ;ergo FG V (d) l.$6.tll. 
acquabitur MGR ; unde eiiam per punfla V , f/fw, 
R, M, I- tranlne poierit (e) circulus, unde c 16.VI. 
anguius FMR aequabittlr GVR ( efferit eniin Elem. 
in tigura 84. in eccem fegmento, & in figu- d 16.VI. 
ra «3. titerque CUtH 1 VR illi oppofito, buic Elem. 
ccnkqucnii, tiuos reclos (f; ccmpleret ): fed c txcor. 
& aiigitlns rRM aeqiutur(g) VRG ; ergo tri- 1. frop. 
an^ula I MR, GVR aequi.mgula funt, & (h) $6. Ilf. 
fimilia, idecque I R ad RM erit,ut (i)CRad F/em. >', 
KV;&reclangu!um VRl aequabitur(k)GR.Vi: £///;., & 
fed hoc (I) acquatur ouadrato feniidiamctri tx^.IIT. 
ccniugatae CH, quae tangenti aequidiftat , M.inHj- 
feu quartac parti figurae ex tranfverib RS, perb. 
& eius parametro contentae ; ergo etiamil- f zz. II!. 
lud reclangulum VRF ipfi aequaiur. Q. E. D. EA.frlj. 

I.EI. 

COROLLARIA. epr.io. 

h 4. VI. 

I. Tjinc VR (m) eft ad femidiametrum RC , Elem. 

JTl ut niedietas parametri ad hanc dia- \ferea- 
metrutn pcrtinentis , ad RF, qtfia tcflan- mi. fr. 
gulum VRF aequatur RC in lemiparame- k 16.VI. 
trum ; id enim eft quarta pars rectanguli to- Elem. 
tius diamctti RS in totam parametrum. I prvpof. 
-. 11. Ex terminis diametri RS iunclae ad fraee. 
fbcum Rh , SF pariter coctinebunt reftiingu- m 16.VI. 

G 4 lum Elem, 
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lum RFS acqualc quadrato fcmidiamctri co- 
niugataeCH, fcu quartae parti figurae re- 
cHnguli ex ipfa diametro RS in fuam pa- 
a pr- 4. rametrum: quippe FS(a)aequatur VR, tum. 
I. Uem. (inr bafes triangulorum FCS , RCV aequalia 
, latera FC , CV , & SC , CR drca aequalts 
angulos ad verticem C habentium ; Vnde 
RFS aequaiur VRF. 

III. Quadrata RF , & RV cum duplo 
quadrato coniugarae fcmidiametri CH , ac- 
quantur quadrato QN in Ellipfi ; in Hyper- 
bola vcro ea<;em qtiadrata PF, & RVtlcm- 
pto duplo quadrato femidiametri coniugatac 
CH , eidemquadratoaxis QN aequanrur. Nam 



pr. ii. ;„ Ellipfi; i n Hyperbola vcro aequatur 

earumdem dilferentiae ; ergo quadratum QN 
ae<juaiur ipfaruni quadratis , addito in Elli- 
p(i, & c^empto m Hyperbola , duplici reftan- 
gnlo ipfarum, quod idem eft , ac duplum 
quadratum CH ; [ quippe iu Elitpji quadratum 
QH , vel quadratuin fnmmae reflarum FR, 
C 4. II. RV , efi aequde (c) quadratit partinm FR , 
Elem. RV plui dnpln retlanguli ex iifdem partibui 
dper ha- FRV , feu aequatur quadratii FR , RV plus (d) 
tic prop. duph CH quadrati; in HvpcrboU verofum- 
c cor. 1. pta RO aequah RV, ut(t>Jit FO par tranp. 
pr.ii. verfo axi QH, quadrata FR,R0i vel FR, 
f 7. //. RV Jimul fumpta aeqaantur (f) quadrato FO, 
Elem. } lui duphreflanguli FRO ; quare boc duph re- 
iianguli FRO utrtnque ablato , quadrata FR, 
RO,veI FR,RV jimul fumpta, minui dupla 
rctlanguli FRO , wel FRV aequabuntur qua- 
drato FO , vel QH , ] ...'.; 



QN 




IV. Rur- 
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IV. Rurfus in Ellipfi fumma cx reftan- 
g ulo qtiolibet VRF, & ex quadrato fuaefe- 
midiametri rranfverfac CR , in Hyperbola ". , 
vero eorum diffcrentia, femper eiuidem eft 
quantitatis, ncmpe aequatur duplo quadra- 

to femiaxis tranfverfi CN, ablato quadrato r 
diflantiae foci a centro CV, vcl CF. Nam 
vidimus efle QN quadratum aequale quadra- 
to fummae in Ellipfi, vel differentiae inHy- 
perbola , reetarum VR, FR , ideft quadra- 
ris VR , & FR plus, vel minus duplo re- 
aangulo VRF; At quadrata VR, & FR 
dupla funt quadratiCR,& quadrati CVfa); zexScb. 
ergo duplum quadrati CR cum duplo qua- general. 
drati CV, plus , aut minus duplo reclangu- num. V. 
lo VRF, aequatur quadrato QN; & omnia 
dimidiando , quadratum CR cum quadrato 
CV, addito, aut dempto reflangulo VRF, 
aequatur dimidio quadrati QN, quod cftdu- 
plum quadrati femiaxis CQj quarc hinc inde 
ablato quadrato CV , crit [ quadratum CK 
cttm reilangulo VRF in El/rpji, aut minut 
reftangulo VRF in Hyperbola, aequale dupla 
quadratt CQjninus quadrato CV,feu erit ] 
iumma , vel differentia quadrati CR» & re- 
Aanguli VRF, aequalis differentiae dupli 
quadrati CQ. ab ipfo CV , vcl CF quadrato . 

V. Et quia reflangulum VRF aequatur (b) b ex bac 
ejuadrato coniugatae femidiametri CH, erit prop. 

in Elliplt fumma quadratorum CR, & CH> 
Jn Hyperbola vcro eorum differentia_. , 
aequalis fummae, aut differentiae quadratorum 
exutroque femiaxeCQ, & CB. Nam pari. 
tL-rfumma, aut diffcrcntia quadratorum CR_ 



ia ex cor. CH aeqtiabitur duplo (a) CQ^quadrati , dem- 
praeced. pto quadrato CV: fed quadtatum CQ_dem- 
b ex pr . pto quadrato CV in Ellipii (b) aequatur re- 
5. II.E- elangulo QVN , feU(c) quadrato femiaxis CB ; 
c pr.io. & in Hyperbola CV quadratum , dempro 
d ex ed- QVN , feu (d) CB quadrato aequatur (e) qua- 
dcm pr. drata CQ_, [ bae. ejl CV quadratum aequale 
e ex pr. eji quadrattt C£, CQJ ; ergo jn E\]':pfi[du- 
6.II.EI. plum qttadrait CQ y dempto CV quadratoj 
hoc efi ] CR quadratum cuni CH quadmo , 
aequabitur quadrars CQ_, & CB ; in Hyper- 
bola vero ( duplttm quadrati CQ_, dempto 
CV quadratot ftu ] dilferentia quadratorum 
CR, & CH, aequabitur [ dupta quadrati 
■ CQj, demptis quadratir CB , CQj, fiu aequa- 

hilur quadrato CQj, dempto CB quadrato t 
tiel ] dilferentiae qiudratorum CQ_, 8i CB . 

VI. Hinc quadruplicaris tcrminis , axi- 
umQN, & AB quadrata fimul fumpta in El- 
iipfi aequantur quadratis quarumlibet coniu- 
gatarum aiametrorum RS, & HT ; & in 
Hyperbola quadratorum cx axibus differentia 
aequalis erit differentiae quorumvis quadra* 
torum ex diametris coniugatis. 

VN. Vnte Hyperbola aequilatera, cuius 
f coy . 7, ax ' s tranfverfus (f) aequatur parametro , & 
prop. 5. ^abet axem coniugatuni , confequenter (ibi 
gpofi cor . aequaletn ob proportionalitatem (g) harum, 
2,pr.u, trium- Hnearum , [ tiempe iranfverfi axii , 
coniugatt , atque parameirt , ] habebit quasli- 
bet alias tranfverfas diamerroS fuis coniuga- 
tis aequales , cum parametris Hsdem aequa- 
libus ; Nam ubi aequalis elt diffcrentia qua- 
dratorum ex axibus , & ex binis coniugatis 
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diametris ,ii in iilis cft nulla, parlter in bj» 
nulla ottc poteft . 

PROPOSITIO XXVI. 

JN EUipli i &.HyperboIa quaelibet diame- — R 
ter HT eil media proportionalis intcr axem fi V ** 
tranfverfum NQ^, & rectam ip(i HT paral- 0 ' 
lelam RS peraliquem focum F traductam. 

Ducta enim tangente RG j & ex alio 
foco V iisdem HT, RS parallela VD,[jWf 
pradncla fecet in X diametrum KCM , cui 
ordtnatur RS,] iungatnr RDi quae [ ob RE 
ad ED , ut FC ajCVi] bifaram fecabitur . . 
in E a diametro HT , cui eft ordinata , fi- 
cut l'V bifariam(a)divifa eft in ccmto C ab a cw , 
eadem diametro ipfis FR , VD parallela ; prop.zo. 
[ ium vero ot> FO parallelam VX , tfi FQ 
ad XV, tit (b) OC ad CX, ut FC ad CV ; er- b 4. Vh 
ga Jicuti aequantur FC , CV(c), ettam ae- Elem, 
quari debent FO , XV, iiemque OC , CX ; c cor. J, 
unde parallelae RO , VX it pari a centra frop.20. 
dijlaniia ordinantur diametro KCM , quae 
idcirco invicem (d) aequahuntur , adeoqut d pr. J, 
aequalei etiam, & (c) parallelae trunt illas dr 6. 
iungentes XO , DR ; harum autem rcila- e M. I. 
rum medietaies funt XC , £>£ , itemqut_. Ekin. 
CO , ER • ergo hae quoque aequales trunt x 
& mutuo parallelae , quas cum tungant XD t 
C'£ , OR , fequitur , bas' quoque aequales (f) f ex ea» 
cjje, &mutuo parallelas. ItaqueFO, quae ejl dem pr. 
differtntia FR ab OR , efi etiam differentia. 
FR aCE ificuti XV, quae digertntitt efi XD 
ab 
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ab VO x mt quoqut diferentia CE ah VO .* 
fed FO ojienfa eji aequalir XV; crgo etiam 
dtjfercntta FR a CE aequabitur dijfcremiae 
CE ab VD; ] erit ergo CE media arithme- 
tica inter ipfas.tR, VD,fiveinter FR, & 
FS.quae ipfi VD aequaiur, nam in pari a 
centro dtftantia utraque ad curvam inclina- 
a IJ. T. tur aequali angtilo NES , aut (a) RFQj & (b) 
Elem. QVD ; quare dupla CE, auae eft media j 
b 27. f. aequatur fummae extremarum RS: ar CH 
Eleni. cft media geometrica inter CE, & CG (c) , 
c cor. 5. ipfaque CG paraliela FR , aequatur iemiaxi 
fr. 18. trani verfo CN (d);ergo funt quoque proportio- 
dex pr. nalesRS dupla CE, HT duplaCH, & QJ-J 
21. dupla CG ; Vndc patet propofitum. 

COROUARIA, 

e 17 - rf - I. fVVadratum (e) igitur diametri HT ae. 
Elem. V^quaiur reerangulo ex redta ipli pa- 

^■"rallela RS per focum dutSa, & cx 
axe tranfverfo QN . 

II. Vnde fi piures [ineae [ ZP, SR ] 
per focum rraducantur , [Jintquc ipjir aeqni- 
dijiantes diametri BL , TH ; erit ZP in QN 

t I. VI. ad SR in QH , fel ZP (0 <td SR , ut (g) qua- 
Zlem. dratum BT ad quadratum TH ; undc ] erunc 

ge* cor. fin-ulae,. [ZP,SR ] ut quadrata diametro- 
!■ lum [ BL,TH, ] iplis a^quidiftaniium . 

III. Eft SR ad MA latus reaum fuae 
diametri MK, cui ordinatur, ut ipfa dta. 

h cor. 8. meter MK ad axem rranfverfum NQj nam 
prop. 13. HT quadratum(h)aequatur AMK ; fed & ae- 
i ex bat quatur (i) R.S in QN , ergo AMK eft aeoua- 
frop. lc 
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le RS in QN , & ideo cft RS ad AM , ut (a) a j6. Vt. 
MK sd QN. Elem. 

IV. Cum RS a diametro MK bifariam 
fcjfla lit in O, erit OR quadratum [ ad re- 
Qttngulum KOM, ut (b) parameter AM ad b ex cor. 
tranfverfum latut MK , 1W ut (c) rcfian- 6. prop. 
gulum AMK ad quadratum MK : fedreftan- 5. & 6, 
gulo AMK aequale ejl (d) quadratum dtame- c 1. VI, 
tri coniugatae HT \igitur-OR quadratum e- Elem. 
rit ad retfangulum KOM, ut quddratum HT d cor. 8. 
ad quadratum MK ,-vel ut quadratum HC ad fr.ij. 
MC quadratum , adeoque permutando , erit 

OR quadratum ] ad quadratum HC , ut re- 

ftangulum KOM ad quadratum MC ; &cum 

fint RS, HT, NQ_(e) proportionales , adeo- e '* *« 

que & earum dimidiae OR, CH, CN, erit P r °P- 

OR quadratum ad quadratum CH, ut (f) f f * «• 

CH quadratum ad quadratum CN, ideoque VI.El. 

reflangulum KOM ad quadrarum. MC > ut 

quadratum HC, five ut re&angulum VMF 

huic (g) aequaie ad quadratum CN. gexpro, 

V. Et permutando erunt reftangula KOM, praeced, 
VMF, ut quadrata femidiametri CM, & 
femiaxis CN , five ut integrorura MK , NQ, 
quadrata . 

VI. Reflangula NFQjSFR,cum, finr,ut .. 

QN quadratum ad HT quadratum (h), [feu hcflr. 4. 
ut QH quadratum ad (i) re£langulum QH frop. 18, 
in SK ] erunt,(k) ut QN, SR; & femper i cor, l. 
reflangula [ ZFP, SFR ] ex portionibus k 1. VI. 
linearum [ZP, SR] per foco? traieflarum Elcm. 
erunt , ut iplaemet integrae lineae ; [ nam re- « .■ . , 
fiangulum ZFP efi ad reclangulum SFR , ut , 
CB quadratum ad (1) quadratupi CT 3 vel Ycor. 3. 

ut $rop. 18. 
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Kt quadratum BL ad quadratum TH : fed e- 
tiam ZP tfi ad SK, ut quadratum BL ad 
2 txcor. quadratum TH (a) ; ergo reflangulum ZFP 
2. eji ad reclatgulum SFK , m ZP ad SK. ] 

VII. FM erit ad quartam partcm pa.a- 
metri MA pertinenris ad diametrum MK, 
ut eadem diamea-r MK ad aliam MV cx al- 
tK fr. icro foco inclinatam; quippe VMF (b) ae- 
fraeccd. qualeCH quadrato , aequatur (c) MK in quar- 
« ?■■>/* co. tam partem lui parametri . 

PR0P0SITIO XXVII. 

p; g OUmrtia inclinatarnm ex focis ad idem pun- 
g »* "7 1 O (Sum Hyperboiae , earumque dirFcrcntia 
in Ellipfi ) ncmpc FR , pius , aut mfmis 
VR elt ad CO diftantiain ordinatae RO a 
cemro , ut focoru.n diftatltia VF ad Jemia- 
Jtem iranlverlumCN. 

Nam tangenti TRG ductis cx foco F, 
& ex centro C paralielis FH , CM , con- 
currenticus cum VR in H, M , duflaque CI 
parailela VR, aique ordinata ad axcm RO ; 
d pr. jo. ob anguios FRI , VRT(d) aequaics , etiam. 
e 27. /. RFH , RHF acquales (e) erunr ; quare_, 
Elem. HR (f) aequatur Rr : unde VH erit fumma 
f 6. I. in Hyperbola , & differemia in EIMpfl , 
S.lm. dftarum inciinatarum FR, VR ; eftque VH 
ad VF , ut VR ad VG , five ut CI aequa- 
Bfc 21. iis (gJCN , ad CG , vel ut (h)CO ad CN 
htor. n. ( qu a CO , CN, CG funt proportiona/es ) ; 
Jrof. g. ergo VH ad VF eft, Ut COadCN, & per- 
jnuiando , VH fumma , vel differentia Incu» 
na- 
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natarum a focis , eft ad CO diilanriam or- 
dinarac RO a ccntro , ut diftancia focorum 
Vf ad fcmiaxem CN. E. D. 1 

COROLLARIA, 

I, T Tlnc fummae , aut difFeremiae incli- 
JTl. natarum ex focis ( VR , RF , & VB , 
JJF ] ad varia puncla [ R , & B } curvac 
hyperbolicae , aut ellipticae , funt ut di- 
ftantiae ordinatarum a centro [ CO , CK ] 
cum fint illae [ inclinatarum fummae , aut 
dtfferentiae ] ad has diftantias in eadem (a) a tit J 3C 
conftanti ratione VF ad CN • p rD p. 

II, Vndc (i inclinandae fint cx focii ad 
diverfa curvaeHyperbolicac , aut Ellipricac 
punda , lineae [ VR , FR , & VB , FB ] , 
quarum fummae , aut dirTcrentiae fint in all- 
qua data tatione , acceptis in taii ratione 
diftantiis a ecntro [ CO, CK )» 4 ordirau 
tis ad axem xe&is [OR , KB ] , inclinatae 
ex focis ad harum ordinaurum terminos , 
(atisfacicnt quacfao. * ■ 

propositio xxvnr. 

1N omnl Seflione Conic» ordinata ex foco c . 
ad aiem FM, dueVfque tangentibus MGj Fl S- 89, 
NO , erit Ipfa FM mcdietas latcris refli, & 9 0 - S 1 * 
NO aequalis NF. ...... 

Efto NX latns refium ,'erit(b)in Pa- bpr. 1$, 
rabola NF eius quadrans, [ Jiu KX quadrw ■ ■■ ,\ 
flM erit XF } : eftque FM inedia proportio-* 



■m sEcr. oxrc. 

nalisinterabfciflam NF , & ipfum NX[fea 
inter HF , & quadruylam KF ]qbMF qua- 
a cor. i. draium(a}acquale tNX ; crgo FM cfi [i/«. 
yrnjj. 4. p/a NF, yiH J medieus ciusdem paranietri 
b tor. 6, NX; nam imer .1. & 4. mediat 2. Quiaj 
pr. 9. vero etiam Gr" (b) dupla eft IN, eft uri- 
c ex dc- <jue GF aequalis I M , quac eiusdem FN 
mmjlr. eft (cj dupla, [ cumqut Jit GF ad FM , «r 
d cor. 5. NC ad HO, ejt ) etiam NG aequalis NO : 
prop. 5., unde NF aequalis GN , aequatur NO . 
& 6. In aiiis autem lectionibus rectanjulum 

e r. VI. QFN ad quadratum MF ell , ut tranfver- 
Elem. lum(d)latus QN ad reetum NX , five ut(e) 
f ex pr. QNX recrangulum ad NX quadratum ; & per- 
20. mutando QFN ad QNX , ut quadratum MF 

g 14. V. ad NX qaadratum ; Sed printum (f)eft quar- 
Elem. ta pars fecundi ; ergo & (g) tertium eit quar- 
hexpro. ta pars quarti ; adeoque MF eft medietas 
20. NX , ut illius quadratum -fit quarta pars hu- 
i cor. 9. ius . Quia vero QFN elt pars (h) quarta QNX, 
prop.g. aequabitur reftangulo ex medietatc rranfver/i, 
nempe CN in parametri medietatem MF : qua- 
re cum fit QFN acquale etiam recrangulo 
CF-G (i) ; erit CN in MF aequale ipfi CFG ; 
* cor. ir. un d e CF ad CN , five (k) CN ad CG erit , 
S r ' 9' ut MF ad FG , icilicet ut ON ad NG ; ferl 
ctiam FNad NG eft in eadem ratiOne CFad 
CN , aut CN ad CG , quia dividendo , e- 
tiam terminorum [ continue proportionalium 
CF , CN , CG ] differentiae [ FH , NG] 
funt , ut ipfi termini proportionales , [ncm- 
. pe ut CF ad CN , vel *t CN ad CG j ; 
I fJf pr. crgo ON cit aequalis(l) FN , cuin ad NG 
9-y.h.l. utraque habeat earadera lationcra. Q. E..D. 
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COROUARIA. 

t TN Pataboia GF aeqnatur {a) FM , m a e * 

I aliis autein Sefticnibus irtaequaiis eft , "Xi/lrat. 
in ratione ramcn GN ad NO , live(b) adNF btttutfr. 
huic aequalem , citque GN ad Ng , ut GQ_D 
adQFfc), quia feciuur harmonice diame.ier P r "P- 
ab ordina.ae, & tangentis occurfu cum liiis ceor. iz. 
terminis; ergo GF ad EM eft etiam, ut GQ 
ad QF. 

U. Et qiiia in Hyperbota G.Q, eft rainor 
QF» InEUipfi vero illa maior ifta , ideo GF 
fcmper minor eft in Hypcrbola ordinataFM, 
inEllipfi vero maior. 

III. luncta FO, erit angulus NFO femi- 
reetus(d), ob latHS NF aequale ipfi NO , dcor.tr. 
[ & redum angulum FHO . ) fr. ja. 

IV. [ Hlne Jtcuti FH efi aequaltt NO, /. 
ita & FQ^jtequari debet QE ; nam quadra- 

tum femiaxit , iranpuerfo HQ^coniugati ae- Fig. 90. 
quatur tam reclaugulo (e) QE m HO , 51. 
quam (f) reftanguh QFH; igttur reijan- 
gulum QE in HO aequabitur retlangulo e e.x fr. 
QFH, erttqut (gj fratnde FQ_ad QE , ut rS. 
HO ad FH : fed KO aequatur EH; erg 0 f ex fr. 
etiam FQ_,aequa.ri debet QE. } io, 

PROPOSITIO XXIX. Elem. 

Ilsdem pofitis: ordinata ad a*em quavis a- Tig. 80. 
lia TBH, fecante tangcnrem GM in A, 90. gi. 
hinc>a ex foco ad curvam refta FH crit ac- 
qualis BA. 

H Rc- 
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Reftangulum cnim TAH ad quadratura 
tangentis AM eft, ut quadratum NO ad 
aex prf- quadratum OM; fcd NO aequaturNF (a); 
fsd.fr. ergo clt etiam ut quadratum NF ad qua- 
dratum OM , Vel ut quadratum FB ad 
quadratum AM , ita rectangulum TAH ad 
b g. V. idem quadratum AM ; quare (b) illud re- 
Elem- ftangulum aequatur l B quadrato ; & u- 
trinque addito quadrato BH, erit TAH 
reflangulum , cum quadrato BH aequalej 
r utrique finiul fumpto quadrato FB , & 
%1 BH; ' def * <] uatiratum BA W aequabiturqua- 

Etem. drato (d) f-H: ergo ramus ex foco FH ae- 
" ' .47* quatur ipfi BA ordinatae, ad tangcntemGM 
cxtenfae. Q. E. D. 

[ Scbolium . ] 

Fi". or. f Eodem ferme raiiocinio tiquet, ramum 
** ttiam Fb , duclum ex foco F unius Hyperbo- 

lae TNH ad ferimetrnm alttrius oppojitae 
bQjt aequart ordiuatae ba, ad tangcntem 
a M extcnfae ; nam ob farallelas FM, EQ, 
e ex 4. ab,eJlFG ad MC , ut (e) GQ_ad CE , ut (?) 
VI. El. Qb ad E a , ideoque fumma antecedentium 
f ex 2. Fb efi ad confequentium fummam aM , 
VI.El. ul (g) unum antecedcns FG ad fuum confe- 
g cx 12. quens MG , vet ut atterum aniecedem GQ^ 
V.EIem. ad fuunt confequens • GE, vel denuo ut borum 
h fcr e- antecedentium (h) fumma FQjtd fummam fuo- 
amdem . rum confequenttum ME ; itaque ejl F b ad a M, 
i lor. 4. ut FQ^ad ME: fedFQeJt aequalts QE (i); 
jr.prae- ergo tjt quoque F b ad aM, ut QE ad ME, 
ee/. 4r F b quadratum ad quadratum aM , ut 
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quadrttttim Q£ <*d quadratum ME ; fed etixm 

retlangulum tab efi ad quadratum tangen- 

tit aM, ut quadratum QE ad (a) qtiadra- a ex Jr. 

1um ME i ergo quadratum F b ejl ad quadra- 

tum a M ,ut reclangulum tab ad idem qua- 

dratum a M ; quart F b quadratum aequatur 

rtcfangulo t ab ; & utrinque addtio quadra- 

to bh , erit t ab rtfiangulum , cum qttadra- 

to bb ae-quale utrtqu* jimul fumfto quadrato 

F b , & bb , idtfl quadratum b a (b) ae- ° f- n > 

quabitur F b quadrato (c) ; trgo ramus ex 

foco F b aequatur ifjf ba.} c £ 47- I- 

COROlLARIA. 

I. "LJ Inc conrtar,re£ranguIumTAH,exor- 
JTl dinata axi , ad tangentem GM pro- 
tenla , in cius paitcm extcrnam , aequari 
quadrato BF, diitantiae foci ab oroinata. 

II. Hinc qnaeliber S?ctio Conica qefcri- 
bi poterit, fi in triangulo rei>anguIo BFM 
productis Iateribus G* , GM , & dufijs quibuf- 
liber ordinatis BA,baip(i MF parallelis, ex 
fixo puncto F ad ipfas inclnenrur FH , Fh 
dictis ordinatis aequales, etunt enim punfla 

H , h ad paraboiam , li latus GF fit (d) ae- d cor t. 
quale FM ; ad Ellipfim autem ii GF fit (ej yr.prfc.- 
maius FM; ad Hyperbolam vero ( & etiam e cor. 2. 
adeius(f) oppofitam), fi GE (g) minusiM. pr. prfc. 

III. Vbi tangens MG ex termino ordi- f cxScb. 
natae ex foco FM dufia, concurrit cum a- buiutpr. 
ate» li agatur GPK paraliela ordinatis, dice- g cor. z. 
tux haec qucquc in Ellipfi , & Hypcrbola , pr.prfc. 
( ut io paiabola (b) mdicavinus J Linttt h pr. 10. 

H z ffitli- 
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* f • 2 *r Mlimatit , ad quam ex quovis curvae pun« 
M+ '* to H dufta HKaxi paralleia, uti etiam Mp, 
Elem. g r j c f em p er ramus FH ex foco ad quodlibet 
c cor. l. p Un fl am n duflus , ad ipfam HK, ut FM 
ad MP, five ut FN, aut NO ipfi (a) aequa- 
Y li>i 3 1 ! NG; quippe in eadem ratione [ FAT 

* e * aJ MP ,vet FM[b)ad FG , wl XO (c) arf 
rffm " r * HG , ] eft etiam (d) AB ad BG , adeoquc Sc IH 
1** *5f ad HK, aim fint Ulis aequales (e). 

34./. £f. fublimitatis ducatur quaelibe.t inc.lln.ata linea 
FHS, duftoque alio ramo FL» agatur ipfi 
Fig- ts paraliela LR ad eamdem fublimitatis H, 
neam terniinata 1 in qualibet SeAione, erit 
FH ad HS, ut FL ad LR , duftis enim axi 
f e* cor. paraHeii, HK.LP, cumfit FH adHK, ut(f) 
fr«f«rf. FLadLP; &ob fimilia triangula KHS , PLR , 
< L 4 * W ' li: HK ad HS, ut (g) LP ad LR, ericcxae. 
*««• quo FH ad HS, ut FL ad LR, 

PROPQSITIO XXX. 

Fie o? Q 1 e3£ conta ^ u Hyperbolac , aut Ellipfis, 
S* yi- ducatur tangenti perpendicularis MP ad 

9t axem tranfverfum terminata, & ex centro 
C in eamdem tangentem agatur peroendi* 
cularis CS, re&anguium ex PM in CS ae» 

?|uabitur quadrato fcmiaxis coniugati CA, 
eu quartae parti figurae reftanguli ex trao- 
fverfo latcre in fuuin reflum. 

Ordinenturad utrumque 3xemMK,MR, 
Similia erunt triangula HCS, PMK: ob ae- 
quidiftanria «nim Jatera &C, MP, anguitis 
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MPK (a) aequatUr SCP , adeoque & CHS j a 27.' T. 

quia urerV-s [ angutorkm SCP , CHS ] oiiii Etem. 
HCS fl\) reftu.n couiplet, fumque anguli re- b cor. 6. 
fliMKP, HbC pariter aeqiiales ; ig : tur cll pK 32. 
MP ad MKt ut (c) CH ad CS ; quare PM in /. Elem. 
CS aequatur (d) CH in MK, (ive in CR il- C 4. Vf. 
Ii (e) aequalem: at HCR aequacur ff) CA Elem. 
quat;rato;ergo pariter PM in CS eidemqua- Ai6.vT. 
drato mirtoris femiajcis aequatur, feil quar- Elem. 
tae(g) parti reftanguli ex axe tranfverfo in e 34. I. 
fuaui parametruui . Q. E. D. Elem. 

f «r. 5. 

COROLtARtA. frof.i*. 

gpijl cor. 

I. *"vVoniam etiam reclangultfm ex Verti- z.pr.n. 
V^calibus rangentibusQE, NO, cidem 
^^""quadrato minoris ftmiaxiS (h) ae- n f' 
quatur, etlaro htiic aequale erit reftangu* 
lum ex PM in C8 ; unde QE ad CS erit, , g ■ 
ut (i) PM ad NO. Vi 

II. Et obfimilitudinemtk) triangulorum tiem - 
[tttlangMlofuM] EGQ_, CCS, PGM, OGN, M- vu 
1 quibut rommunit efi an^ulus Cr ] cum fit 

QG ad QE, ut OS ad CS, ut GM ad MP, 

ut GN ad NO; fintque con r equemes propor- 

tiohales, [ mempe QE ad CS, itt (1) MP ad ' cor. 

KO , ] ctiam antecedentes proportionalese- prtttttd. 

junt, nempe QG ad GS, ur GM ad CN: 

imde reflatigula QGN, MGS erunt (m) ae- n>I"5.Wi 

«jualia . Elem. 

III. Shniliter [ ob Jfmilia memorata tri- 
angula, eji QG ad GE , ut (n) GS ud CC, » f v >- 
ttt GM ad GP, ut GN ad GO : Sed latera £*<""• 
ftGj CS,CM, CK, quaefmt anttcedentet 

H 3 M« 
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1 eoroll. rationum termini , proporlionalt* (a) fttnt; 
frueLcd. ergo ] & rcliqua latera GEi GC, GP,GO 
[ quue funt earumiem rathnum termiui cif 
yc^ufu(e/,]prr-portionalia erunt; adcoquere- 
b 16. VI. flanguloni EGO (b) aequabiiur CGP. 



PROPOSITIO XXXI. 

SI ex quolibet punflo M cuiufvis Sfctionis 
Conicae dufta aa tangei-iem ME petpen- 
9 Qt 91- dicuhris MP , cum axe conveniat in P, fle 
cx aliquo foco F dufio ramo IM, in ipfura. 
ex P tmcatur perpendicularis PD » erit poi- 
tio MD aequalis feiniparametro axis. 

In Parabola id manifeftum eft , nam du- 
cta diametro MR axi parallela , & ordinata 
ad axem MK, triangulaMPD, PMKaequalia, 
c tx bi- &fimilia erunt , quia [* reilh(c), feu aequa- 
potbejt. Ittrnr angult; PME, PMS , ablattt utrinqnc 
d e x p r , tUqualibM (d) DME, RMS, fuperefi ] an- 
19. gulus DMP aequalis PMR: [ buic -vero ae- 

c ex 27. tft alternur (c) MPK ; ergo angulur 

I. Elem. IW.Pf/*<««]aequabiturMPK, undc aim [ in 
triangulh MPD, MPK adD,&K retlangulir} 
f ex 16. eadem fit hypothenufa MP, etiam iatera (f) 
I. E/. homologa DM, PK aequalia erunt: fed KP 
g eor. 16, fubnormaliB aequatur medietati lateris re- 
frop. Q. fll (%.); ergo eidem aequalis erit MD. 

In Ellipfi autem, & Hyperbola, duc>a 
ex centro ad tangentem recta CI parallela 
ramo FM, cV CS perpendiculari , /eu pa- 
rallela MP , erit angulus ICS aequalis PMD; 
utervis cnim cum CIS , aut fME huic aequali 
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leetura (a) complet : unde in iranpilis (b) a cor 6 
fitnitibiis ICS, PMDi ett IC ad CS, ut MP pr. iu 
ad MD. & reftangulum ex IC in MD ac- /. J7. 
qiiatur (cj CS >n MP; fcd hoc (d) acqiiatur b 4. VI. 
quartae parti rcftan^uli cx axc QN in fuam Elem. 
paiametrum, iueli CN in fcmiparametrum ; c i6-VI. 
ergo & illud: quare cum fit IC aequalia fc- Fltm. 
miaxi CN(cj, MD aequaturfcmipararaetro. Aper pr. 
E. D. praced. 

e pr. 21. 

COROLLARIVM. 

)Vfto etiam ramo VM, & in ipfum ex £' g * 
P dueta perpendiculari PR , erit MR V1 ' 
aequalis femiparametro ; nara {Jia rtftit (£) f ex fa- 
feu atquoltbus angulit PMG , PMI in Elli- potbeP 
tfi>*utPMG, PMT in Hyptrbola , auferan- 
tur atqualts (g) anguli DMG , RMI in g p r. 20. 
EUipJt , aut DMG , RMT in Hyperbola , 
etiam refiiui DMP , RMP aequalts erunt ; h ex j 
recli <uero (h) funt anguli D , & R ; trgo e- tot h.ff" 
tiam (i) aequantur reliqui DPM , RPM , j cgr ' 
ideoqut ] triangulorum MPD, MPR larera pr 
omnia funt (k) acquaiia , nempe MD ipfi MR, Bii ' 
& PD alceri PR, ob aequales angulosDMP, i'.* } 
RMP, nec non DPM, & RPM , [ communi jf,°' 
lateri PM adiacemes . ] 

PROPOSITIO XXXII. 

REctanguIum ex diftantiis centri Ellipfis, _.. 
aut Hyperbolaea concurfu rangentis MG *'** 
cum axe , & concurfu perpendxularis MP 
ciun codcm , ncmpe GCP, aequatux quadra. 

Ii 4 *o 
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to diftantiac cuiulVis foci a ccntro CF , aut 
CV. 

• eor. 5. Eft enlm VG ad GF» Ut (a)VP ad PF ; 
jrrof.il. ergo componenao in Ellipli , & dividimdo 
in Hyperbola , erit VG ulus, aut minus GF 
ad GF , ut VP plus , aut minus PF ad PF : 
[ fed VG , plut GF iu F.iiipji eji aeau.ilir 
b c er < W > cum dupla FG , Del ^tqitaiit(b) duylae 
pr. 20. CF 1 cum *'<Vl* p G > " ci «equalh dnpiue 
c per ' CG : iiem VG , mimtt GF in Hrperbota «e- 
dem cor ?«<"«*• reclae VC, piut CG , minut GF, feu ,c) 
' reflaeCF ,plut CG , mumt GF , feit aeqitit- 
lur duptae CGj igitur duplaCG ejl ad GF t 
d p„ i- ui VI' plui , uui minut PF ad PF , ] ideft 
dem.cor. do P Ja cC ad GJ- ' ' ut dupla (d)CF ad PF ; 

ac iumptis antecedeniimn medictatibus , eric 
CG ad GF , nt eft CF ad P* ; ac demura 
ciiiicm ante^etlcntia ad dirferentiatn termino- 
rum inEllipfi, vcl ad fu.nmam in Hyperbola, 
comparando , erit CG ad CG minus , aut 
plus GF , ( quae erit CF ) , ut ipfa CF ad 
. * CF minus , aut plus PF , ( quae elt CP ). 
e J7.VI. Quare GCPfeiacquatur quadrato ipfius CF, 
Elem. auc VC , cum lint continuc proportionalcs 
CG , CF , CP. Q. E. D. 

COROLURIA. 

I. T T Inc quadratum femiaxis CNad quadra- 
11 tum diftantiae foci a ccntro CF eft, 
ut CK ad CP; nempe ut diftaniia ordinatae 
ad axem MK a centro. ad diftantiam con- 
curiiis peipendicuJaris MP cum a« ab eo? 

dem 
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dem cenrro; nam CNquadratumaequatur(a). acor.m 
GCK, & CF quadratum vidimus (b) aequa* pr. tj. 
ri GCP» quae re&anguia funt, ut CK (c) b in bat 
ad CP , [ #»"£0 '" *f c •***»»» fj? etiam qua~ fraf. 
dramm CH ad CF quadratum ]. C i. VT, 

II. Vnde CK ad CP eft femper in ca- Elem. 
dem conftanti ratione CN quadrati ad CF 
quadratuni, ubicumque fumptum fuerit pun* 
flum illud M. 



PROPOSITIO XXXIII. F . 9%t 

IN omni Seflione Comca fi tangentes BE » IO °* 
DE concurrant in E , refla ex E dufta , 
fccans Seflionem in A, H, & rcclam iun- d cx j. 
gentem contaifrus BD in I, erit barmonice_» fecund. 
divifa in his punetis , nempe rcfultabit EH defin. 
ad HI, nt(dj EA ad AI. 

Ducatur per punftum E diameter bife- - 
cans chordam BD in K, qui & bifecabit a- 
lias illi parallelas ex punflisA, & H dii-tas, 
AM,HS, in punilisL, R, quae concurrant 
cumuna tangentium EB inO ,&P.Erit ergo 

tut (e) REad EL , ita PR ad OL,& HR adAL, c tar. i." 

adeoque etiam trit ] ut (f) quadratum RE prop. 4. 

ad quadrarum EL , ita quadratum PR ad Vl.b.1. 
quadratum OL, & quadratum HR ad qua- f pr.il. 

dratum AL , & refiduum rcftangulum (g) Vl.El. 

HPS ad AOM , fcd haec reftangula. funt , g 6. IT. 
uc (h) quadrata tangentium PB, OB; ergo 

quadratum PB ad quadratum OB cft panter, igJrJ > 

ut quadratumREadquadratiunEL, fi"e ut h c«r. $ 

J qua* fr. 16. 
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quadratum PE ad EO quadratum. Eft ita* 
a def, j. que rangens EBP harmonice (a) fefta , curn 
fe c uttd, lit PE ad EO , ut PB ad BO ; quare etiara 
Jefia. ab iifdem parallelis PR, BD, OM fefta (b) 
b e* pr. erit EH harmonite : eritque HE ad EA, uc 
lo. VI. HI ad IA . Q. E. D. 
Elrm. 

COROLLARIA. 

I. T Tlciflim fi cx punfto E alicuius rangen- 
V ris EB agatur EH fecans Conicam 
Seftionem in A, & H ; & fiat , ut HE ad 
EA , ita HI ad TA i & ittnfta BI occurrat fecHo- 
ni in D , iunfta ED erir pariter rangens; nam ii 
tangens ex E ad illam partem dufta non occur- 
reret feftioni n D, fed in aliopunfto [T] ip- 
fam tangeret , ex hoc alio contaftu dufta re- 
fta [Tb ) ad contaftum B, fecaret AH in 
alio punfto [ V ] diverib ab I , cuius parres 
[ HV, VA ] forent parter in ratione HE 
c ev ki- ad EA [ ftu (c) Ulad IA,) ob harmonlcam 
fotbeji. ipfius divifionem .Eft autem imprfiibile, quod 
HA fecetur :n eadem ratione HI ad IA in a- 
lio punfto [ V ) div^rfo ab I , ergo ranguns 
ex E dufta ad partes D, non alibi curvanj 
tangere poteft , quam in ipfo D . 
■ H« Parirer fi ex punfto E extra Seftlu. 

nem Conicam tjufta fecans EAH, harmonice 
in illis punftis. & in I fefta fit, dufta «c 
.'.'.. punfto E d'ametro,& ex I ad ipfam diame- 
trum ordinata BID, iunftaeEB, ED crunr 
tangenres; nam fi alibi tangerent , iungens 
contaftus ipfam EH harmonice fecarct exrra 
punftum I, cuod eft impolfibUe . ■,■ 
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Iir.SimiliterfibinaefecantesexE duflae, 
EAH» EMS in punflis aliis I, X, &inprae- 
cedentibus fuerint harmonice leftae, dufta 
refta IX feftioncm fecante in B, D, iurftae 
EB,ED ciunt tangentes , ob eamdem rationcm. 

PROPOSITIO xxxrv. 

EX concurfu E tangenrium ED , EB , du- pu , or i 
ftis binis fecantibus Scftionem Conicam ia ,M»* 
EAH , EMS in punflis A , H , & M , S , lua,iW 3' 
iunfta MA , & SH , aut ciunt paralielae 
iungenti contaftus BD ( ut in figuris piopo- 
fitionis praecedentis) , aut in unum , idein- 
que punflum T ip/ius reftae BD concurrent» 
five intra , five cxtra Scftioncm . 

Si enim AM fir parallela BD , erit EA 
ad AI, ut(a)EM ad MX ; Atqui EA ad AI -_. 
eft , ut EH ad HI ( quia harmonice fefta eft "i,? 7 ""*' 
EH , eftque EH ad EA , ut HI ad AI ) , & Elem ' 
fimiliter , ut EM ad MX , ita ES ad SX ; b ex pr; 
ergo [ EH eji ad HI , ut (b) ES ad SK , & i I.V.EI. 
jermutando , EH ad ES, ut HI ad SK, feu C ig. V. 
ut (c) reliqua EI ad reliquam EX, vel ut(d) Elem. 
EA ad EM ; quare pcrmutando, ] EH ad EA d cor. r» 
eft, ut ES ad EM, {& dtfidendo, HA ad prop. 4. 
jtE , ut SM ad ME ] ; unde etiam HS paral- VI. El. 
lela(e)eft AM,&BD. Sivero nonfintparal- e pr. zJ 
Iclae, fcd HS concurrat cum BD in T, du- Vl.El. 
ftis per A , & M reftis YAZ , FMG paial- f cor. U 
lelis HT , convenientibus cum TI m Y , & prop. 4* 
F , ac cum iunfla ET in Z , & G , crit HT VI. El, 
ad AZ 3 ut(f)HE ad EA , fivc(g)HI ad IA, g ex pri 
yel paecedi 
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a expr.q. vel ut (a) eadem HT ad AY , ob fimilia triangd- 
VI. El. la TIH , IAY ; quare etit AZ ( b) aequaiis 
b pr-p.g. AY. Simii;ter erit MG aeqtialis MK ; qiiia 

V. EIem. cum (tt SE ad FM , ur[c,SX ad XM , erit 
c ex pr. quoque ST ad MG , ut eadem ST jd Ml ob 
praet.td. iimilia triangula TXS , MXF ; ergo iunfta. 
d exeor. TM erlt in directum iyfi(t-) MA , quon-am in 
2. pr. 4. tr-angulo YTZ retlae Xi. , 1G paraiJelae ifl 

VI. EI. eadem aeqtialitatis iat"cne fecamur : unilc 

eadsm linea tlebet elle TMA , alias-iuneta 
Jinea AT , fi r.on tranfiret per M ; bifariam 
fecarct FO in alio puncto divc-rfo ab M ; 
quod eft abfurduni . Itaque reclae HS , AM 
conveniunt in idem punftum T rectae BD • 
Q. E. D. 

COROILARIA. 

Fig.194. I. QT reaae fecantes EAH ', EMS fint infi- 
iOj. ij nitics proximae , redae AM , HS , 1 

[ utpute arcuvm injtnite parvorum AM , HS 
cbirdae ] infinite parvae , convenient cum_. 
partibus irtfiniiefimis fuae curvae , adecqtie 
producraead punftum T rectae BDconvenicn- 
tes , erunt ipfius Conicae Scct onis rangeti- 
tcs. Cutare fi quaelibet linea EAH ex con- 
. curfu duardtn tangentium E , fecans Seftio- 
nem in A , H , deducatur ) atque ex puri- 
ctis A , H aliae tangcmes dutantur , conve-' 
nicnt ad punftuin T rectae BD longentis prio* 
•' 1« contaftus; fcu ducta una tartgente AT, 

concurrente cum ipfa BD in T , iunera TH 
erit tangens. 

%'aeced. lU « reft * Tfl « rit l»xmonigc (e)divifa 
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in punflis T , D , B , & in concur r u I cum 
Hla fecante , nempe erit BT ad DT , ut BI 

«dlD. 

PROPOSITIO XXXV. 

EX concurfu E tangcntium EB , ED dufla F, §' I0fi * 
quavis feqante EAIH , conoirrente cum I0 7* 
BD i iungenre contactus , in I , fi ipii 
BD agatur parallela AM , iuncta HM bifa- 
riam iecabit BD in K , & ipii BD duftae 
ex E parallelae EV, occurrens in Verit har. 
monice fefla ad punfta H , K , M , V , nem- 
pe erit HV ad VM , iit HK ad KM . 

Quoniam aequldiftanres funt BD , AM, 
EV, in eadem utique ratione fecamur ab 
ipfis EH , & VH ; quare cum EH lit ab 
iilis harmonice (3) fecra,eciam VH ab iisdem a 
harmonico fecta erif ; ideoquc HV eft D ex pri 
ad VM , uc HK ad KM ; fed ducta EK z yi. El. 
fecanre AM in L , & HG parallelam AM c C or. i. 
in G , erit ut HV ad VM , iivelbjuc HE fr/ , p . 4. 
ad EA , ita HG(c)ad AL, atque irafd) HK yi.Et. 
ad KM , adeoque (e)& HG ad LM ( ob fi- d ex de- 
mila trianguu GKH, LKM ): ergo eft HG mon fi r . 
ad AL , ut eadem HG ad LM, ideoque (f) e prop.q- 
Al. aequatur LM : unde erit AM ordinata ad yf. £/. 
dtamecrum , cui ordinatur etiam eius paral- f prof.g, 
lcia BD,tranfeuntem per concurfum tangen- y.£t. 
tium E , qualis erit ip a ELK ; unde & BD 
fecta eft bifariaro in K ab ipfa fecanteHMV. 
QiE. D . 

CO- 
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COROLLARIA. 

f. t_IInc fi pcr medium punflum K reflae 
II BD , iungentis duos contacius, traii- 
eiaiur quaelibct refta HK fecans curvam in 
H, M, & EV ipfi BD parallelam, in V, 
crit in his punflis V, M> K, H, harmonice- 
lecta; [ duila enim feeante EAIH, iunga- 
, tur jtM,quae parallela trit reclir BD, EV, 
a ex bat a li 0 q U j„ 1u „[} a /fAf non tranfiret (a) per 
l ra t' medtum tunftum K conira bypotbefim ; tgi. 
. , tur funt' farallelac BD, AM., EV, ideoque 
** b * s HV barmeniet (b) ficla trit tn funtltt V, 
t r °t- M,K, H. 

II. Si ex quolibet puncto V recrae EV 
parallclae BD ducatur fcftionis tangens VA , 
& ex A per msdium punctum K recrac BD 
agatur rcfla AK , occurrens feftioni in S, 
etiam iunfla VS erit tangens ; cum enim VH 
[ tranfiens per medium punEium K , ] harmo- 

. nice {c) lecta (it in V , M , K ,H, fitque VA 
huiutvr tan S ens > dcbct efle tangcns etiam VS ; fi e- 
"* * * nim alibi langeret fupra, aut infra punctum 
S, refla iungens contaetus fccaret MH [ in 
punclo aliquoZ ,nemfe\ alibiquam in K,ubi 
3 ex tr. ( " 8t 'P fam refla AS i fed ( d ) rcfla iungens 
,, t " contaetusfecat harmoniceiplam fecantem, cx 
concurfu tangentinm ductam.ergo [ etiam in 
funclo Z, nempe ) alibi quam in K fecare- 
tur HM in ratione HV ad VM, quae eadcm. 
iam cft, ac ratio HK ad KM, id qucd eft 
impoflibile. 

III. Hinc habstur , quod fi per idem a- 

Ife 
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liquod punflum K innumerac Hneae SA, HM 
drcantur, & tx eorum terminis tangentes 
ducantur, invicem convenicnt, ( dummodo 
punftum K non fit centrum feflions ; tunc 
enim quaelibet paria tangentium, eit termi- 
nis diamctrorum duftarum per centrum, 
I cum parallela ejjcnt ordinatis ad eafdem 
diametros (aj , uttque etiam mutua } paralle!a a ex pri 
forent, neque invicem uiquam conven.rent ) 14. 
in eadem refla linca EP, dufta paralleU ilii 
leSae BD,(quae per illud puucluni K bifa- 
riam fecabitur , J expuncto concurfns E tan- 
gentiujn ab iliius extremitatibus ductarum 
BE, DE; ncmpe tam SV, AV, quam MP, 
HP conveniunt ad eamdem lineam VEP ; 
[ cum enim AS non fit (b) diameter , cui ordi- b ex bf- 
naiur BD , utique tangens AV non erit eidem potbcji. 
BD (c) parallela , adeoque necparallela erit c ex pr. 
altert VEP , quae ponitur aequidijiant retlae 14- 
BD; quarc tangens AV ' occurret (d) rcflae d ex Scb. 
VEP tn aliquo punfto V : retla autem^ prop. 3 1. 
AS tranjit per medium (e) punffum K iun- I. Elem. 
gentis conta(iusBD;ergo*tiam SV(()fetJio- c e x by- 
nem tanget tn S, ideoque tangentes, duliae pntbeji. 
ex termmis retlae SA, mittuo convenient in f ex «r. 
linea VF-P . Eamdem ob taufam in eadem li- 2. 
nea VFP convenient quoque tangentes reli- 
quae^dutlae ex termtnit reilae HH;unde 
Itquct propojttum . ] 

IV. Vnde fi per focum F quaevis linea F - ^ 
traliceretur RS , tangentes ab eius cxtrc- 
ruitatibus duclae RV, SV convement in V 
ad lineam fublimitatis EV , quae per con- 
€uxfmn tangcntiuia exterminis ordinatae per 
fo- 
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focum duflarum, deduciturparallela ipficrdi- 
natae, de qua diccum cll in prop. 19. de 
Parabola, & in cor. j.pr. 251. dc EUipfi >& 
Hyperbola . 



PROPOSITIO XXXVI. 

io8. x: 

109. 



I'ig. 108, T7X foco Fcuiufvis Conicae Scilionis duflis 
109.. Ji ad curvam duobus ramis FA , FB » & 
ex ipfis punftis A , B duftis tangentibus 
BD , AD convenicntibus in D , iun&a DF 
bifariam fecabit angulutn AFB ab ipfis ramis 
contentum . 

Occurrat DF Se&ioni in R , S » ac re- 
. ctae BA , quae iungir contaetus , in I ; du- 
' * flifque tangentibus RV, SV, hac convenient (a) 

' punetum V critad lineatn fubiimitatis EV b); 
* " "" quare duftis ad ipfam iineam fublimitatis 
perpcndicularibus AH , BP , erit ut BP ad 
"1\a ah » «aWBV ad VA , fcd quia BV har. 
J T monice (d) f efla eft ! n punflis B , I , A , V , 
" " , cft BV ad VA , ut BI ad IA ; crgo [EP ad 
fro ? . 34. AH ^ ^ M BI ad lA ^ ideoaM j erir fiI 

ad IA , ut BF ad FA , quae funt pariter , 
uc BP ad AH , cum fir tam BF ad BP , quam 
c tor. 3. tA ad AH io eadcm rarione FN ad NE(e). 
frof.zg. Itaqut; Angulus AtB fecatur bifariam a re- 
, ,„ cta DF , cum bafis AB fecetur in I in ratio- 
£/« M(0Ut«UBl uianguli AEF . Q; E. D. 



□ igifeed t>y Googje 



STKOPSTS. ii ? 



COROLLARIAi 

I. T_Jlnc fi rarni ex foco fint in dir«tum, 
Jri ut rcfultat perquamlibet rectatn SR 
per focum traductam, duffis ab eius extremis 
tangcntibus SV , RV convenie.ntibus cum li- 
nea lublimitatis in V, iuncta VF erit ipli RS 
perpendicularia , quia anguli SFV ,RFV duo- 
bus rectis aequanrur, quorum medietas eft 
quiiibet angulus VFS, aut VFR reftus,uti 
de Parabola oltenfum eli fupra(a).. a cor. 9. 

II. Per quodiibet punchim, A curvae in- prop.19. 
tcrceptae intet terminos R, S reftae perfo-. 
cum rraduftae, ducatur alia tangensAT, 0 c- ^'g- 
cnrrens tangcntibus RV, SV ad puncta. G , Ilt ~ 
T , iurjftae ad focum rectae GF , TF an- 
gulura rectum Gl T comprehendent , quia 
angulus GFA erit (b). medietas. anguli R|-A, hil ' 
& angutus AiT (c) medjetas anguli AFS,. " c t n h 
adeoque GtT ell medietas duorum rccto- c t er e " 
rum, quibus (d) aequantur RFA, AFS,[ pm- «"*«• 
indeqiie- reiJttt erit angulus GBX A d 13. i. 

Ltem. 

PROPOSITIO XXXVII. 

EX tangente Hyperbolae ANR ad. verticerrt r- a 
cuiufvis diametri NG^fumantur hinc in- *' 
de partes NA,. NR aequalcS- femidiamerro 
qoniugaro CG, five quarum quadrata. fintae- 
qualia quartae parti reftanguli fub tranfver- 
fo latere QN , & fub- refto NS , turu ex cen- 
tro C innftae CA, CR utcuraque producan- 
tur, hac ad curvam hyperbolicam iempcx 
I pro- 
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propius accedent, quam pro quolibct dato 
intervallo P, numquam ranien cum ipfa con- 
venient. Dicantur autem hae reflac Afjmpto- 
li ipfius Hyperbolae . 

Ordinata enim ad eamderti diametritm 
refla MKV parallela tangenci, fecantc dictas 
reflas afymptotos in D , Z , erit [ DK.tdCK, 
9 car. l. ttt Ati (a) ad NC,/« j quadratum DK ad 
frop. 4. quadratum CK, ut (b) quadratum AN, quod 
fl.El. elt quarta (c) par-s rectanguli QNS, ad qua- 
b n.yi. dratum NC> quodeft pariter quarta pars qua- 
Ehm K drati QN, adcoque ut rectangulum QNS ad 
c ex by- quadratum QN, five ut (d) reflum latus NS 
potbefi . ad tranfverfum QN , quae paritcr efl ratio 
d 1. VI. quadrati ordinatae MK(c)ad rectangiilumQKN: 
EUm. quare cuin fit totum quadratum DK ad to-. 
e cor. 6. tum quadratum CK , ut quadratum MK eie 
prop. 5, priori ablarum , ad rectangulum QKN fum- 
f 19. V. ptum ex pofteriori, refiduum (f) quoque il- 
EUm. lius ad refiduum huius , nempc (g) reiftan- 
g 5. II. gulum DMZ ad quadratum (h) CN crit in 
Ehm, eadem racione quadrati AN ad CN: Vnde 
h 6. II. patet , eiTc diclum refl.ingulum DMZ aequa- 
EUm. lc (i) quadrato AN , fivc reflangulo ANR ; 
i g. V. ergo ut MZ ad NR, ita (k) AN ad DM , 
Eletn- eftque fempcr prima [ MZ maior KZ , adeo- 
V 16.fi. que ] multo maior fecunda [ KR ); crgo & 
Elcttt. tcrtia [ AH ] maior efl quarta [ DM } ; t- 
dcoquc cum producU in inrinitum Hyperbola 
femper maior, ac tnaior fiat MZ ipfa NR s 
eciam AN femper multo maior evadet inter- 
vallo DM , quod continuo minuetur ininfini- 
tum, uti crefcitmagis,acmagis in infinitumi 
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ipfaMZ;ita ut ratio illa AN ad DM maior fie- 
ri poflit quulibet riata ratione AN ad P, ti- 
ti maior eadem ratione poteft fieri ratio MZ 
ad NR ; quia erefcere potefi: ininfiniutm, 
tam ordinata MK Hyperbolae , quam ordina- 
ra ZK trianguii, & ipfarum quadibet, ac 
multo ma°is titriufque iumma MZ cvadere 
porcfr maior qualibet data, in maiori re- 
celJti a vcrtice N ipfitis Hyperbolae . Acce- 
dit crgo CA magis, ac magis ad ctirvamHy- 
perbolacNM,a quaminori femper ictervalio 
DM di(iac,quod minus effe poteft qitoiibet 
dato P, nec umquam cum ipfa pcnitus con- 
ctirrct , qtiia fcmper punclum M aliquo mo- 
do diilabit a punfto D , ut efle pofiit reflun- 
guium DMZ aequalc. quadrato AN, uti ia.m 
cit demonltratum. 

COROLLARIA. 

I. T7Aedeiu rciflae Afymptoti tiltra angulum 
H, C continuatae abfcindenr pariter ex 
oppofiti verricis lungente reciasQE, QXpri- 
odbus [ AN, KR ] aequalcs, ob /imilitudi- 
nem fa) triangulorum QEC, CAN , [ hejnqnt a 4. V 
£)>:C,CNK], quorum aequalia funt latera EUm. 
[ homologa ] QC , & CN: unde pacet ipfaf- 
mct CEjCX cvadcreeodem mndo Afvmpto- 
tos oppofitaeHyperboIae QI , cuius idcm eft 
latus tranfvcrfum , & latus reflum . 

II. Quaelibet uni afymptoto parallda 
BH intra a.ngulum ACR dufta, Hyperbolae 
occurret ; quia intervallum parallclarum i- 
•Jem fempcr manetj dum intervalium Hyper-* 
I z bo- 
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bolac ab afymptoto fcmpcr minus cvadit 
qqolibet datq. 

III, Multo magis quaclibct BCangulum 
ACR dividens, Hyperbolam fetabir ; quippe p- 
iiis diftantia abafymptoto femper augebitur, 
dum Hyperbolae diftantia fubinde mimiitur. 

. IV, Patct aequalia clfc re&angula DMZ, 
dmz a portionibus quarumlibcr panilk-Ia- 
rum diamerro ordin.ttarum , pcr Hypcrbolae 
curvam, & per afymptotos feelis, coiireuta; 
quippe Jlngula ( etiam DV2 ( & d u :z ) qua- 
a. ex de- drato AN funt (a) aequalia. 
mouflra- V. Etiam parres liinc indc acceptae in- 
buiu/pr, rcr curvam , & afymptotos , nempe pM , 
&' YZacqualcsfunt; nam [ob pamHela/ AR, 
b cor. 2. DZ , %uas fecat diameter QCK , efl AH ad 
prop. 4, XR> •>< (bj DK ad KZ ; wide] ut AN (c) 
VI. EI. aequafur NR, ita DK aequatur KZ , &ol-- 
cperha- dinata MK eft aequalis KV, adeoque & re- 
iic prop. liqua DM efr aequalis VZ. 

1 VI. [ Si rettus Jit angulus aftmptmcu/ 

ACR , Hyferbola MHV aeqmlaiera ertt ; 
ctrculu/ qliippe radio HA, v«l HK dtfiri-. 
T n*uV' e '" sW "■^bitperp^imC, ideo^ue fi- 
III. El. tmdianeter tranfver/a CH aequabitur HA, 
zex bae vcl ft m idiametr: comugatae fej CG,ui,dc(() 
fop' aequilatera e_/l Hyperbota MKV. ] 
(tx cor. vil. [ Et vtcijfm, Ji aeqmlatera Jit 
■J.pr.l^. Hyperboht M.HV, refltis erit aiigulus afym: 
g excor. ptottcu/ ACRj cum eiiitn fcmidiaiiieter tran- 
7.JT.25. fverft CH aequart. debeat fcmiconiugatat 
h exbac CG(g),vel HA W,attt HR ; circulus radia 
prop. HA, aut HR defcriptii; , tranjibit per puniluiH 
1 wji. Cj reftufque proinde (i) crit angulu/ ACR . } 

iu. 111. 4 ' rno- ■ 
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propositio xxxvm. 

SI qiiaelibet recta TD Hyperholam ajibi fjg. ilj. 
ctirttingar j velut in V, occurrCns afym* 
protis in T, D, erit TV aequalis VDj St 
cuiuslibet quadrauim acquale pariter qiiar- 
tae parti rectanguli fub diametro lCV, & 
eius latert: recto VF contenci, 

Quahdo ehim hoc hon eveniret j fum- 
ptis hinc ihdc VGj VBj quaruin quadrata 
aequarentur quartad paiti dicti rectanguli , 
iunctac CG j CP, ciTent (a) afymptoti ; id A.perfy, 
qitod efl ihipoflibile ; nafn fi CG cadat ul- praeced. 
tra CTj ab ipfa magis, ac ma°is divcrtet 
in irifinitum protiucta j adeoque nori accedet 
cur^ae hiperbolicac , ut facit afymptotus (b) b ex e,r- 
CT; & ii cadat intra angulum afymptori- P r - 
cum TCD i ur recta CB , haec producta^ 
fecabit (c) ipfam Hypcrbolam ; adcoqiie iion c ex eor. 
erunt CG,CB afyraptoti : ergo ipfae portic-; j- ffop. 
hes VT , VD , non vero ipfis maiores , aut praece.-t, 
minores , conrihebiim quadr^ium aequalc qiiar- 
fac parti reehifi°ul! (ub latcre tranfvcrfo IV , 
& htcre rcelo VF cohtciiti ; unde inviccm 
flint aequalcs. Q. E. D. 

COROLLARIA. 

I. /"vRdinata pariter ad dianietrura CV fe- 
fta LKO parallela rangenti TD* oc- 
currente afymptotis iri P, S j crit tettangu- 
ium PLS , aut POS aequaic pamer quadra-' 
I 3 to 
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to VT , qucmadmodum fimile quid deinon- 
ftratum eft propofitione praecedenti. 

II. Hinc paritcr interceptae inter cur- 
vam, & afymptotos PL , OS funt aequales; 
unde quaccumque rccta PS fccetHyperboIam, 
& afymptotos , eius poniones cnrvae , & 
afymptotis interpofitae aequalcs evadunt ; 
ram bifariam fecla OL in K , & iunfla^ 
cx centrD diametro CK , occurrenteHyper- 
bolae in V , ac pcr V ducta ipfi OL paral- 
a ex ?r. Iela TVD erit (aj tangens , in V bifariarn fbj 
14. fecta , [ quemadmodum etiam in K (c)btfeila 
b e.v hac erit tangenti parallela SP ] ; & rectangula 
prop. PLS, POSfdJquadrato TV, aut VD aequ?.. 
c cor. 2. buntur : Vnde [ fi ab aequalibits Kl> , SK 
prop. 4. auferantur aequaies femiordittatae KL, KO]t 
VI.El. porri'ines PL , OS debent aequales efle. 
d £or. 1. III. Conftar ex diftis in hac propofitionc 
buiuspr. unicas efie afymptotos CT , CD , nec poffe 
alias afymptotos eidem Hypcrbolac aflignari. 

PROPOSITIO XXXIX. 

Fjg.mj. Cl quaelibetQOHyperbolas oppofiras fecet , 
i3 occurrcns aiymptotis in E, tiucla per 
centrum diamctro ICV eidcm QO parallcla , 
erit rectangulum EOZ aequale quadrato fe- 
midiametri CV . 

Ducatur tangens TVD , & per O ipfi 
tangenti parallela ordinctur OL cidem dia- 
metro, quae afymptotos fecet in P, S. Ra- 
e crtr. 2, tio rcctanguli EOZad rcctangulmn SOP com- 
T rl> P- 2 t- ponetur rationibus (e)iaterum EO ad OP > 
Vt. Et. ( ideil 
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{ ideft(a)CV ad VT), &ZOadOSi fnem> a 4. Vt, 
pc(bj CV ad VD ) ; fed & rano quadraii CV Ffcm. 
Hd rectanguluin TVD , Mcft ad quadraturru b yse c- 
VT ex iisdcm (c) rationibus componitur ; erso amdem . 
Ut rectangulum EOZ ad aliud SOP , ita qua- c eor. 2. 
dratum CV ad quatlr.itum VT ; [ 6- fermu- prnp.z^. 
tando , refiangutum LOZ efi ad quadralum VI. El. 
CV t ut reclangulum SOP ad quadratum VT}; 
SedfdJ rectangulum SOP aequacur quadrato d excofr 
VT , ergo & rcehn^iilmn EOZ quadrato i.f.jS, 
CV aequale erit . Q. E. D. 

COE O L L A R t A. 

I. Qtmilitet bfJendctiir rcctangulum ZQE 
quadrato CI ,aequari , quod CV qua- 
drato aequale elt : unde aequalia erunt re- 
flangula EOZ , & ZQE , & reflae OZ,QE 
erunc pariter aequales ; quia horum reetan- 
gulorum acqualitas dar rationem latcrumEO 
ad EQ,aequaIem (e) rarioni QZ ad ZO , unde e 16*. VI, 
componendoj OQad QE erit, utOQ^adZO; Elenn 
quare interceptac afymptotiS > & utraqtie 
Hyperbola QE (f), & OZ aequantur, ficut e* f q, f. 
tiam OE , & QZ acquabunmr , licut & re- Elenf 
chngula QEO , QZO aequalia erunt [ tttm 
nwtitn , tum etiam rttlangulit EOZ , ZQE, 
-vel quadrato CV], 

II. Et quia duffa etiam qualibet alia_i 
ozgq eidem diametro VCI parallela» erif 
P ZI: jf/Si reftangulura eo7 , aut zqe , feu ge X cor. 
qe< , r( yit q z O eidem quadrato CI aequale, 1. 
cruntergo invicem aequalia quaclibetreclan- 
guli EOZ i coz t a poirionibus reclarum, , 
1 $ aeq.lii* 



1$6 SECT.COHTC. 
aequidiftantHim , interceptis Hvperbola tatM< 
que , & afyniptoris , contenta » & partes 
oz , qe aequales rcfultabunt, nec non co, 
& zq. 

PROPOSITIO XL. 

Fig.115. r»I in eadem Hyperbota , vel in oppofitis duo 
116. O puncta O , V accepta fuerint , ex qui- 
bus rectae OS , VD mvkem parallelae du- 
ctae fuerint , ad afymptotosterminatae,nec 
non cuae aliae OP, VT pariter inviccm pa- 
rallclae ductae (int ufque ad easdem afym- 
ptotos , erit recrangulum SOP acquale re- 
dangulo DVT . 

Iuncta enim refla OV, quae afymptotis 
occurrat in I , L erunt mterceptae 01 , 
a ct>r. 1. VL (a) aeqtiales, nec non OL , & VI ae- 
%r. 38. quabunrur ; ergo OL ad VL eft, ut VI ad 
OI ;fed ob fimilia triangula 1 OPLyVTL t 
& VDI, OSl ] eft OPad VT, quemadmo- 
b 4. VI. flnm(b)OLad VL,atque VDadOS, ut (c) 
Elem. VI ad 01 j ergo OP ad VT eft , Ut VD ad 
c 4 . VI. OS; quare(d) redangula SOP, DVT ae- 
Ehm. quantur. 
d 16.VI. 

Elew. COROLLARIA 

Tig. 117- !■ Q*P cr quaelibet puncta Hyperbolae VjN 
■3 ductae (int ad afymptctos parallejae 
VT, VD , & NR, NA, erit parallelogr >n- 
mum RNA aequale parnllelogrammo TVD; 

c perba- nam quia haec rcctangula funt (e) aequalia. 

ttc pro$. . I crit 
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t errt RK ad TV, ttt reciproce (a) VD ad a I&P7. 
HA: iam -vero angnhr TVD aeqnatur (b) Eiem. 
angulo TCD, & anguhir RKA\c) aequatur b 34. I. 
RCA ; ergo tum anguha TCD idem fix tum Elem. 
RCA, etiamangnhis TVD aequabitur RNA, c per c- 
adei.que ] emm actjniangula parallclogramma amdem . 
[ TVD, RKA ] obaequaiem iateriim reciproce d 14. VI. 
comparatomm rationcm , aequalia (d)erunr. Etem. 

II. Vnde&trianguIaCNR,CVT, eorum e 34. T. 
parallclogrammonim dimidia(c)acquari debent. Elem. 

III. l linc fcmpcr ratio ordinatarum ad f per ba- 
afymptotum NR» VT alteri afymproto ae- nc prop. 
(juidilfaiitium , eadem eft, ac ratio diftantia- gexeo.j. 
rum t reeiproce fumptarum CT, CR, ob hexco.z. 
aequalia illa (f) rcctangula , aut (g) patal- i 14. , & 
lelogramma , vel rriangula (h) fupradicta , 15. VI. 
quae ctrca aequales angulos latera haberede- Elem. < 
bent ('0 rcciproce proportionalia . k ev pr. 

IV. Ductis tangentibus PNM , HVG ad 38. 
afymptotos termihatis, quae bifatiam (k) fe- iexco.t. 
ctae funt in contactibus N, V, erunt quo- mexeor. 
que triangtlla CPM, CHG huic fpatio afym- U 
ptotico infcripta , invicem aequalia , quippe n cor. 1. 
dupla parallelogrammorum acqualium (1) prop. 4. 
RNA, TVD, (eu quadnipla triangulorum VI. El. 
aequalitim (ni) CNR, CVT. [ Kam ob paral- o ex pr. 
lehu KA, VC, efl PM ad MK, ut (n)CM 38. 

ad MA: efl vero PM (o) dnpl.% MK ; ergo p 1. VI. 
etiam CM dupla crit MA, tiel AC ; quare Elem. 
trianguium CKM efl (p) dujlum trianguii q 34. T, 
CKA, feu aequale paralMogranimo RKA (q) : EtCM. 
fed triangulum PCM efl (r) duplum triangu* r t. Vt* 
li CKM, ob PM duplam MH (f); crgo tti- Elem. 
angulum PCM dirpltim efl pitralielogrammi f ex de+ 
RHA , monflr. 
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RNA, feu quadrufltm trlanguli CNR . £o- 
dem modo triangulum GCH duplum oftcnde. 
lur parallefagrammi TVD, vel quadruptum 
trianguIiCVT .] 

V. Quadrilatera mixta RNVT,& ANVD 
funt invicem aequalia , nam ob acqualita- 

a exeor. tem (a j parallelogramniorum TVD, RNA» 
'•. cominuni abiatoCRXD, clt TVXR aequale 
ANXD, & adiecto ittrinquc trilineo VXN, 
iic RNVT aequale ANVD. 

VI. Item fector hyperbolictis CVN ae^ 
quatur cuilibetex dictis quadtiiateris RNVT, 
aut ANVD i.Nam ob iriangulum RCN aequa- 

b excor. leC D ) tTV > dentpto utrinque triangulo CRZ ( 
2. I e fi quadrilineum VTRZ atquate tri«n%u* 

' .'■ . lo ZCN,] additoque trilineo VZN, refultat 
C extor. VCN iectoraequalisipfi RNVT, aut huic{c) 
aequali ANVD. 

PROPOSITIO XU. 

Jig. 118. Ql Hyperholae NV , GHiint inter afympto- 
l5 ios ACE, & CT, quae angiilos ACT, 
TCE fibi confequentes binis rectis aequales 
comprehcndunt , & lllas curvas fecent re< 
fiae NH, VG uni afymptotorum ACE paral- 
lelae, fecabuntur ab alia afymptoto- CT in 
- ,, punciis R, T in eadem ratigrie. t 

■ Nam ordinatae NR, VT furit , ut recipro- 

d ex tor. caediitantiaefdj TC , CR,inquapariter ratio- 
J. -p rop. ne erunt {c) aliae ordinatac RH, TG ; quare 
fraeted. [ NRadVT erii ,ut RHad TG ] & permutan- 
c per dojcritNRad RH , utelt VT adTG. Q.E.D. 

im *w> CO- 
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COROLLARIA. 

L tJInc quadrilarerum RNVT adqaadrila- 
L~± terum HRTG erlt fcmper in cadeirt 
ratione NR ad RH , eo quod omnes recrae 
in titroquc ordinatae , iplis NR , St RH pa- 4 " 
rallelacj [ ex quarum fumma componi conci- 
piumur quadrilinea RHVT , HRfG ,] funt 
in data rationc[ HR ad KJf.] 

II. Et iunctis ad centrum C re^is NC , 
VC, CC, CH erunt paritcr fe&ores CNV , 
CGH in cadem ratione ; utpote dicris quadri- 

lincis RNVT, & RHGT aequales fa). a cor. 6. 

III. Si ex pun<5iis N , H agantur pr. frfc. 
tangentes Hyperbolarum ad afymptotos 
produclae , exiftentc NH afymptoto ACE 
parallela , convcnient rangentes ad idetrt 
punchtm T altcrius afymptoti ; Nam quia 

[HR ejl paralida EC , erit HE ad Ht, 

ut RC ad RT ; quare ficuti ] HE (b) aequa- b ex jri 

tut HT, etiam CR aequabitur RT, & quia 3 8 ' 

AN (cjacquatur NT, parirer CR eidemRT <•" per e-' 

at-quatur; quare urrinquc refpondet eadem, amdem. 

RT acqualis CR : unde idem eft punfium T, 

in quo duacilhe tangcntes convenhmt. 

IV. Et li ex codem punito T unitiB a* 
fymptoti agantur Hyperbolaj-uni tangentea , 
THE, TNA, iungens conraftus HN alteti a- 
fymptoto ACE parallcla erit ; Quoniam u- 

traquc ilia tangens bifariam (d) fecatur in d ex frj 
contaflibus H, N ; ideoque latera TE, TA 38. 
proportionaiiter feclafunt ab ipfa refraHN, 
quac propterea parallda fe) erit bafi EA. e z. VJ. 

V. Ipfa. Elem, 
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V. Ipfaquc triangula CAT , CTE illii 
a t. VI. afvmproticis fpatiis inletipta ilrtm/w, ut (a) 
E/enr. bafesAC, CE, ] erunt fempcr in tiata ratio- 
ne, quae eil NR ad RH j quibtis ptoportio- 
b cor. 2. nanturfb)bafes ACj & Cfe ; idque etiam in 
jrop. 4. triangulis [ CTE , CFK ] ad idcm punctum 
Vl.El. [ 5~ ] miniine concurrentibus evcnict, quia iri 
qnoiibet afymptoticb fpatio eiufdem Hypcr- 
boiae infcripta triangula [ CAT , CFK jpei 
c cor. 4. f uas tangeniesaequalia (c) itint. 
pr. 40. - 

PROPOSITIO XLII. 

CI ftf fecundafn diametrUm HI , priori dia- 
Fig- 119* |J metto ttanlveriae NQ, cohiugatam fiant 
duas oppofitae Hyperbolae HKj lb" i qiiarum 
vicifsim fccunoa oiameter coniugata fit ea- 
dem NQ, erunt harum quatuor fectionum 
communes afymptoti . Voctntur autem hae 
pariter Setliones comugatae. 

Ductis tangentibus NT, IT cotivenieri- 
& ex tr. tlbtis in T, quae erunt parallelae (d) orrii- 
j^. ^riatis diametroi-um NQ, HI , adecquc & 
coniugatis fcrhMiamerris CI , CN , iuncta CTj 
erit aivmptotus commufiis utriquc Hypcrbo- 
lae NV, IF qu;a cum (1t CNTI panillelo- 
e ex 34. grammum, eil NT qiradratum aequale (e) 
I. E/. quadrato CI, feu quartac parti (f) rectan- 
fpftcor. g U :i fub trafifverfo iatere QN, & eius la- 
s.pr.12. tete reflo; & fimiliter tarigcns IT acquaiis 
gpojlco. ("emidiametro alteri Hyperbolae coniugato 
roll. 2. GN, continet quadratum aeqitale (g) quar- 
yr.12. ' tacparti rectanguli fub trani-verfo latere Hl* 



STHOFSIS. i 4 t 
& recto fjbi correfppndente comprehenfo ; 
ac limilitcr ducta alterius oppofirae Hyper- 
fcolae HK tangente HA parallela ipii IT, 
ac producta taiigcnte TN, concu.rrente cum 
HA in A> erit HANC paralielogrammum, 
ipfaeque tangcntes NA, H.A aequales erunt 
coniuga,tis femidiametns iibi oppofitis CH , 
CN; u,nde & iuiicca AC, erit fcifce. Hyper- 
bolis afympco.tus (a) conmuns. Igitur ip'ae a ex pr, 
TCX, ACE fnnt communes afyiqptofi h rum 37. 
quatuor fectio.num, quue inyicem couiugatae 
dicentur . Q. E. D. 

COROUARIA, 

I, xVngens contactus N.I, cijm evadat dia- 
1 mctct parallelogrammi CNTI , bifariam 
fecabitur ab afymptotb CT \J\ R, quia CT 
eft alia diamctcr ciufdcin, paralle(ogvuinmi . Oex cor. 

II, Et quia NI awniidiftabit (b) alteri 4- t*°P; 
afyrnptoto AE, ctiam quaelibet aUji, V? iuo- 
gens comaccus aliarum ta.ngpntium. Pf , PV c ex pr. 
cx codem aliquo pnnctq P cq.mmi|nis afym- praeced. 
ptoti dcductarum, ipfimct AE aequi.diftabit 1 df* cor. 
& bifariam fecabitur in Z, cum fin.t \\\ ea,- t . 
dem (c) ratione NR ad RI , ac VZ ad Zt » e ex cor. 
[ & NR (d) aequeiur it( ] , 2. huius 

HLEtquia[p/> PF ad F#,Kf (e) PZ ai jr„<irfr, 
ZC ]*, etiam CP bifariam (ecta eft in Z,ut zVUEt. 
tangens PFM eft bifariam, (f) fefla in F, f ex pr. 
erunt[/j»wa CZ 1 ZV xrianguliCZV ' aequa. 38. 
lialateribus VZ , ZF manguli PZF ; aequan- g ls 
tur autem (g) anguli CZV PZF ; igilur e- Elem.' * 
tiam (h) aequales erunt anguii CVZ , PFZ , h» 4. f. 

feu El. 



a 18. I. ftu alterni CVF , PFV ', adeoque (a) CV pa- 
Elem. rallela erit taiigenti PF . Eodem ratiociuio 
inangutit CZF, VZV applicato , ojtendetirr , 
etiam retfam CF eJSe tangenti W parallelam; 
erunt igittir ] CF, CV ductae ex centroad 
contactus, parallelae tangentibus PV, PF ; 
adcoque crunt femidiametri coniugatae harum 
Hyperbolarum , quia PF acquatur CV fibi 
parallelae, & PV aequatur parailelae CF, 
b ex fr. uniie CV aequidiftat oidinatis (b) ad diame- 
14. trum CF, & CF aequidiliat ordiriatis ad (c) 
qcx ea- diametnim CV. 

dempr. IV. Haeq parallelogramma CNTI,CVPF 

fcmper emnt acqualia, licut acquanrur tri- 
d cor, 2. angula (d) CNR , CVZ, quac funt quartae 
prop.qo. partes dictorum parallelogrammorum . 

V. Et quodvis parallelogrammum RL- 
F:g. 120, SM iifdem Hyperboiis coniugatis infcti- 
ptum, conrentum ab ipfarum tangentibus pcr 
terminos diamcrrorum coniugatarmn ductis 
erit aequale. cuilibet alteri infcrlpro parai- 
Ielogrammo ATEX ab aliis tangentibus , 
per terminos aliarum diamctroruin coniuga- 
tarum ductis, comprehenfo; Haec enim pa- 
e cor. 4. rallciogramma crunt quadrupla aequalium(e) 
}rop'ao. itiangulorum CLRj CAT, (ive acqtiaiium (f) 
fexcor. parallelogrammorum CVRF, CNTI. 
- VI. lunctis quoque contactibus ad ter- 

™ minos coniugatarum diametrorum pofitis , 

fiet parallelogrammum KVFG aequale alteri 
HNIQ; funt enim haec parallelogramma 
g »xeor. medietatesaliornmRLSM,ATEXinvicem,(g) 
j, aequalium; quippe & triangula CNI , CVF, 

^uaitae psrtcs dictorura parailelograinrno^ 
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TumKVFG,HNIQ, mcdietates funt (a) paralle- a $4. 
Jogrammorum CNTI, CVRF,quae funt alio* Elem, 
xmn RLSM , ATEX paritcr quadrantes ; 
\ttnde triangula CN/, CVF , quater fum- 
fta, feu parallelagramma HKTQj, KVFC 
medktatet fttttt quater fumptorum Jiarallelo* 
grammorum CKTI, CVRF , feu medietatet 
funt aequalium farallelogrammorttm RLSM, 
ATEX . J 

PROPO.SITIO XLIII. 

ETiam in EUipfi» ut in Hyperbolis coniu- 
gatis, parallclogramma RLSM, ATEX, ris ' nu 
e_ tangentibus ad rerminos duarum diame. 
troruni coniugatarum. GV, KF> aut NQ, 
HI duflis, coinprehenfa , fempcr acqualia e- 
runt ; (icut etiam 1'unt aequalia parallclo- 
gramma eidem Eilipfi infcripta KVFG » 
HNIQ_ex rectisiungentibus rerminos binarunj 
diamctrorum coniugatarum , 

Iungantur duo punclaV, I , & ad dia- 
metrum NQ^ordinara per V rec>a VP, fe- 
cante tangentem IT in 'i ; tum pcr T ad 
diamctrum FK ordinata IB , quac tangenti 
VR occurrat in O > erit utique parallelo- 
grammum CVOB aequalo altcri CPZI ; quo- 
niam utrumque duplum (b) eft trianguli ipfis b 41. 7, 
inlcripti CVI : at concurrcnte femidiametro EIem> 
CF cum tangenre IE in D> & femidiame- 
tro CN cum tangente VL in Y, atque utra- 
que tangente ID> VL in M , erit paraile- 
logrammum DCYjE ad CFRV, ut hoc i. 

pfum 
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3 i. VI. pfum (a) ad CVOB, cum (int aeque alta, 
Elem. & eorum bafes CD, CF, CB coarinue (b) 
bcor.it. proponionales , & idem (0 DCY^ ad 
jr.ip. g. CNTI eft , ur hoc ipfnm ad CPZI, ob pro- 
c i. VI. portionak-s (d) bafes CY, CN, CP, & e- 
EUm. amdem horum parallelogrammorum altitudi- 
d cor. 5. nemsetgo intcrDCy.E, & CVOB, vel huic 
aequaleCPZI tam eft medium proportionale 
O R V, quam CNTI;ergo haec duo funt aequa- 
lia; funt autem quartae partes parailclogram- 
rum RLSM, & ATEX ; ergo haec pariter 
funt aequalia , & horum dimidia funt in- 
fcripta reliqua KVFG, & HNIQ, ( ut tri- 
e 34- angulumCFV ell (e) dimidium CFRV, & 
Elem. triangulum CNI dimidium eft (f) CNTI, 
f t" e - quae triangula funt pariter quartac partes 
amdem 0 j£tonjm parallelogrammorum Ellipfi infcri- 
frop. ptorum ): ergo haec parirer parailelogram- 
ma infcripta funt aequalia, uri etiam ae- 



h per e- I. T)Atet effe FC divifam in B proportio- 
amd.fr. I naliter, ac NC inp jquia DCYjE ad 
i excor. CVOB eft» ut idem illud ad CPZI huic ae- 
ji.pr.g. quale, adeoquc [ cum fit DCY M ad CVOB, 
& defin. u t (g) DC ad CB , & DCTM ad CPZl, 
jo.V.EL, ut (h) TC ad CP ; ] ratio DC ad CB elt 
i ex cor. eadem , ac YC ad C.P : fed illa cft dupla (i) 
5. pr.18. rationis FC ad CB, haec autem dupla (k) 
& defin. rationis NC ad CP; crgo hae quoque (i) 
10.V.EI. rationes, FC ad CB, & NC ad CP funtae- 
] p. V. quajesi Vnde quottcs wr«u£atae funt dia- 




quantur alia circumfcripta , Q. E. D. 
qOROLLARIA. 
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sruopsri. I4S 

mctrt FK, VG, Si parirer blnae aliae co- 
rtiugatae NQ, IH , cx termino V diametri 
VG du£ta ordinata ad diarnetrum NQ_, Sc 
ex termino I diamctrl IH, ordinata IB ad 
diametrum FK, fecabuntur proportionalirer a ex & c ~ 
dianietri NQj & FK ab ipfis ordinatis ; nam «'oflrat. 
[ cum fit HC ad CP ( a ) ,« FC ad CB, p. b rg. f. 
*/«m ] NQ_dup!a NC erit ad CP, irt FK Elem ' 
dupla FC ad CB, five illa ad reiiduumpN, c cor - i. 
ut haec ad refiduum BF (b), prop. 4. 

II. Qiiin «iam fi ex utriufque diametri 
coniugatae termlnis N, I ordinemur fuper A ex pr. 
alias coniugatas dametros Nh, IR , erunt r 4- 
haediametri VG, FK in punflis h,Bpropor- e 5- 
tionalitcr leftae ; erir enim VC ad C h, prop.iS. 
ut lc) YC ad CN ( quia ordinata N h efl f e * cor - 
parallela (d) tangenti YV ), adeoque ut (e) frueceJ. 
CN ad CP, five ut (f) CF ad CB, ideoque S -9' v 
VC ad Ch, ut FC ad CB, & VC ad re-. E!em ' 
liquam Vh, ut (g) ipfa. CF ad refiduam. h de f- 1 
FB ; ac duplkatis antecedentibus, VG ad f^El. 
Vh, ut KF ad FB; uti etiam dividcndo , lf - 2 °- 
C h ad h V erit , ut KB ad BF . VU El. 

III. Erunr ergo redangiila GhV, & kexfor. 
KBF [ Jtmtlia (h) , H/pofff $«,*r latera ba- pr.teced. 
beant circa retlos , feu aequalet angulos pro- ' cor - 
porttonalta, adeoque erunt in raiione dupli- P r - zo - 
cata, (ij laterum bV, BF , (k) Cf , CF, 

] ut quadrata (1) CV, CF, f e u GV, inesfcor. 
Kr , [ vel. ut quadratum laterii tranfverfi 

arf (m) »'« fintm latus retlum , ] aut n '* '* 
utlatus tranfverfumGVad(ri) fuum Jatus rc- V[ - El - 
ftuni , five ut rectangutum G h V ad (o) quadra- 0 cor - *• 
WmN hj [aut ad quadratum Jb,]vcl ut quadra- P r - -l- 



i 4 <5 SECT. COHTC. 
a cor. 7. tum IB ad (a) reflangulum KBF; [ ij>itu r 
frof. 13. r etlangulum QbV sfi a,d r-tliangulum KBF , 
ut idem rettangulum G h V ad quadr-atum 
Kb ; idem quOqne reftangulum GbV efi ad 
reflajigulum KBF, ut quadratum IB ad <- 
b ? r - dem re£langulum KBF , } & ideo quadratmn 
g.V.EL Nh erit aequale 0) KBF reflangulo, qua. 
c cx ea- dratum vero IB vquftbitur reflangulo. (c) 
4empr. QhV- 



cx N ordinata N.h ad GV , «ric quadratuni 

d 47. *. CN aequale (d)quadratis Nb , Ch ; quadra- 
Elem. tum autem CI aequaie (e)quadracis CB > fB; 

C fer e- fcd Nhquadratum aequatur lf) re&angulo KBF> 
amdem. & IB quadratum aequate eit (g)GhV; ergo 

fwcor.j. <luo quadrata CN , CI aequantur reftangu- 
pr.prae- \ 0 , KBF cum quadrato CB , & re&angulo 
ced. GhV cum quadra.ro Ch > adeoque- [ ob qua- 

g cxr eo- dratum CF OtquaU (h) re&angulo KBF cum 
dem cor. quadrato CB > & quakratum CV aequalt rt- 
h 5. (langulo (i) GbV cum quadrato CV , eadem 

II.El. q ,,adrata CN. , Cl l funt aequalia binis qua* 
1 cjc ea~ dratis CF , & CV , & aflumptis eorurn^ 
dem $ r . quadruplis , quadrata NQ , & IH aequabun- 



PROPOSITIO XLIV. 




.Vadrata duarum quarumiibet diamctro- 
' rumconiugatarum IH, NQ_ aequantur. 
(juadratis axium KF , GV . 



Uufla cnim ex I ordinata IB ad KF, & 



tur quadratis Kfc , & GV . Q, E. p. 



[ Sciv 



STHOPSIS. 



[ Scbnlium , ] 

[Tbeorematit buiut veritat tiemonjlrata 
etiam eji in corollario 6, (ropojiiiouit 25.] 

COROLLUIA. 

I. T_ TTncguadrata duanim diametrorum co- 
X 3 ningatarum aequantur quadratis alia- 
rum quarumlibet diametrormn parirer coniu- 
gatarum ; nam quaeliber hortim quadrato- 
rnin paria aequantur quadratis utriufque a- 
xis . 

II. Quadrata eriam CF , & FV erunt 
aequalia quauraris Qf , & IN ; nam illa a Scbol. 
aequantur (a)duplo quadrato CF , & CV ■ 
haec autera duplo fb) quadrato IC, & CN ; , lu „„ 
fed quarirata CF ,. & CV aequant'jr(c)qua- t, Scboi 
dratis CI , & CN ; ergo etiam GF , & FV ge 
quadrata f unt aequalia quadratis QJ , & IN . nun 

PROPOSITIO XIV. frof. 4 "* 

AT in HyperboiiS, quadrata diametroruia Fig. 122. 
coniugararurrt IH , NQ_, ( fi fuerint 
inaequalia ) eadem quamitate ixiter fe dif- 
ferunr , ac bina quaelibet aliarum diametrc", 
rum eoniugararum KF, GV quadrata.. 

Duflis enim es N, &V inter afympro- 
£os tangerttibus ANT , LVR , quae ipfis fe-- 
cundariis diamctris IH , KF aequabuntur , 
nam NA aequabitur (d) femidiametro CH , d cor. 3. 

K Z &VL fr. 42. 



148 SECT. COT^IC. 
& VL femidiametro CK , [ idcaqut AKT , 
a ex pr. quae duplu (a)fj7 NA , aequabitur IH ; & 
;8. LVK > quae dupla eji(b)VL , aequalu trit 

b ex »a- KF;]{k actis iq afymptoto CA perpendicu- 
dempr. laribus NM , TB , atque VE , RD , pa- 
c tx 2. tet(c)fore AM aequalem MB i [ DE ae- 
VI. El. quulem EL ] ut AN aequarur NT , [ & RV 
aequxtur VL ] : unde differentia quadratorum 
CN , AN , quae eadem eft , ac differentia 
quadratorum CM , MA (quia CN quadra- 
d 47. I. tum(d)aequatur CM , & MN quadratis,& 
Elem. ' AN quadratum aequatur quadratis AM,MN" 
unde ablato communi quarirato MN , rema 
net illorum quadratorum diffcrentia eadem . 
quae CM , & AM ) erit eadem , ac differen- 
tia quadratorum CM, , & MB , quae eadem 
6 II eft ' ac r eftai>gHl«m{e)ACB. Similiter diffe- 
El ' m ' rentia quadratorum CV , & VL eadein crit, 
ac differentia quadrati HC a quadrato EL , 
c ^ Ir five ab aequali ED , cuiufmodi erit (f)rectan- 
Elem £ ulu111 LCD > fed «^nguU ACB. , LCD 
A 'frr iunt(g) acqualia , quippe [ ob parallelat BT , 
Elem DR > i CB ad CD clt ' MtthJCT ad CR , 
h cor r adt " 0( ] uc UE LC ad CA ( ob aequalitatem (i) 
' * triangiilorum CLH , CAT , quibus inefftu, 
VI El dcDcnc ' circa communem angulum C , la- 
i cor a ^ra (k) tecjproce proportionaiia ) ; ergo ea- 
dem elt differentia quadratorum NC&NA, 
kiTvi five CH ' & quadratorum CV , VL , five 
' CK " : Ullde * eorum quadruplis aflumptis , 
erit eadem differentia quadratorum QN, HI , 
ac quadratorum VG , KF . E. D. 



[ Scbo- 
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[ Scholium . ] 
Hoc Theorema eiiam ek toroll. 6. prnp, 
ij. abunde liquvt ; cum enim ibi ojtenfum 
Jit •■, dijferentiam quadr.anrum ex qulbiifiiim- 
que iUmtmt conmgatit aeqkaltm ejje'drtfc* 
reunac qttadrdtorum eX- axibur , fcquiiur , 
qmdfata duorum diamvirorum coniugaiamm 
eadem quaimtaie imer ft dijferre , ac bina^ 
quaeiibet aharum diameirorum lOiiiuiigaiaruM 
quadratd . \ 

PROPOStTlO XLVI. 

SVmptis in Hyperbolse afymptoto tliftantils 
a ceritro CL, CO, CA continue propor- 
tionalibus j & binc LP j OK ; AI al^ Fig. 123 

teri afymptoto parallelis , Hyperbolam in^ 
ip/is punctis P , K , I fecantibus ; erunt fpa- a cor. 3 
tia Hyperbolica" ipfis intercepta LPKO j prop.40- 
OKIA , invicem aequalia - b ex hy- 

folbeji. 

Completis parailelogrammis CLPR , CO* c 34- 1 
KS , CAIM, productifqiieAI,RP corivenlen- Etem. 
tibus in T , quae refultant paralleloeramma d def. 1. 
CLEM , COKS ( CATR , erunt muilia ; VI, El. 
nam ut AC ad CO , ita(X)OK ad AI : Sed e 34. /. 
AC ad CO eft , ut{b)CO nd CL j crgoCO Elem. 
ad CL elt, lit OK ad Ai , (ive(c)ut CS ad f cor 3. 
CM,.ergoCLEM, & COKS funt fdj fimilia . pr. 40. . 
Pariter eit LP ad OK , five(e)CR ad CS , g tx h- 
ntff)OC ad CL , hoc eft utfgJCA ad CO; petbejt. 
ergo etiam CATR fimile eft eidem COKS , h n.yi. 
adeoque th)& alteriCLEM; quarefi) diame- Elem. 
tci CT per reliquos angtilos E , K -rafifir ; i 26. VI- 
K 3 & iun- Elem. 



tjo SECT. COKTC. 
& inncla PI erir qnoque diamcter parallelo- 
grammi PEIT , ab ip a CET bifariani fe<5ta 
in X ; unde erii PI ordinata Hyperbolae ad 
diametrum CKX , tranfeuntem per veiticem 
K legnicnti Hypeibolici PKI. Ab aequalibus 
crgo triangulis CPX , CXI ablatis fcmi-hy- 
perbolis aequalibus PKX, IKX, remanebunr 
acqua^es fecrores CPK , CIK : fed ipfis ae- 
a eor. 6. quanturCaifpariaHyperbolica LPKO, OKIA ; 

cr g 0 llaec quoquc refultant aequalia . Q.E.D. 

COROLIAHIA, 

I. QI pariter fumantur in afymptoto CA ad 
fig. 124. J CO , ut quaevis alia CD ad CL , du- 
clis intic parallelis alteri afymptoto AI , 
OK , & DQ^, LP , refuitabunt aequa- 
lia fpatia Hyperbolica AIKO , & QDLP ; 
fumpta enim CN niedia [ proporttonali ] in- 
ter extremas CA , CL , [ quae quadratum 
h 17. VI. habebtt par (b) rt&angulo LCA , feu huic (c) 
Elem. aequali DCO J , adeoque & [ medta erit pro- 
c ex by- porttunalis ] intert<ij medias CO , CD ; & 
foth. & ordirata NV, cr:t fpatium IANV (ejaequale 
16. VI. VNLP ; nec non KON V (f ) acquale VNDQj 
EUm. crgo & rcliquum AIKO aequabitur QDLP. 
d 17. VI, II. Et fi fumptae fuerint quotiibet di- 
Elem. ftantiae continue proportionales CA , CO, 
e per ba- CN , CD , CL &c. , ordinatis correfpondentibus 
ncprop. re ; ultai-unt (g)aequalia fpatia Hyperbolica lis 
f per e- interpolita IAOK , KONV , VNDO^ , QD- 
amdem LP , &C. 

frop. III. Quoniam fl duplicata (rt ratio LC 

°perbx- ad CN rationis DC ad CN [ feu Jt ratfa 
uepr. LC 
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LC ad CK compofita fit vx duabut aeqna- 
twur rattantbur LC ad DC , & DC ad C N| 
fimt cunttnue (n)preportivna/esCK> CD,CL; a« ff /-lo. 
atquabitnuir fpatia (b)VKDQ_, CLLl' , unde } 
erit fpatium VNLP dup tim VNDQj Et ix b P er f0 ' 
eflet iriplicata prima ratio fecundae , [ feu 2< 
Ji ratio LC ad CK c mponeretur ex tnbus 
aequalibus rationibus LC ad CF , CF ad CD> 
& CD ad CK i commut foreat (c) proportto- c ex Je f- 
nales CH , CD j CF , CL, adeoque acqua* lo.V.Et. 
ti debirent fpatia VKDQ_ , QDFG , GF+ 
LP ; quure J cflst primum fpatium 
LP j triplum fecundi [ VHDQ^] , to* 
tidem enim aequalia fpatia contineret , 
quot aequalibus rationibus eius ratio [nem- 
.ji ratio LC ad CK } componeretur : Hinc 
[ fpatium VKLP tam muhiplex tfl fpa- 
tii VKDQj quam ratio LC ad CK multiplex 
efi rationts DC ad CK , feu fpattum_. 
VKLP eji ad fiatium VKDQ, tit ratio LC 
ad CK ad rationem DC ad CK ; & genera- 
tim ] quodlibet fpatiuin KOLP ell ad aliud 
fparu.ii QDLP, ut ratio LC ad GO, eft ad 
rationem LC ad CD , iUxta quantitatem Io- 
garithmicam proportionum . 

IV. Quae difta funt de his fpatiis) va* 
lent etiam de fefloribus Hyperbolicis ICKj 
QCP» VCG_ &c. quae correfpondentibus 
fpatiis afymptoto adiacentibus funt femper (d) tt cor, 6. 
aequalia. pr.QQ, 

V* Parer autem ( totom fpatium ititer 
curvam Hyperboli cam » & eius afymptotos 
interiectum, & in infinitum produflunn elTe 
infinitae magnitudinis » qiiia cum poilinr ra- 
K 4 tio- 



IJX SECr. COHTC. 
tiones CA , CO , CN &c. in inhmtum cori- 
tinuari, infinita fparia primo IAOK aequa- 
)ia correfpcndebunt hifce infinitis rationi- 
bus, in codem afymptotico fpatio contenta. 

PROPOSITIO XLVII. 

Fig. 125. re ^° latereNR, aequali tranfverfo NQ_ 
^ Hyperbolae aequilaterae NM , ad eum- 
dem axem ParaboU NB delcribatur , dufla 
quavis recla BD, axi parallela, conveniente 
cuni axe fecundario Hyperbolae CE in D, 
& cum Hyperbola iii M , erit hyperboli. 
cum fpatium CNMD aequale rectangulo ex 
femiaxe tranfverfo CN" in curvae parabolicae 
portionem NB vertici, & eidem reetae BD 
interpofitam • 

Ordinata eniin MK ad Hyperbolam, & 
BA ab parabolam , quam tangat BG , ci- 
que perpendkularis ducatur BP, iunfta DN 
erit i,iii BP acqualis , & parallela , Nam 
fubnormalis AP aequatur NC, cum debeat 
zor. 16. eife medietas (a) lateris recti , & AB eft (b) 
prop. 9. aequalis CD,undc & balis BP trianguii rc--_ 
b 34. /. ftunguii BAP aequatur (C) bafi DN alterius 
Elem. trianguli rectanguli DCN; ied ipla DN ae- 
c ex 4. quatur DM; quippe reftangulum QKN eft 
/. Ehm. aequale (d) quadrato KM , ( ut diameter 
d cor. 7. tranlverfa QN aequatur parametro NR ) 
pr. 5. feu CD , & iuncto quadrato CN » qua- 
e ex 2. dratum (e) CK, fcu DM , crit (f) aequalc 
II. El. DN quadrato ; quare etiam BP aequabitur 
f 47. I. DM . Ac fumpto in tangente BG punfto I 
Elem. in- 



STKOPSIS. 153 
ilifinitc proximo ipft B, ducUque HIEparal- 
lela BD, [ vel AG , triangulum IBH fimi- 
te (a) erit triangulo CBA ' : buic vero Jimi- a 4. 6. 
h (b) efl triangulum BAP ; igitur etiam Eltm. 
triangulum IBH Jfmite (c) efl trianguh b 8. VI. 
BAP , uttde ] quoniam ob triangulorum Etem. 
IHB , BAP iimilitudincm eft IB ad BH , five c ii. IV. 
ad DE, ut (d) BP ad PA , five ut DM ad Elem. 
CN t erit refrangulum EDM (e) aequale d 4. VI. 
CN in ipfam IB, quae ob infinitam proxi- Elem. 
mitatem eadem eft , ac portio ihfinite par- e 16. VI, 
va curvae parabolicae, uti reciangulum ED^ Elem. 
MO , ob reflam OE infinite proximamDM, 
idem fere eft , ac fpatium EDMF Hyper- * ' 

bolicum, a quo differt fpatio FOM infinities 
minori ; Idque cum femper eveniat» patet 
fore reflangulum ex CN in totam curvam 
parabolicam NB aequale fpatio Hyperboli- 
co CDMN ipfi correfpondenti . Q. E. D. 

COROLLARIVM. 

Ej£ quo DN oftenfa cft aequari DM * pa- 
tet facilis modusdefcribendi Hyperbolam 
aequiiateram, inclinatis rctto arigulo NCD 
innumeris rectis NE, ND, mox du&is ipfi 
CN patallelis EF , DM , quae diftis inclina- 
tis NE, ND fint aequales ; nam punfta N, 
F, M erunt ad curvam Hyperbolicam ae- 
quiiateram < 



PRO- 



IJ4 SECT. C0N7C. 



PROPOSltlO XLVIII. 

Fig. 12(5. ^ii eodem axe rranfvcrfo N*Q_ ( & alio la* 
* 2 7- iJ tere reclo NG defcribatur Hyperbola 
NABK , futnpta niedia pioportionali NT in- 
ter hoc latus rectum, & tranfverfum, five 
refSuin NR Hvperbolae aequilaterae NfM, 
erit fpatium NBK adNMK, ut NG adNT. 

Ordinetur quaevis alia AH , fecans aequi- 
lateram Hyperbo'am in F . Erit quadra- 
tum BK ad rctangulum QKN , ilve ad 
t cor. "J. quadratum MK Hyperbolaeaeiinilaterae, quod 
pr.%. ilii 00 aequatur.ut (b) GN ad NQ_, (ive ad 
b ror. 6. NK; utautem GN ad NR,ita[ eji quadra- 
frop. J. tum GH (c) ad reElangulum GHR, vel ) 
c ex i. quadratum GN ad quadratum NT (ci) mediae 
VI.El. proportionalis . intcr illas ; ergo erit [ quf 
d ex 17. drjium BK ad qnadratum MK ,ut GN qua- 
VI. £1. draium ad quadraum N7", J BK ari MK, 
ut GN ad NT ; fimiliter autem erit AH ad 
HF , ut GN ad NT: cigo omnes lineac fpa* 
tii Hvperbolici NBK ad onines alteritis NMK, 
adcoque & fpatium defcriptae Hyperbolae 
ad illud Hyperboiac aequiiaterae , eft ut la- 
tus rcflum GN primae ad NT mcdiam pro- 
porrionalem inter ip um GN, & tranfver- 
fum NQjaut rectuin alterius NR. Q^E. D. 

[ LEMMA ad fiq. prop. ] 



' 12S t Si farrit AB ad DE , ut HO ad RM ; 
BH ad EF, m OQ_ad MS ; & KC ad FG» 



SYNOPSIS. * S J 
irf QI *A ST , Jintque aequater tam primt 
antecedentet AB, BN , KC , quam rcliqui 
HO y OQ^, Q£ ; erit fumma prtmorum ante- 
ceienttum AC ad fummam fuorum confequen- 
tSttm DG , ut rcliquorum antecedentium fum- 
ma Hl ad fummam fuorum confequentium RT . ] 

[ Quoniam (a) aequantur AB , BN , NC , a ex hy- 
itemque f/0, OQ, QI, ejique AB ad DE, potbeji. 
ut (b) HO ad RM; erit etiam BN ad DE, b ex by- 
ut OQ_ad RM, & NC ad DE , ut QI ad potbefi. 
RM; igitur ejl AC ad DE , ut (c) HI ad c 24. V. 
RM, & invertendo, DE ad AC , tit RM Eiem. 
ad HI. Similt' ratiocinio qftendetur , EF efSe 
ad AC , ut MS ad HI, & FG ad AC > ut 
ST ad HI; ergo (d) DG erit ad AC ,utRT d 24. V. 
ad HI , & invertendo , AC ad DG erit , ut Elem. 
HI ad RT . Qj E. D.} 

PROPOSIHO IL. 

SPatium Parabolae CAK aequatur duabus Fig. llp. 
tertiil paralleloHrammi ipfi circumfcripti 
IPCK . 

Ordinetur DB ad diametrUm AE, &per 
B ducta FBL dianietro paralicla, iungatur 
AC, fecans BD in C , <5t LF in M. Ex re- 
volurione parallelogrammi APCE, et rrian. c ex 16. 
guli ACP, circa AP , fiet cylindrus (e) tri- XII. Et. 
plus Coni ; et cum fit circulus radii LF , fi- f ex 34. 
ve PCff) ad circulum radii ML, ut (g) qua- , I.EI. 
dratuin illiusad qtiadratum huius, (ive ut (h) g ex x. 
quadratum APad quadratum AL, nempe ut X//. El. 
quadracum EC ad DB quadratum , fci- h ex 34. 

licet I. Elem. 



SECT. CONIC. 
a ex f r. licet uf (a) refla EA ad abfciflam AD , five" 
4. ut (b) FL ad LB; [ crh circulus radu LF- 

b ex 34. incyttndro ,ad ttrculnm rildit LM in Com j i/f 
J. E/mm, recla FL in faralleiogrammo Al'CE , arf 

tftfm LB in trilmeo AbCl> . Eamdcm ob ntn- 
fam, dutla AT parallela LF , ertl circulns 
radii AT in Cylindro , ad circuhm radii 
AR in Coitnj ut AT in pdrdllehgrammo , 
ad JES tn triltneo ; atque tta femper . Sant 
auiem aequdler tum omnes ctrcuisin cfiindro, 
tum omnes lineae in par.tilelogrammo ; ] ideo 
cexLem- omncs (c) aequalcs circuli lllius cylindri c- 
mat.prf. runt ad omnes circu.os infcripti Coni y ut 
omncs aequales lineae parallelogrammi ad 
omnes Imeas trilinei parabolici ABCP ; [ f?u 
cjiiudrus genitus ex revoluthne paralielo- 
grammi Al'CE , erit ad Conum ex revolu- 
tione irianguii ACF j ut parallelogrammunt 
APCE ad trtlineum ABCV ; ] quare ut cy- 
Aio.XIi. lindrus eft triplus (d) Coni , ita parallelo- 
£/*«. grammum APCE triplum e(t trilihei ABCP ; 

adeoque reliq^ uui parabolicum fpatiumAB- 
CE aequatur dtiabus tertiis partibus difti pa- 
rallelogrammi AECP, et duplicando utrum- 
que fpatium, parabola integra CAK elt ae- 
quaPs duabtis tertiis paralMugrammi IPCK < 
Qi E. D. 

COROLLARIA. 

f. T Tlnc patet, e(Te parabolam fefquirer- 
Sri tiam trianguli infcripti [ KAC , fcu 
pamboiam ad boc triangnlum ejje^ ut 4. ad 
3. J,; cum emm lit parabola [ ad trianguium 
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iltfcripUim in ratioue compojita parabolae ad 
parallelogramiiium , & parallelogrammi ad (a) a numer. 
triangulum , fitque parabola J ad parallclo- 12. par. 
grammum ut (b) 2, ad parallelogram- 3.V.E!. 

mum ad triangulum, ut (c) 2. ad 1. ; erit b ex hae 
parabola ad triangulum in ratione conipofita prop. 
ex 2. ad 3. , ct ex z. ad 1., adeoquc ut[ re- c ex 41, 
(langulum (d) ex 2. in 2. tfrf reftangulum ex l. Elem. 
3. m l.yfeu ut ] 4 . ad 3. d cor. 2. 

II. Parabola ABCE ad partem ABD, prop. 23. 
feflam ordinara BD elt, ur cubus EC ad cu- P7. £/. 
bum DB; nam quia etiam ABD aequatur e ex bttc 

duabus tertiis (e) parallelogrammi ADBI. , prpp. 

cft ABCE ad ABD, ut AECP ad ADBL, f cor. 2. 

fcilicet in ratione (f) compolita bafium EC , prop.z^, 

DB, et altitudinum EA, DA, quae (g) du- Vl.El. 

piicata eft illius , cum iit [ EA ad DA, ] ut g cor. r. 

quadratum (h) EC ad DB quadratum ; qua- prop, 20. 

re crunt haec fpatia in rarione rriplicara or- Vl.El. 

dinatarum. EC, DB, adeoquc (i) ut cubt eo- h ex yr» 

riimdem . 4. 

i ex ii« 

[ LEMMA ad feq. prop. ] X[. £/ T 

[ r~>Irculorum peripberiae eam inter ft ra- 
tionem habent , quam diametri .] 

[ Quoniam polygonorum fimilittm circu- 
lis infcriptorum ambitus funt , ut (k) cir- k eor. f. 
culorum , quibur iufcribuntur- , diametri ; j>rvp. I. 
etiam Jimilia polygona injfnitorum injini- XII. £/. 
te parvorum. laterum habebunt ambitut dia- 
metris ctrculorum, quibus infcribuntur , pro- 
porttonales . lam yera baee jpoljgqna in cir- 
. ,.1 (tt- 
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a exLctn- culot (a) iefintmt , atque ita illorum ambitut 
tna-t. ad in perrpberias ommtgrant; ergo etiam ctr~ 
■ prnp. 2. culi babettt peripherias fuis diamclris propor- 
X.H.EI. tionales. fi. E. D. ) 

[C O R O L L A R I y Af.] 

f, f~yIrculorunt igitur peripberiae funt fuit f- 
VJ tiam radiis proportionales . ] 

PROPOSITIO L, 

Tle. iso. /^Trc" 1 " 5 drametti AP aequarur rriangulo 
s * * * V_j reflangulo CAB, tuius altnudo rad : us, 
balis autem AB fit acqualis circumferentiae 
PAK. 

Nam per qtiodlibet punclum radii D du- 
fla concentrica peripheria Dl-0 > & in triangu- 
rorecla DE bali parallela, erit AB ad DE, 
ut peripheria PAK ad peripheriam IDO, 
bex cor. CUlU t b ) tain bacquam (c) illae fint,ut AC 
Lemmat. a d CD ; quare ut AB aequatur (d) periphe- 
fraeced. riae PAK , ita DEaequatur alteri peripheriae 
c cor. i. H30j « hoc ubique accidet : omnes ergo 
frop. 4. lineae trianguli CAB aeqwantur omnibus pe- 
VT.El, ripheriis concentricis ipiius circuli ; ergo eft 
d ex by triangulum arculo- aequale Q. E. D. 
toittf. COROtLARIA. 

cexScb. I- TTlnc circulus idem aeqitabitur (e) re- 
jrup, 41. X~l ftangulo ex radio in dimidiam circum- 
I.EU ferentiam, vel cx teta- cifcuroferentia in dk 
mi- 
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midium radii, f„u quartam partem diametrij 
unde quia (aj cx calculo archimedco eft cir- zprop.i. 
Ciimferentia ad diametrum, ut ferme 22. ad de cir- 
7-, [ feu diametro dati circuli exjtjlente 7. , cidi di- 
circumferentia ejl 22.; circulut aeqiulis erit ment . 
_f«tfo f* ir. /h 3. cumdimtdio, feu ex rr. 
/h 7. dimidta,nempe aequabitur iimidiit if. , 
/f« 38. cwm dimidio .* irtm fero quadratum 
diameiri eji 49.; f£«»r J erit circulus ad 
quadratum diamctri, ut 38. cum dimidio ad 
4?., five [ ut 77. dimidta ad dimtdia 98., 
w/ utrumque ratioitit terminum duplicando ,] 
ut 77. ad 98. , hoc eft [ utroque rationis ter- 
mina per 7. J/w/o ] , ut 1 r. ad 14. 

II. [ Etiam feflor quilibet ACK aequa- 
tur triangulo refiangulo AMC, cutui alti- 
tudo radius CA, bajit vero AM Jit aequalit 
arcui AK . Kam circulus eji ad fecjorem 
ACK , i,t (b) arcumferentia ad arcum AK , 5 e)1 
Jiu ut AB ad AM\c):fed ut AB ad AM, yr. £1. 
ita eji triangulum ABC ad iriangulunt c ex by- 
AMC (d); ergo circulut ejl ad feftnrem, ut p 0 ,bejf. 
triangutum ABC ad trianguium AMC : Sed j yj^ 
tircului (e) aequatur triauguh ABC ; igttur ffl em , 
fetlor aequalir cjl trtangulo AMC . J c ex bae 

III. [ Quar* feftor ctrcularts ACK ae- ?rof . 
quabitur (!) rtttangulo ex radio AC in dt- f ex Scb. 
midinm arcut AK , vel ex toto arcti AK in p rw ^ r< 
femiradium A C , aitt in quartam panein-. I.EIem. 
diametri AP , ] 

IV '.[Quemadmodum circulut PAKaequaltt 
ejl triangulj ABC , ita circulut FDO aequa- 
bilur triangulo DEC , babenti bajim DE ae- g ex de- 
qualem (g) cirtttmfereniiae FDO ; tittde bu monjim. 

iit- bmttt fr. 
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pifmodi circuhrum differentia , feu ttrmi/U 
utroque circulo tittercepta , aequabitur trape- 
z-io ABED, quod eft triangulorum AEC, 
DEC diferentta. ] 

PR.OPOSITIO LI. 

ELIip/is NEQ, cfl ad circulum fuper axe 
minori NQ_defcripc.um , ur minor axis 
ad maiorem . 

f'g- J 3 r '- Ordinata pet centrura CE, quae efl fe- 
miaxis minor Eiliplis, er ptodufta ad circu- 
lum in E, tum qualibet alia ordinata KM, 
pertingcnte ad circulum in D, ut reftangii- 
lum QKN ad QCN, ita erit (a) quadratum 
* ex ? r ' MK ad quadratum EC , & quadratum DK 
?' priori reckngulo (b) aequale, ad IiC quadra- 

■ rx cnr ' tum aequale alten QCN. Ergo [ quadra- 
*' * r * 2 * tum MK ejl ad quadratum EC , ut quadra- 
tum DK ad qnadratum BC , & MK aii 
EC ertt , ut DK ad BC, & permutando, MK 
ad DK , ut EC ad EC . Eamdem ab caufam 
duila altt ordtnata ST , pertingente ad ctr- 

«iviz. culum '" A> er ' r sr ad "' eAdem £C 

V,Elem. ad > a '1 ue ' ta pvrro . Igitur ] omncs li- 
neae (cj Ellipilsad omnes.lineas circulifunr, 
iitEC ad CB;adeoque fpatium totius EHipiis 
ad integrum circuium. eft , ut femiaxis mi- 
nor EC aa radiuni CB, feu CQ^femiaxem 
maiorem , adeoque ut axis minor ad maio- 

KIll . Q; E. D. 



I 



STKOPSIS. itfi 



COROLLARIA. 

f, "pvVflis cx centro reftis CM , CD. crit 
±J pariter fectorEIlipticus CMQ^ad fe- 
flotem circularem CDQ^ in cadem rationc 
minoris axis ad maiorcm ; nam fegmentum 
MKQad Ca)!egmentum DKQ^, & triangu, a cxbac 
]um CMK ad (b) CDK , fuilt , ut MK ad DK , prop, 
HeoquefcJutECadBC, feuCQj,[igitur MKp b ex i. 
cjlad DKQjui (d)CMK ad CDK ,&fumma VI. El. 
anecedenttum CMQ^eJl ad Jkmmam confe- c ex hac 
quentium CDQj vt (e) antecedens wium MKQ^ prop, 
ad fuum eonfequens DKQ , feu ut femiaxis d fx n. 
minorEC ad (fj maiorem femiaxem CQ^,adev V.El, 
que ut axis minor ad maiorem .} e per iz. 

H- [ Hine fe&or Ellipticus MCQ_ ac- V.Et. 
quatur reilangulo ex minori femiaxe CE in f ex de- 
dimidium circularii arcus DQ ; quippe tir- monjlr. 
cularis fc&or DCQ^ ad fefiorem Eltipticum 
MCQ^eJt , ut (g) radius CB ad minorem fe T g ex cor. 
miaxem CE , fiu ut rec7angulum(h) ex CE praeced. 
in dimidium arcvs DQ_, ad reHangulum ex h ex i. 
CE in dimidium eiusdem arcus DQ^ : at fe- VI. El, 
(tor circularis DCQ^aequatur (i) rettangulo i tx cor. 
ex radto CB in dtmidium arcus DQ^,; igi- 3. prop, 
tvr etiam (k) fcflor EUipticvs MCQ_ aequa- praeced. 
bitur redangulo ex minort femiaxe CE in~, k ex 14. 
dimidium arcus DQ^ ] V. El. 

III. [ Quin & tntegrum EUipfeor fpatium 
acquale cjf reflangula ex minori femtaxe CE 
(n dimidtum circumfercntiac , radio CB deferi- 
ftae , feu in femtperipbenam QBH ; Ji- 
quidtm ejl cirtulut ad EUtpJim , ut CB (1) 1 ex bac 
L ad prop. 
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ad CE, feu ut retlangutum ex radto C£ 
in femiperipberiam fiBK <td rettangulum ex 
CE iu femipenpberiam eamdem ; fed circu- 
a cor. I. \ us aequatur {a.) rctlanguto ex radio CB in 
prop.-yO. femiperifberiam QBN ; ergo & Elliffii integra 
b 14. VI. aequabitur (b) reftangulo ex mtnori femiaxt_, 
Elem. CE tn femiperifberiam QBK , radio CB </e« 
fcriptam. ) 

[ LEMMA ad fequent. prop. ] 

[ QI in ctrculo PAK oriiaetur quaevis DS , 
Fi? ijo atque radioCD defcribatur circutus prso- 

5 3 ri concentricus FDO ; armilla, hifce duobut 
circutis intercepta , aequabit circulum ra- 
dio DS dcfcriptum . ] 

[ Quontam circuttit PAK efi ad circu- 
c i.XU. lw> FDO, ut quadratum (c) CA ad quadra- 
Elem. ' tum CD > dividendo, erit excefius circuti PAK 
fupra circulum FDO , feu armilla utroque 
circulo intertepta, ad circulum FDO , ut ex~ 
cetfus quadratt CA fupra quadratum CD, 
<i 5. II. feu (d) reclangulum PDA, ad quadratum 
Elem. CD : fed reclangulum PDA aequale (e) efi 
e tor. I. quadrato DS ; igitur armilla ad circulum 
$r. z. FDO erityut DS quadratum ad quadratum 
CD, vel ut circulus (f) radii DS ad circw 
ft.XU.lum FDO ; quare armilla aequabit (g) sir- 
Elem. culum rndio DS Acfcrtptum. Q^E.D. J 
g 9- V* 
Etem. 



CO- " 



'STXOPSTS. 163 



COROLLARIA. 

X [ armilla fa) aequatur trapezio a cor. 4. 

BEDA, huic trapezio aequabimr prop.50. 
ctiant circulus radio DS defcri~ 

flus. 

II. [ Qupniam DS quadrattim , utpote (b) b cor. r. 
aequate retlangulo PDA, aequatur (c) dijfe- p r . 2 . 
rentiae quadratorum CA ', CD ;liquet , armil- c'ex J. 
/nw duobus circulir radiorum CA, CD intcr- [[, E\. 
ceptam » circulo aequalem fore , cuius radit 
quadratum aequale ejt dtfferentiae quadrato- 
ruvi CA, CD. ] 

PROPOSITIO LU. 

Sl quaelibet Seftio Conica AEE circa fuum 
axcm ED rotetur, cuius tangentes cx Fig. 132, 
terminis balis dtietae AF, BH, cum vcrtica- 
li tangente EF convcniant in F, H, iunftis 
ad medium baiis D, reftis FD, HD, erir 
folidum conoidaleex roratione DEB gcnitum 
aequale folidoj ex trianguli DKBrotatione 
circa eumdem axem fafla , prodeunti : folidum 
autemex trilinei ENBH revolurione circa ip* 
fum axemaequatur Cono, ex trianguli EDH 
revolutione genito. 

Dufla enim ubilibet ba.fi» & tangenti 
verticali parallelaLK, fecante axem inl, 
tangentes in L» K, curvam in M, N» re- 
flas FD, HD in O, P; erir reftangulum 
MKN ad quadratum KB , ut fd) quadratunL, d ex pr. 

L 2 EH 16. 
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EH ad HB qtiadratum, & pcrmutando, re» 
ftangutum MKN ad quadraium EH, ut qua- 
a excnr, dratum KB ad quadratum HB, fivc (aj ut 
I. pr. z. pi quadratum ad quadratum DE , vc! , ut (b) 
VI. El. quadratum IP ad quadratum EH ; quare [ re- 
bex cor. ttangulum MKN ad qua.dra.tum EH ejl , ut 
l.-pr. 4. quadratitm IP ad idem EH quadratum , r 
VI, El. deoque ] IP quadratum acquatur (c) reflan- 
c 9. V. guio MKN, fciiicec differentiae quadratp- 
Elem. rum IK, IN: unde & circulus radio IP de- 
d cor. 2. icriptus, erit aequalis dtfferentiae (dj circulo- 
Lemmat, riuu a radiis IK , IN defcriptptum, five ar- 
fraeced, miliae circulari, quae in revolutjone triiinei 
ENBH circa axem ED gignitur a refla NK ; 
& hoc fcmper eveniet; quare Conus a tri- 
anguio EDH ckca ED revoluto defcriptus , 
cuius Seftiones lunt circuli radiorum IP, at^ 
quabitur (blido e.x revolutione triiinel EN- 
BH circa eumdem axem, cuius fecliones funt 
armillae per rcftas NK defcriptae. Sed hoc 
foiidum ex trilineo ENgH , cum folido co- 
noidali et revolutione Conicae Seftionis EN- 
BD circa ED, aequatur folidis ex triangulq 
EDH, & ex trianguio DHB circa eumdem 
axem revoiutis ; ergo ut folidum ex trilinco 
ENBH aequatur Cono ex triangulo EDH, 
etiam reliquum iblidum conoidaie ex revc* 
lutione ENBD aequatur reliduo lolido geni, 
to ex trianguii DHB revolurione circa euni- 
cleni axem. Q. E. p. 

[ Scbolium ] 

[ Quod in folido conoidaU efl baflenui 
/lemonfiraium, etiam infegmento fphaeric.o 
cum 
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rlftfj babet j fi enim DEHB fit circuii femr 1 
fcgmenitm j ex tttlut revalutione ctrca axem 
ED oriatur fegmentum fphatricmii AEB ; e- 
rit taagenttr hK quadratum aeqitale (a) re~ ••j6.III. 
(taiigiiio MKH : aequaniur iiero (b) quadrata ^em. 
tmtgCHtium EH , BH ; unde fcj reclangulum b taf - ■■• 
MKH ad quadratum EH erit , ut quadratum P r : l 6 * 
£K ad BH quadratum, uei ut (6) quadra- 
tum DI ad DE quadratum, <uel ut (e) qua- c ex P r - 
dratumlP ad quadratum EH t igitur [fj re- 
ilangitlum MKH aequabitttr IP quadrato; at~ ^ ex cor - 
qtie ita fuperiorem demonflrationem fegmento i"? r - 
fpbaerico applicando, ajieudituf , fegmentiini 
fphaericum ex rotattone femifegmentt tifctttarii e *• 
DEHB genitum aequari foltda gentta e* re^ pf-A-^I. 
voluttone triangult DHB . 1 , Elem. 

6 [ 9 .y.n. 

COROLLAUAi 

i. "pRoduaistangentibus coilateralibus AF, 
X BHj quae cum axe conveniant in 0» 
& in bafi fecla DS, cuius quadratum aequet 
diiferentiam quadrati AD ab FE quadrato, 
iunfta GS, erit conoides ex revolutione EN- 
BD c"rca axem ED , aequalis Conoj ex ro* 
tatione trianguli SGD circa GD; iiam Conus' 
ex revolutione trianguli ADG eft triens pfo- 
dufli fg) ex cifculo rariii DA in DG, & c o- g pr. 
niisex trianguloFEG , cum Cono eX rriangulo io.XiY. 
FED efl triens produfli ex circulo ladii EF EUm. 
in (h) EG, pius ED* ideli iii camdom DG ; h £■*■ ea- 
crgoexcefTus Coniex AD TupraConos eXFEG j dem pr, 
& FED. hoo eft foliduni ex revolutione tri- 
anguli AFD, ieii DHB circa ED , nempej 
L J Co- 
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iex bac conoiscxrotatione(a)ENBDaeqnabitur trienti 
prop. produfli) ab exceifu circuii DA radio delcri- 
pti fupra circulum radii Kl , in camdem alr 
titudinem DG ; quare cum (it qiiadrarum DS 
b ex hy- differentia (b) quadratorum DA, EF, etiam 
potbeji. circulus radii DS eit cxceifus (c) circultfm- 
cex cor. dii J DA iupra circuium [ radii ] EF ; ideo- 
2. Lem. que Conus a triangulo SGD genitus aequa- 
mat. ad tur ipii conoidi . 

prop.^z. II. Si curvaAENB fit parabola, erit co- 
noides ab ipia procedens aequalis tnplo fo- 
Jidi ck revolutione triangtiii GFD circa ip- 
fam GD ; quia enim fubtangens DG efl dn- 
d cor. 6. p| a GE, eft AD (c) dupla FE, & illius 
prop.g. quadracum huius quaclruplum; unde circulus 
cex cor. ra diiDS, [ quiejl ctrcutorum radtir DA, EF 
I. pr. 4. defcriptontm (f) dtfferentia , ] erit triplus 
VI. EL circuli radii EF , ideoque Conus e* trian- 
f ex cor. g U i 0 SGD, nempe ipfa Conois , triplo ma- 
*• iorerit folido ex rotatione GFD, qui aequa- 

tur Cono ex circulo radh EF in ipfam alti- 
tudjnem GD . 

p. III. quaelibet conois eft ad Conum infcri- 

'£ 33* p tU m a triangulo DEB circa axem ED revo- 
luto» genitum , ut fumma balis DB , & ver- 
ticalis tangc-ntis EH , ad ipfam DB; nam ra- 
dio DB circulo BVA dcfcripto, &duaaHV 
axi parallcla, fecance balim in T, circulum 
in V , & iuncla DV perpendicniari TI , erit 
gex 47. TV quadratum cxceifus (g) quadrari DV fu- 
/. Elem. pra quadrarum DT, feu dirferentia quadrato- 
• rum DB, EH; quare cum fit conois aequa- 
hexco.i. '' s ( n ) Cono , cuius balls circclus radii TV » 
& altitudo DG, erit[ eadem conoir } ad Co- 
num 
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nutn infcriptum radii DB , & altitudinis DE pr. ty 
in ratione (a) compofita [ ex rutione bajium, XII. EI. 
nempe ] quadran TV ad (b) qtiadratum DB, b i. XII. 
fcH DV, ideft [ rtEtanguli DVI, quod TV Elem. 
quadraio (c)acquale ejt , nd quadratum DV, c tor. I. 
fiu ] IV (d) ad VDi & [ cx rationt altitw prop. 8. 
dtnum, nempe ] CD ad DE , quae efl eadem, VI. El. 
ac (e) GB ad BH , feu (f) DB, aut DV ad & 17. 
TB; ergo conois ad infcripium Conum eft VI. El. 
[ in ratione compojiia ex fationibut IV ad dtxl.Vl. 
VD , & VD ad TB , fru ] ut IV (g) Elem. 
ad TB ; fed in hac ratione eft quoquc (h) cexco.t. 
AT ad DV ; nam reftangula IVD, ATB funt 4.VI.EI. 
acqualia , eo quod (i) quadrato TV aequan- foxto.U 
tur ; ergo ratio conoidis ad infcripturn Co- a-VI.FJ. 
raun eft eadem, quae AT ad DV , idclt DB gtxnum. 
plus EH ad DB. 12. par. 

IV. [ lam vero DB,plur EU tjl ad $.V.El. 
DB, ut DC, plus GE (k) ad CD ]. Vnde h 16. VI. 
paritcr conois ad infciiptum Conum erit , ut Elem. 
DG plus GE ad ipfam DG , idcft prociucto i cor 1. 
axe ad R , ut fit GR aequalis GE , eritratio pr.H.Vl. 
conoidis ad Conum infcriptum, eadem quae £lem. &■ 
DR ad DG. 17. VI. 

V. Hinc conols parabolica erit fefquial- EIem.& 
tera Coni infcripti , quia DR erit cripla DE, cor. 1. 
cuius duph 0) trfl DG, unde DR ad DG pr. 1. 
eft, ut 3. ad 1. Et quia cyiindrus conoidi k r8. V. 
circumfcfiptus efict (m) triplus infcripti Co- Elem. 
ni, foret is duplus coiioidis 1'arabolicae iibl 1 cor. 6. 
infcriptae, quippc cum fitcyiindrus ad Co- pr* 9, 
num , (n) ut [ 3. ad t. feu ut ] 6. ad 2. } & m 10. 
Conus ad conoiclem , ut 2. ad j. "> critl [ ex XII.EL 
gequo ] cylindriis ad conoidem, ut fi.ad n per e. 

i. 4 Ideit *mdcm. 
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idcft [ cfVtndrus erit ] duplus [ tonoidti . ] 
TTje.iJA, VI. Si curva AEB iit fetnicirculus, aut 
5 " sv femiellipiis,quoniamlateraIeS tangcntes AF, 
BH, ex terminis aiterius axis AB duclae , funt 
parallelae axi ED, erit tangens EH aequalis 
DB ; ergo DB plus EH e ft dupla DB , adeo- 
que Hemifpherium j iive Hemifpherois Elli- 
ptica dupla erit inicripti Coni ; cylindrils au- 
teni circumfcriptus hemifpherio j aur hemi- 
fphcroidi erit eius felquialter ; namcylindius 
a 10. ad Conum eil , ut (aj 3, ad t. , Conus vero 
XII.El. ad hemifpheriurn., aut hemifpheroidem, ur(b) 
b ex de- I. ad 2. 5 ergo [ ex aequo ] cylindrus ad il- 
moMftr. Iud ibliduni hemifpherium , vel heinifphero- 
idem eft, ut 3. ad 2. Idcmque vaiet de cy- 
lindris integrae fpherae, aut fpheroidi cir- 
cumfcriptis . 

PROPOSITIO LIH. 

CI fpatium Hyperbolac BH, & afymproto 
Fjg.135. iD Cl interieflum revolvatur circaaxem BE» 
folidum hinc genitum aequabitur cylindroae- 
quc alto bafini liabenti tirculum radii BC. 

Quoniam reflangulum IHC , nempe dif- 
c j. II. fetcntia (c) quadratorum Elj HF., acquatur 
Elem. quadrato tangentis (dj BC, five (e) retfac 
d excor. EK, etiam ditferentia circulotum aiadiisEI, 
ipr.^X. EH ( denrtptorr,m),ideli armilia circularis 
e /. genita a rectaHIin rotaiione fpatii afympto- 
Eleitt. tici BHICcirca axem BE,aequabitur(f) cir- 
f cor, i. culo radii EK in cylindro cxrevolutione re- 
Lemm.ad (ftanguli BCKE defcripto; idquc femper c- 
fr.$z. venit 
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Vcnit ; ergo omncs armillae circulares illius 
folidi aequantur omnibus circulis huius cylin- 
dri , & ideo lolidum illud huic cylindro 
aequaturt 

COROLLARIA. 

I* T Tlnc corlois hyperbolica ex revolutio- 
Xi ne feftionis BHE circa axcm BE , ae- 
quatur annulo procedenti ex revolutione tri- 
anguli CKI circa eumdem axerti; hic enim 
annulus cum cylindro orto ex reflangnlo 
BCKEj adaequat fummam ex conoide BHE, 
& ex folido genito ex afymptotico fpatio 
BHIC; unde cum hoc fit aequale (a) difto a ex bae 
cylindro, eriam conoii hyperbolica diclo an- f* 
nulo aequatUr. 

' II. Similiter fi afymptotlcilm fpatium 
ABCD citca fecuhdum axemAF reVolvatur, 
foiidum hinc ortum aequabitur cylindro or- Fl S- 
to ex fevolutione redanguli ABEF circa e- 
Umdcm axem ; nam & reflangulum CDH, 
t qund eji dijferthtia (b) quadratorum FC, bexfJL 

FD, ] aequatur (c) qUadrato AB, five fd) Elem. 

FE. unde differentia circulorum ex radiisfC» c e * f- 
FD , ideft (e) armilla circularis genita a re- 39« 

fla DCin diclo folido, aequatur circUlo ra- d 34. I. 
dii FE in illo Cylindro, & hoc femper eve- Elem. 
nit, unde totum folidum toti cylindro aeque eexLem. 
longo aequale erit * mat. fr. 

III. Annulus autem ex Hyperbolico tri- S 2 * 
lineo BEC,circaAFrevoluto, aequabiturCo- 
.vo ex revolutione trianguli ADF circa eum- 
(..m axem j nam ille annulus cum cyiindn > 
&hic 
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& hic conus, cum foiido tx afymptotici 
fyatii tevolutione , complet Hyperboiicam 
cyiinriroidem , eX revolurione fpatii ABCF 
circa eumdem axem Ab , genitam: [ fed fo' 
lidum tx revolutionc afymftotici fpatii AB- 
Kv cor. CD gciuium, aequatur (aj cylindro ex revo- 
Z. luttont redangult ABEF ;igttur etiam Conus 

cx ADF atijttari debet annulo ex revolutt- 
ne trtltnet BEC ]. 

[ LEMM/f ad fcq. frof. ] 

[ ■/~>TIiudri retti ABFE fufcrficies aequa- 
*'S''37' K^j tur refianguh BFKR , cuitts altttudo 
BF ejl eadem , ac cylindri, bafis tiero FK 
aequatur circumferentiae cjlindricae bafeot 
EFS . ] 

[ Sumftis in althudint BF funclis quot- 
Itbet C,H, ferque illa traiefiis flanis , bajt 
cyltndricac farallelis , fiant fefltones DTC , 
MLH , quac circuli erunt , tum mutuo , tum ba- 
Jt EFS atquales , aganturquc in reflangulo 
BFKR iffi FK farallelae CQ^, HO , quae 
b ex J4 tnvicem (b) , refiaeque FK (rl) aequabmitur . 
T'PleM Ouoniam circumferentta F.FS acquatur reclae 
c'L ia- F *> ttiam «rcumferenuue fcfitonum circula- 
demvr, rmm DC<r > MKL "equabuntur CQ, HO . 
' * Simili modo fi ex Jingulis aliis funttis alti- 
tudinis BF tirculares fetliones fiant , baji 
cylindricae farallclae , atquc tn reelangulo 
BFKR totidtm reclae ex tisdem funflis du- 
cantur, paralleiae FK ; fingulit bifce retltr 
acquabuntur fingulae buiufmodi feflionum cir— 
cumferentiae ; bae igitur fimul fumptae cir- 
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cumferetttiac illttt fimul fumptas rcftar lineat 
adaequahunt : fed hutufmodi circumferentiae- 
fimul fumptae complent cylindricam fuperfi- 
ciem > & reflae illac reftangulmn BFKR > r- 
giiur cyHndri retlt ABFE fuperfiaet aequa~ 
tur reiiangulo BFKR . E. D. ] 

[COROLLARIA. ] 

I. [ S~\Varc reclorum cylindrorum fupcrfi- 



KJcies funt , ut reilangnla ex illorum 
^*~"altitudinibut in fuarttm bafiunt 
circumferentias . ] 

II. [ Quapropter fi cylindri retfi fue- 
rint aeque alti, tllorum fuperficiet erunt pe- • 
ripherits bafiumproportionales . ] * 

PROPOSITIO. LIV. 

INJcripro reflangulo DEAG inter Hyperbo- p;», 
lara aequilateramDC, & eius afymptotos ** 
EA,AB. (i totumafymptoticum fpatiumED- 
CKBA circa AB rcvolvarur infinities longum» 
efficietur folidum duplum tylindri a difto re- a cor. JT- 
flangulo circa GA revoluco defcripti. prop.ao. 

Agatur quaelibet CT afymptoto paral- bpr. 34. 
lela , fecans reclanguli latera in F, I, eiuf- I. Elem. 
quediametrum EG in H. Erit [ BA adAG t c coroll. 
nt DG (a) ad CB, feu ] CI (b) ad DE , Lemmat. 
ut EA ad AI , five ut peripheria radio AE adprof. 
defcripra, ad (c) peripheriam radio AI de- 50. 
fcriptam ; Ergo reftanguluin ex altitudine AexLcnu 
CI , & peripheria circulari radii AI, quod mat.prg* 
eft {&) aequale fuperficiei cylindricae a refla ced. 




CI, 
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CI, circa AB revoluta, defcnptae, aequatiir 
rcctangulo, ex altitudine DE, & baii |>eri- 
pheria radii AE, quae elfet cylindrica fuprr- 
a ex ea- ficies (a) ex revoluta DE circa AB , genita:- 
demLem- qaarc cylindrica fuperficies genita a linea 
mat. cij ad fuperficiem cylindricani genirain ab 
b pr. 7. f[ (.ftj ut (b) cylindnca fuperficies genitaa 
V.Elem, DE ad ipfain genitam ab H, nempe (c) ut 
c cor. 2. peripheria radii EA , ad pcriphcriam radii 
Lemmac. &f f nempe ut (d) EA ad AI, five (e) ur 
prteced. D G ad.GF* vel (f) ut DE, five FI adlH. 
d cOr. ^Eadem modo ojhndetur , eJ3e fuperjiciem ge- 
Lemmat. n j lam a c L i ad fuperjctem genttant ab fL t 
adprop. m fi ad fb ; ] & hoc ubiqile eve- 
5°' niet : ergo lingulae fuperficies cyiirtdri- 
e ?4- t. cae , componemcs folidum hyperbolicurrij 
Elenu ex revolutione dicti fpatii afymprotalis,ad 
f cor. ti fingulas cylindricaS fuperficics conititOenres 
fmp. 4. cylindrum ex rectangulo 1 DEAG getlitum , 
El. funt, Ut fingulae Uncae eiusdem recianguli, 
g ex de~ a( j lineas' illis corrcfporidentes in triangulo 
monjlr. DEG ; cum itaque fint aequales omnes illae 
h Lemm. Cylindricae (g^ fuperficies folidi hyperboli- 
adprop. ci , nec non aequales lineae ordinarae in-, 
49' parallelogrammo rcetangulo, erit (h) ipfum 
1 ex pr. lolidum Hyperbolicuirt ad d criitm eylindrum» 
Zl-I-El, U t reflangulum ad infcriptttm triangulum y 
fcilicet in ratione (i> dupla ; unde patet 
pvopofitum . 

CdROlLARIX, 
■ "... I; TTlnc f folidum ab afymptotico fpatio EDC- 
- . A X"l KBAgenitum,eJl ad eyiindrum genttum 

ttrcfiangulo GDEA,ut i.ad r."; igitur ] dividen- ■ 
do 



do, folidum Hyperbolicum fupra Cylindruraa 
- reftangulo GDEA gctiiruw exillens ,■ nempe A 
fpatio DCKBG defcriptum, erit aequale cy- 
Jindro illi : fibi fuppolito ; & llmUiter alia 
portio difli folidi ex reyolutipne folius cCK- zexScb, 
Bb genifa, aequabkur cylindro fibi fuppo- prop.i$. 
iito, per rectangulum cLAb defcripto. Xll.Et. 

II. Et eiuJmodi folida ex DCKBG ,& b cor. j. 
ex cCKBb revoiutis genita, erunt ut xadii p rB p.^o. 
DG, cb fuarmn bafium circularium > quip- c ex p r , 
pe in hac ratione funt cylindri illis fuppo^ \ t Vi.EU 
fitj , quibus ditfa folida aequantur , ucpote d ev p r , 
in ratione (a) compofita altitudinum ED , 2 . xil. 
lc ( quae eadem ell (b) reciproce LA ad Elem. ' 
AE, feu reetanguli (c) LAE ad AE quadra- cexnum , 
tuin ), & [ ex rattone bajtum, nempe circu- | 2 . par, 
U radio 4& dcfcrifti , ad circulum rttdii j.K. E/. 
AL y nempe ] AE quadrati (d) ad quadratum f ex pr. 
AL, adeoque funt,ur (e) LAE ad AL qua- x yi.El. 
dratum, fcilicet ut (f) AE ad AL, feu (g) g ex 34. 
ut DG ad c b . I. Elent. 

III. Ideo fi divifa fuerit AE in aii- 

quor partes acquales AI , IL, LH, HE &c, Fig. 139. 
duflis afymptoto paralielis IC , Lc , HM, 
ED ) arque ordinatis ad afymptoton CB , 
cb, MN , DG, ex revoiutione huius fpatii 
afymptotici circa AB , erunt partes a por- 
tionibus DMNG, M c b N, c CB b,& ultima in- 
finite Ionga CKB defcriptae , invicem ae- 
quales ; cum enim fint illa integra folida , 
[ genita ex revolulione fpatiorum DCKBG, 
MCKBK, cCKBb, CKB , ] ut (h) radii ba- . 
Iium[ DG MN, c b, CB ], eorum differen- ' 
fiae [ nempe folida genita a portionibus DM- 1 
NG, 
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KG , McbX, eCBb, CKB ] funt, Ut dif. 
ferentiae taltum radiomm [ ncmpe EH , HL , 
X/, /jff]) quae hic funt aequales. 

IV. Quod fi totum fpatium ex integra 
Hyperbola , & utroque intinito r afymptoto 
contemum revolvatur circa unam afympto- 
ton, nempe AOQPDCK circa AB, erit hoc 
magnitndinis infinitae, quippe in ipfa infini- 
ta afymptoto AOQ^ inlinitae partes aequa- 
Ics ipfis AI » IL &c. dcfignari poflunr, qui- 
bns totidem correfpondebunt infinitae por- 

atx eor. tiones huius folidi , invicem la) acquales . 

frae(c4. 

F 1 H I S. 
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